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ILLVSTRI ET GENEROSO DOMINO
D. HELMHARDO IORGERO,

in Tollet, Keppach, Grebing et Hernals, Domino Steireccij et Erlachij,

Lib: Baroni de Creiispach: Archiducatus Austriae supra Anasum aulae

Magistro provinciali haereditario: Sacrae Caesareae Maiestatis ad Came-

ram aulicam Consiliario; et pro tempote Provinciae dictae ex Baronibus
Otdinario;

Dominis meis gratiosissimis

um superiori Novembri mense, Illustrissime Domine, Illustris et
Generose L. Baro, Domini Gratiosissimi, novam nuptam domum
dedu! xissem; tempore tali, quando Austria, vindemia copiosi, nec minus
generosi collectd, plurimis onerarijs adverso Danubio missis, opes suas
Norico nostro dividebat, litusque omne Lincianum vasis vinarijs tolera-
bili precio venalibus obstructum visebatur: conveniens erat officio ma-
riti, bonique patris familias, ut domui meae de necessario potu prospi-
cerem. Dolijs igitur aliquot domum illatis et conditis, post dies quatuor
venitvenditor cumvirga mensoria, quaund eteidem cados promiscué om-
nes exploravit sine discrimine, sine respectu figurae, sine ratiocinatione
vel calculo. Demissa enim acie virgae aened in orificium infusorium
pleni cadi transversim ad calcem utriusque orbis lignei, quos fundos
vernaculo usu dictitamus, postquam utrinque aequalis apparuit haec
longitudo 2 ventris summo ad utriusque circularis Tabulae imum: de
nota numeri, quae erat impressa virgae eo loco, quo desinebat haec
longitudo, pronunciavit! numerum amphorarum, quas caperet cadus:
secundum quem numerum ratio fuit inita precij.
Mirari ego, si transversa linea per corpus dimidij cadi ducta argu-
mentum esse posset capacitatis; dubitare etiam de fide huius dimensio-
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10 EPISTOLA DEDICATORIA

nis; cum cadus inter binos orbes brevissimus, tantummodd orbibus
paulo latioribus, eoque perexiguae capacitatis, possit habere eandem
longitudinem ab infusorio, ad orbis alterutrius imum. Subijt memoriam
laboriosa dimensio ad Rhenum usitata: ubi aut cados implent, et per
singulas liquoris amphoras numerando transeunt, cum fastidiosa tem-
poris occupatione, notasque capacitatis inurunt vasis exploratis: aut etsi
virgis mensorijs utuntur, ut plurimum tamen diametros orbium et longi-
tudinem tabularum curvatarum metiuntur: easque inter se multiplicant,
variasque cautiones adhibent, de Orbium inter se inaequalitate, ventris
amplitudine, curvatura tabularum: neque sibi invicem satis'faciunt; quin
alij alios erroris arguunt,

Cum igitur didicissem, usum hunc virgae transversalis publica hic
authoritate stabilitum, et juratam illi mensorum fidem: visum est non
inconveniens novo marito, novum Mathematicorum laborum princi-
pium, certitudinem huius compendiosae, et ad rem familiarem perne-
cessariae dimensionis ad leges Geometricas explorare, fundamentaque,
si quae essent, in lucem proferre.

Cum autem speculatio haec superiori triduo jucunda quadam varie-
tate successisset, aded ut certi quid pronunciari posset: jamque ad
perscribendam et excolendam hanc demonstrationem, quippe quod jam
erat mente comprehensa, calamum stringerem: non diu mihi quaerendi
erant, quos dedicatione, quod principium erat libelli, alloquerer; qui
ingenij rectitudine demonstrationum dxpifetay aequarent, pulchritu-
dinemque earum singulari cupiditate prosequerentur: talem enim Te,
ustrissime Domine pE LiecaTENSTEIN, mi'hi praedicavit Medicus tuus
D. Toannes WobpDERBORNIVS Scotus, vir Mathematicis artibus exercita-
tissimus, edque mihi amicissimus, qui commodim interveniens, Tui
memoriam mihi praesentid sud renovavit: Talem etiam Te Illustris et
Generose L. B. I6RGERE, longo usu cognitum habebam: qui in laude
ita pares estis; ut injuriam alterutri facere videri possim, quippe utrius-
que cliens, si alterum solum nominarem.

Et quid impediat, quo minus collegas hic vos designem? quippe in
negocio, ubi non jam nobilitatis, non dignitatis, non virtutum politi-
carum, non ullius rei, quam Mathematicus cernere soleat; sed ingenij
tantim, et si licet addere, patrocinij mei aemulatio locum habet.

Nulld igitur haesitatione usus, sttenam GG.VV. in subeuntes Tanuarij
Calendas ex speculatione mea concinnare statui: qui et de gratitudine
in Deum, pro acceptis his alijsque transacti anni beneficijs, utrinque
admoneremur, juxtique ! et vos Patroni ex dedicatione rei gratae, et ego
author ex lectoribus et aestimatoribus intelligentibus, mutud voluptate
frueremur: utque hoc Austriae nostrae decus, Austriacae potissimium
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EPISTOLA DEDICATORIA 11

Nobilitatis Proceres, vinique mensurandi ratio, vinearum latissimarum
possessores, quibus vinum ad munificentiam usque suppeteret, patronos
haberet.

Valete Gen: Proceres, et speculatione pulcherrimi, delicijs vestris
consuetis, animos vestros oblectate, Annumque subeuntem hilares et
macti bonis omnigenis transigite: meque ut consuestis, vestrd gratid

portd quoque prosequimini. Lincij, X VI, Cal. Ian. Anno Christianorum
Occidentalium M.DC.XITII.

11* et 111* GG. VV.
Devotissimus
Imp. Caes. MATTHIAE
Ejusque fidd. Ordd. Austriae s. A.
Mathematicus

Toannes KEPPLERVS



STEREOMETRIA DOLIORVM

PRAEAMBVLVM
DE RATIONE FIGVRAE DOLII VINARII

mnis artificiosa et compendiosa dimensio spacij, figuram etiam

ordinatam requirit; nam Vasa nullius certae, nullius ordinatae
figurae, ingenium respuunt, solamque manum et numerationes succes-
sivas infusi liquoris expectant.

Vasa vinaria, materiae, structurae, ususque necessitate figuram cir-
cularem sortita sunt, conicae et cylindricae affinem. Humor enim in vasis
metallicis diutius contentus corrumpitur aerugine; Vitrea et testacea,
nec suppetunt, nec tuta sunt; Lapidea sunt usu inepta ob pondus:
superest igitur, ut vina ligneis excipiamus condamusque. At rursum ex
unica trabe vasa nec facile, nec ampla, nec in necessaria copia parari
possunt, et si possent, rimas agunt. Ex multis igitur lignis inter se coas-
satis dolia construi oportet. At commissurae lignorum nulla materia, nulla
arte muniri contra effluxum humoris possunt, nisi sola vinculorum con-
strictione. Vincula verd cum sint ex materia flexili, ex Betulla, Quercu,
aut similibus, urgente mole solubili rerum, quas cum violentia quadam
constringunt, sese didunt in ambitum omnium capacissimum. Summa
igitur ratione Vietores rediguntur ad circulos: ne, si venter Cadi ut
dictum, circularem affectat amplitudinem, ipsi figuram aliam in oris
extimis instituentes, distortum et imbecille Vas efficiant. Videre est
in Lagenis, quibus Italica vina trans Alpes important in Germaniam;
quae cum, usu exigente, compressae figurae sint, ut ad Mulorum latera
appendi, et per angustias viarum transportari inoffenseé possint: et ne
longitis procurrentes a lateribus Mulorum, ex ratione staterae plus gra-
vent jumenta, et quassationem reddant violentiorem: qua parte sunt
complanatiores, illa et imbecillius impetum sustinent, facileque dehis-
cunt.

Accedit et commoditas figurae circularis seu Cylindraceae, ut quia
vina plaustris transportanda sunt per terram; plurimum vini, minimum
ligni habeant moles. Quo nomine si Globus ex tabulis ligneis coassari
posset, globosa potissimum vasa futura fuissent. At quia Globus vin-
culis constringi nequit, pro Globo Cylinder successit. Neque tamen is
purus putus Cylinder esse potuit: nam vincula laxata statim fierent inu-
tilia, nec possent adigi violentilis, nisi dolium figura conici 4 medio
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PRAEAMBVLVM 13

ventris utrinque nonnihil coarctaretur. Est et apta haec figura ad vol-
vendum in directum (unde Cylindro nomen) adque vehendum in plau-
stris; et geminata basi, in quandam sui ipsius similitudinem, librationi
commodissimam, visu speciosam, composita.

Cum igitur dolia vinaria Circulo Cono et Cylindro, figuris regula-
ribus participent, apta sunt hactenus ad Geometricas dimensiones: qua-
rum principia operae precium est in vestibulo huius speculationis collo-
care; ut illa ab ARCHIMEDE sunt investigata; quantum quidem huius ad
oblectationem animi Geometriam amantis sufficiet: absolutae enim et

1o omnibus numeris perfectae demonstrationes petendae sunt ex ipsis li-
bellis Archimedeis; si quis A spinosa lectione eorum non abhorruerit.

Licet tamen in quibusdam locis, quae non attigit ARCHIMEDES, non-
nihil immorari; ut inveniant et doctiores, quibus juventur, seseque
oblectent.!

Bv I. PARS
CVRVORVM REGVLARIVM STEREOMETRIA
THEOREMA I

rincipio requirebatur cognitio proportionis Circumferentiae ad
t 4 Diametrum. Et docuit ARCHIMEDES,

- Rationem: circumferentiae ad diametrum, esse proxime eam, quae est
Numeri 22 ad 7.

Ad hoc demonstrandum usus est figuris circulo inscriptis et circum-
scriptis; quae cum sint infinitae; nos facilitatis causa utemur sexangula.
Sit enim in circulo CBD, regulare sexangulum, cuius anguli C, D, B,
latus DB, et tangant circulum duae

rectae in D et B, coeantque ad com- s ————_
munem sectionem F: et centrum A
cum F connectatur lined AF, quae 6 £
secet rectam DB in G, arcum DB in

so H. Cum igitur DGB sit recta, id est g A o

ductus 2 D in B brevissimus, DEB
vero arcus, id est ductus 2 D in B
non brevissimus, longior igitur est
DEB, quam DGB.

E contra cum recta BF tangat cir- . ———
culum,omnes igitur partes arcusEB Schema 1




14 STEREOMETRIA

sunt intraFB versus GB: quod si EB esset recta, omnino brevior esset,
quam FB. Nam AEB, FEB anguli sunt aequipollentes Recto, cam EFB
sit acutus. Ergo EB subtensa minori angulo EFB, minor est, quam FB,
quippe quae maiori est subtensa. Licet autem argumentari de EB ut
de recta, quia vis demonstrationis secat circulum in arcus minimos, qui
aequiparantur rectis.

Quanquam inter ea quae communi sensu sunt nota, recipi potest,
arcum DEB, intra triangulum DBF, minorem esse lineis DF, FB, quippe
qui cum flectatur versus angulum DFB, nullam tamen particulam habet
extra lineas DF, FB: comprehendens autem, sensu communi maius est
comprehenso. Secus haberet, si arcus DEB esset linea flexuosa et
inordinata.

Cum igitur DB sit latus inscripti sexanguli, et DF, FB sint duae
medietates circumscripti sexanguli; arcus DEB erit circuli pars sexta:
maior verd erat quam DB, minor quam DF, FB. Sex igitur lineae DB,
minores sunt quam circumferentia circuli, et duodecim lineae DF, vel
FB, sunt maiores quam circumferentia.

Est autem DB latus sexanguli regularis, aequale ipsi AB semidia-
metro. Sex igitur semidiametri AB, hoc est tres diametri CB, vel (dia-
metro in septem aequalia divisa) viginti et una septimae, sunt breviores
circumferentia. !

10

0

Vicissim cum DG, GB sint aequales, erit GB dimidium ipsius AB. Bz

Quadratum verd AB aequale est junctis AG, GB quadratis, et est
quadruplum quadrati GB, ergo AG est triplum quadrati GB. Proportio
igitur quadratorum AB et AG est sesquitertia, linearum igitur AB et AG
proportio est semi-sesquitertia, scilicet ea quae numerorum 100000
et 86603. Vt vero est AG ad AB, sic est GB ad BF. Ergo etiam inter GB
et BF est proportio semi-sesquitertia; ut quia GB est dimidium ipsius
AB, scilicet jooco; BF talium particularum habeat 57737 proxime.
Duodecies igitur sumptus numerus iste, maior erit quam circumferentia
circuli, Colligitur numerus 692844, qualium diameter habet 200000.
Et qualium diameter habet 7, talium sunt in BF duodecies sumpta 24,
minus una decima. Maior igitur est hic numerus ipsa circumferentia;
minor autem eadem erat numerus 21. Et patet ad oculum, arcum BE
propiorem esse ipsi BG, quam BF lineae. Circumferentia igitur propior
est numero 21, quam numero 24, minus una decima. Ponitur igitur
ab 21 recessisse per 1, ab altero verd per 2, minus una decima, ut sit
nimirum 22. Haec autem longe accuratius demonstrat ARCHIMEDES in
figuris multilateris, ut sunt figurae 12, 24, 48 laterum: ubi etiam apparet,

3o

paulum quid deesse circumferentiae, quo minus sit 22. ADRIANVS 4
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ARCHIMEDEA 15

Romanvs eadem Methodo demonstravit, si diameter circuli secetur in
partes 20000000000000000 tunc talium partium 62831853071795862
feré esse in circumferentia.

Episagma

Ex tribus lineis sectionum Conicarum, quae Parabole, Hyperbole,
Ellipsis dicuntur, Ellipsis est circuli aemula, et demonstravi in Com.
de Motibus Martis, longitudinem Ellipticae lineae sese habere ad
medium arithmeticum inter duas ejus diametros, quae axis rectus et
transversus dicuntur, similiter ut 22, ad 7. fere.

THEOREMA II

Circuli area ad aream quadratam diametri comparata, rationem habet eam
guam 11. ad 14. fere.

ARCHIMEDES utitur demonstratione indirecta, quae ad impossibile
ducit: de qua multi multa: Mihi sensus hic esse videtur.

Circuli BG circumferentia partes habet totidem, quot puncta, puta
infinitas; quarum quaelibet consideratur ut basis alicuius trianguli
aequicruri, cruribus AB: uti ita Triangula in area circuli insint infinita,
omnia ' verticibus in centro A coeuntia. Extendatur igitur circum-

G

ferentia circuli BG in rectum, et sit BC aequalis illi, et AB ad illam
perpendicularis. Erunt igitur infinitorum illorum Triangulorum, seu
Sectorum, bases imaginatae omnes in una recta BC, juxta invicem
ordinatae: sit una talium basium BF quantulacunque, eique aequalis CE,
connectantur autem puncta F, E, C, cum A. Quia igitur triangula ABF,
AEC totidem sunt super recta BC, quot sectores in area circuli, et bases
BF, EC aequales illis, et omnium communis altitudo BA, quae etiam
est sectorum; Triangula igitur EAC, BAF erunt aequalia, et quodlibet
aequabit unum sectorem circuli; et omnia simul in linea BC bases

15) quod



16 STEREOMETRIA

habentia, id est Triangulum BAC, ex omnibus illis constans, aequabit
sectores circuli omnes, id est aream circuli ex omnibus constantem,
Hoc sibi vult illa Archimedea ad impossibile deductio.

Divisa igitur BC bifariam in H, fiat ABHD parallelogrammum, ut DH
secet AC in I. Erit hoc parallelogrammum Rectangulum aequale areae
circuli. Nam ut CB tota ad CH dimidiam, ita et AB, id est DH tota,
ad IH dimidiam. Igitur HI aequat ID, et HC aequat DA, id est HB:
et anguli ad I aequales, D vero et H recti. Triangulum igitur ICH,
quod est extra parallelogrammum, aequale est triangulo TAD, quo
parallelogrammum excedit trapezium ATHB.

Cum igitur diameter GB ponatur esse partium 7, quadratum diametri
erit 49. Et cum harum partium 22 sint in circumferentia, sc: in BC,
dimidia BH habebit earum 11, paulo minus, ut supra. Duc 11 in semidia-
metrum 3 semis, sc: in AB: fiet Rectangulum AH 38 semis.

Qualium ergd Quadratum diametri | Talium Area circuli inscripti
habet 49.— | habet 38 semis.

bis 98.— | —  77.
Divisi per 7. faciunt 14— | — 11, Quod erat demonstran-
dum.

Corollarium 1

Sectoris in circulo (constituitur rectis ex centro, et ex arcu intercepto)
area est aequalis rectangulo sub semidiametro et dimidio arcu.

Corollarium 11

Segmenti circuli minoris (portio est per unam rectam recisa) area
minor est sectoris ared, triangulo sub sectoris et segmenti rectis com-
prehenso: Segmenti maioris area tanto maior est sectore suo,

Demonstratur autem in Geometricis, rectangulum sub perpendiculo
trianguli et dimidia sectionis linea aequale esse areae trianguli. Ablato
igitur plano huius trianguli ab area sectoris, restat area segmenti minoris,
sed addito, maioris segmenti area constituitur.

In Schemate I. DABE est sector minor, DABCD maior; DGBE
segmentum minus, DGBC maius; DBA triangulum, quo sector i
segmento ! differt, Id habet duas partes aequales et congruas, AGB,
AGD. Apposito igitur angulo DAG ad GBA, sic ADG ad GAB, fit
rectangulum altitudine AG, latitudine GB. Et dicitur in Triangulorum
doctrina, GB sinus arcus EB dimidij, GA sinus eius complementi.
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ARCHIMEDEA 17
Episagma I
Circulo commune hoc est cum Parabola; quod in utraque, portiones
quomodocunque per unam rectam abscissae, si aequales habuerint dia-
metros, et ipsae inter se in qualibet figura sint aequales. ArcH. de
t+ Conoid. IV.
Episagma II
Paraboles area est sesquitertia areae Trianguli, habentis eandem cum

Parabola basin rectam, et eandem altitudinem. Arch. de Quadr.
t Parabolae Prop. XVII. et XXIV,

10 Episagma III

Ellipsis area, ad aream circuli est, ut minor Ellipsis Diameter ad
maiorem: Et ut circulus ad quadratum diametri, sic Ellipsis ad Rectan-
t gulum diametrorum, scilicet etiam ut 11, ad 14. feré. ArcH. Sphaeroid.

THEOREMA III

Cylindri vero ad Parallelepipedum colummare rectangulum aequealtum, quod
Cylindri corpus stringit guadratis suis basibus et parallelis lateribus, ratio est
eadem, quae circuli ad quadratum circumseriptum, hoc est eadem quae 11. ad 14.

Vt enim CD Cylindrica basis cir- : £

cularis ad AB quadratum circum-

20 scriptum, itaCF corpus Cylindri, ad

AE corpus parallelepipedi rectanguli,

t seu columnae. ArcH. de Sphaera et
Cylindro.

Cylinder enim et columna ae-
quealta sunt hic veluti quaedam
plana corporata: accidunt igitur illis
eadem quae planis.

w

R e O

LW ees e

.........

Schema 111
Byv THEOREMA 1V

Si Colummna recta parallelarum Basium csam Pyramide, si Cylinder cum Cono
30 eandem basin babuerit eandemque altitudinem, Triplun erit illins,

Nam omnis Columna, ut hic quinquangularis BI, bases ABCDE et
FGHIK parallelas habens, et BAF, AEK caeterosque angulos rectos,

4 Kopler 1X



18 STEREOMETRIA

solvitur in sua Pentaedra seu Prismata, ut hic quinquangularis in triaGHF,
FHK, KHI, trinis parallelogrammis et binis triangulis oppositis clausa.

Primi Secundi Tertij
Triangula GHF FHK KHI
BCA ACE ECD
Parallelogrammata GHCB HCAF C KECH
HCAF FAEK HCDI
FABG KECH IDEK

Pentaedron vero in tria Tetraedra solvitur, quorum bina semper,
quae unum Planum Parallelogrammum ex aecquodividunt, aequealta sunt. 1o

.
\,“\*

Schema IV s i
E A
Sit verbi gratia Prisma primum sub GHF, BCA triangulis. Ducantur
in Parallelogrammis BGFA et AFHC diagonij BF, CF, ex trianguli BCA,
angulis B, C. Iis resecatur Tetraedron, cuius haec quatuor triangula
BCA, BFC, BFA, AFC. Restat Pyramis quadrangula, basi BGHC,
vertice F, Ducta igitur diagonios GC secat eam in duo Tetraedra: unius
triangula quatuor sunt ista BGC, GFB, GFC, CFB: reliqui sunt ista,
GHC, GFH, HFC, CFG.

Cum igitur Parallelogrammum GHCB lined GC sit sectum bifariam,
et triangula GCH, GCB aequalia, et GF altitudo eadem (nam BGF rectus
est) aequalia erunt Tetraedra GCBF, GCHF. Similiter Parallelogrammum
GFAB linea BF sectum est bifariam et in aequalia FBG, FBA. Et planum
BCA rectum est ad planum GA, igitur perpendicularis ex C in BA est
altitudo Tetraedrorum GBFC, et ABFC: sunt igitur aequalia. Eidem
verd GBFC fuit aequale GCFH. Omnia igitur tria sunt aequalia, et
Prisma HGA habet tria aequalia Tetraedra.!

23) Tetracdorum
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ARCHIMEDEA 19

Sumatur jam in basi supera FGHIK, punctum L, quod connectatur
cum angulis basis inferac ABCDE, ut creetur Pyramis quinquangula:
Dico illam esse tertiam partem columnae GAD. Nam basis ABCDE,
lineis AC, EC in triangula tria est divisa ut prius, super quae stant et
tria Pentaedra, et tres partes Pyramidis, sc. ABCL, ACEL, ECDL, et
perpendicularis ex L demissa in planum BD, aequat recta latera KE,
FA et cactera. Est igitur eadem altitudo Tetraedrorum ABCF, ABCL;
sunt igitur aequalia. Sed ABCF est tertia pars Prismatis ABCFGH: Ergo
et ABCL ejusdem tertia pars est. Similiter vero secunda Pyramidis pars
ACEL, secundi Prismatis; et tertia ECDL, tertij prismatis tertiae sunt
partes: Tota igitur Pyramis totius Columnae tertia pars est; et haec illius
ergd triplum.

Eodem verd modo et MNOP Cylinder, cuius bases MN et OP
parallelae, aequat tres conos MNQ, vertice Q ad superioris basis planum
pertingentes, et eandem basin MN habentes. Demonstratio enim
analogice applicari eadem potest, si perpendas, circulum, qui basis est
Cylindri et Coni, in infinita triangula ex centro dividi, quibus totidem
Prismata, totidemque partes Coni superstent, illa in axe Cylindri, hae in
axe Coni convenientes.

THEOREMA V

Superficies curva Coni Rectanguli inscripti Hemisphaerio, est semidupla Baseos,
sex circuli maximi in sphaera, et Basis eiusdem Coni est dimidia Baseos
Coni rectanguli circa Hemisphaerium.

Sphaera BDC secetur plano per centrum A, et sectio BC continuetur
fiantque duo Coni Rectanguli, alter totus intra Hemisphaerium BDC,
cujus axis recta AD, ex centro A, diametro perpendicularis: sitque BDC,
basin BC ! et verticem D
eundem habens cum Hemi-
sphaerio; alter totus extra
Hemisphaerium, stringens
illud mediae suae superficiei
lateribus, quae sint EG, FG,
parallelaipsisBD,CD, habens
verticem G, in axe prioris
AD continuato,basinveroEF
in plano sphaeram secante.
Cum igitur BA et AD sint aequales; erunt etiam EA semidiameter basis
maioris, et AG altitudo Coni exterioris aequales: Et quia EGF rectus,
erit igitur EG quadrati circulo circumscripti latus, eoque aequalis
22) ct Basis ciusdem Coni est febls 38) AD starr AG
P




20 STEREOMETRIA

diametro BC. Sed EF quadratum, aequale est duobus quadratis EG
et GF, aequalibus diametro BC: Ergo quadratum EF duplum est
quadrati BC: circulus igitur EF duplus est circuli BC. Dico etiam
superficierum conicarum inter se proportionem esse duplam, et minoris
conicac curvae superficiei proportionem ad aream basis BC esse
semiduplam.

Nam per ea quae dicta sunt Theor. II. rectangulum sub semidiametro
AB, et circumferentia tota BC, duplum est areae circuli BC, Eodem verd
modo, eademque demonstrationis vi, rectangulum sub tota BD et tota
circumferentia BC, est duplum conicae curvae supetficiei BDC. Quare
ut AB ad BD, sic superficies plana circuli BC, ad curvam Coni BDC.
Sed proportio AB ad BD est semidupla, quia quadratorum proportio est
dupla; ergo et superficierum dictarum proportio est semidupla. Et quia
sunt Coni similes; ut igitur basis BC plana ad Curvam BDC: sic plana
EF ad curvam EGF; et permutatim, ut basis ad basin, ita conica ad
conicam curvam: dupla verd est proportio inter bases; dupla igitar et
inter conicas curvas.

THEOREMA VI

Convexum Sphaericum est quadruplum areae circuli maximi, qui Sphaeram
per centrum secat.

Demonstrationes ARCHIMEDIS et PAPPI sunt ingeniosissimae, nec
admodum faciles captu: veritas verd propositionis, et prima demonstra-
tionis elementa elucent ex praemissis.

Est enim supetficies convexa Coni maioris EGF maior superficie
Hemisphaerij BDC, minoris BDC minor; illa enim tegit Hemisphaerium,
haec sub Hemisphaerio tota latet. Verisimile est igitur, Hemisphaerij
supetficiem esse medium proportionale inter utriusque Coni superficies.
Sed minor conica est semidupla areae planae basis, maior sesquidupla
ejusdem; et medium semiduplae et sesquiduplae, est dupla proportio.
Ita verisimile fit, Hemisphaerij superficiem esse duplum, et Sphaerae
totius superficiem esse quadruplum areae circuli maximi BC. Demonstrat
verd id ARCHIMEDES necessario ex consimilibus principijs.

THEOREMA VII

Convexum cuiuslibet segmenti sphaerae est aequale plano circuli, cujus semi-
diameter subtendit segmenti latitudinem & Polo ad basin.

20
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Segmenta sphaerae hic reputantur non quaelibet portiones, sed illae €

tantum, cum Sphaera ab uno plano tota secatur in partes duas, sic ut

1) GC state BC 15) EGC statt EGF 30) duplam
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quaelibet pars habeat suum polumj talis enim sectio efficit, ut basis
segmentorum sit circulus planus.

Centro A sit superficies Sphaerae BDCL, et hic sit eius circulus
maximus, et assumantur extrema diametri DAL pro polis segmentorum
futurorum, sintque D. L. et per punctum I, perque A centrum, transeant
duae perpendiculares HIK, et BAC, repraesen-

tantes sectiones, seu circulos ad planum DBL I
rectos. Sicut igitur tota DL subtensa dimidio
circuli LCDB 2 polo D ad L imum, (quod punc- 10

tum jam in comparatione totius Sphaerae cum
suis segmentis sustinet vicem basis) fit semidia-
meter circuli plani, aequalis toti curvae super-
ficiei sphaerae, per VI: Sic etiam DC subtensa
ipsi DKC dimidio arcui segmenti BCD a polo D
ad basin C, fit semidiameter circuli plani, aequalis
curvae superficiei segmenti seu hemisphaerij
BDC, per V: Sic etiam in genere quocunque
segmento sumpto, ut HKD, linea DK subtensa
latitudini segmenti a D polo ad basin K, fit
semidiameter circuli plani, aequantis superficiem
curvam segmenti KDH: Et sumpto segmento
HKL, cuius polus L, basis circularis HK, sub-
tensa KL, fit semidiameter circuli plani, qui
aequalis sit superficici curvae segmenti KLH.

Demonstrationem vide apud ARCHIMEDEM.
Primam verd fidem tibi faciet analogia. Nam
cum sic sit comparatum cum tota superficie et cum dimidia: probabile
est, eandem rationem obtinere etiam in segmentis caetetis.

1p
Schema VI

Corollarium

Segmenta segmentorum, quae quidem utrinque circularibus basibus
terminantur, ijsdem principijs facile in planum explicantur. Nam sit
BHKC segmentum segmenti BDC, cuius bases circuli HK, BC: primd
fit circulus aequalis segmento sphaerac maiori BCD. Deinde alius
circulus fit aequalis complemento ejus, quod proponitur segmentum
segmenti. Nam complementum hoc, est segmentum sphaerae minus
HKD, sive polus ejus idem sit cum priori sive alius. Ergd circulorum
planorum DK, DC differentia aequabit Zonam BHKC.

5) AE statt A 6) BAD
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Alia vero segmenta segmentorum, quae non integris circulis planis,
sed eorum partibus terminantur; nisi polus D et axis DI totius segmenti
HKD fuerit constitutus in con-
cursu sectionum, nondum ha-
bent notam aequationis vel com-
putationis suae methodum.

THEOREMA VIII

Sphaericum Convexum et ejus axis
secantur @ plano ad axem recto in
eadem praportione.

Septimum Theorema servit
Geometricae delineationi, hoc
octavum arithmeticis est utilius
et compendium jucundissimum.
Illud planum prodit aequale curvae superficiei; hoc lineas ostendit
aequivalentes segmentis.

In Sch. praecedenti, si axis totus DL valet superficiem totam DKLH,
pars axis DI valet partem superficiei HDK, siquidem DI fuerit axis
sectionis, id est, si fuerit rectus ad planum HK secans, idque secet in
centro I, sic pars axis IL valet partem superficiei HLK.

Nam quia HDK est ad KLH, ut circulus DK ad circulum KL rectae,
per VIIL. id est quadratum KD ad quadratum KL: At verd quadratum
KD est ad quadratum KL, ut recta DI ad rectam IL: Ergd etiam ut recta
DI ad rectam IL, sic HDK superficies ad KLH superficiem.

Analogia. Quemadmodum igitur in lineis BA, HI, inest proportio
circularium circumferentiarum BC, HK, centris A. L. scriptarum; sic in
lineis transversis DA, DI, inest proportio arearum BDC, HDK, termina-
tarum ad illos circulos: Et sicut DI valet aream HDK, et DA aream
BDC, sic IA valet aream Zonae BHKC.

Schema VII

THEOREMA IX
Cylindri recti superficies est aequalis Sphaericae, quam siringit.

Creatur enim Cylindrica superficies ductu totius circumferentiae KL
(in sequenti schemate) in totam diametrum KN vel GB : at ductu dimidiae
circumferentiae KL, in dimidiam diametrum AB creatur pars quarta

3) HK1 5) notum 19) BK sfatt HK 32) superficics feb/t
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prioris, cum figurae similes sint in dupla proportione late-

4.6. — 2 o W oi¢

e g rum: creatur verd eodem ductu area circuli maximi, per II.
- quae est etiam sphaericae superficiei pars quarta, per VI.
2.2, 4

Duo ergo ejusdem quadrupla sunt inter se aequalia, super-
ficies sc. curva Cylindri KML, et supetficies curva globi seu sphaerae
suae GB, utraque quadruplum areae KL,

THEOREMA X

Superficies globi, et ejus cylindri, qui globum stringit, resectae ab eodem plano
ad axem recto, sunt aequales.

In figura sequenti sit GB globus, LN ejus cylinder, stringens globum
in medio, et in G.B. Et sit planum PST secans utramque superficiem:
dico Zonam KPSTL cylindricam, esse aequalem curvae superficiei seg-
menti globi GR.

Videtur falsum esse, cam Cylindrica sit tam laxa, globi verd super-
ficies sursum in angustum coeat. Sed memineris, quanto illa laxior, tanto
hanc esse latiorem, cum per obliquum ad eandem tendat altitudinem.
Sed facilis est demonstratio. Ciim enim KP et GR sint aequales, et
creetur Zona KPSTL ductu KP vel GR in totam circumferentiam KOL,
et sic etiam Zona PSTMN creetur ductu PN vel RB in eandem circum-
ferentiam totam: ergo ut recta GR ad RB, et BG, sic superficies cylin-
drica KT, ad TN et NL. At ut recta GR! ad RB et BG, sic superficies
segmenti globi GR ad RB segmentum etBG totam globi superficiem,
per VIIL Ergo et ut cylindrica KT ad TN et NL, sic sphaerica GR ad
RB, et BG. Est autem tota Cylindrica NL aequalis toti Sphaericae GB,
per IX. Ergo et pars Cylindricae KOLPST parti Sphaericae in seg-
mento GR erit aequalis.

THEOREMA XI

Corpus Cylindri est ad corpus Sphaerae, quam stringit, in proportione
sesquialtera.

Corpus enim Sphaerae ad Analogiam eorum, quae dicta sunt Theor. I1.
potestate in se continet infinitos veluti conos, verticibus in centro sphae-
rac coeuntes, basibus, quarum vicem sustinent puncta, in superficie
stantibus. Sit igitur in schemate II. BG Sphaera, A centrum, coni AB,
AG et similes infiniti, ijque minimi, id est, quorum Bases sint puncta
B. G. vertex omnium communis A. Fiat novum Schema, in quo exten-

11) GB. 18) KRSTL 20) rectae 21) rectac 24) BC siatt BG
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datur curva superficies sphaerae in planum circulare, cuius diameter
sit BC, dupla ad diametrum Sphaerae BG, quia Circulorum proportio
est quadrupla per VI, praemissum: et fiat circulus ex BC, ex cuius medio
puncto H surgat perpendicularis HD aequalis semidiametro AB. Sit
autem Conus BDC, basi BC, vertice D : Conus iste acquale corpus habe-
bit corpori Sphaerae BG. Omnium enim conorum AB, AG, infinitorum
in sphaera, bases B. G. minimae, cum sphaerica superficie ipsa in qua
insunt, in planum circulum BC extensae et juxta invicem ordinatac sunt,
et pro eo quod erant in Sphaera Coni recti ABB, AGG, facti sunt hic coni
scaleni DCC, DBB, excepto medio DHH, qui manet rectus, habentque
omnes eandem altitudinem DH, et bases aequales, quippe minimas,
omnes igitur et inter se et conis rectis in Sphaera acquales sunt; et totus
conus BDC ex omnibus compositus, aequalis erit toti sphaerae BG ex
omnibus compositae.

Ducti igitur ared circuli BC in semidiametrum HD, creatur Cylinder
AICB, cuius corpus est coni BCD triplum, per IV: Est verd cylindri
sphaeram stringentis duplum, quia basin BC habet, basis KL quadrup-

Schema VIIT

lam, altitudinem vero HD, altitudinis BG dimidiam. Duo enim AICB
cylindri invicem impositi, efficerent altitudinem aequalem ipsi BG alti-
tudini cylindri KLB, essentque illius quadruplum, propter basin BC
quadruplam baseos KL: unus igitur AICB est cylindri KLB duplum:
erat verd triplum coni BDC, id est corporis Sphaerae BG, aequalis cono
BDC. Ergo diviso cylindro AICB in 6: dimidium huius, scilicet 3, venit
Cylindro KLB; tertia verd pars de 6, scilicet 2, venit sphaerac GB.
Cylinder igitur KLB, ad sphaeram suam GB, est ut 3. ad 2. quac est
proportio sesquialtera. !

Potest idem etiam per IX. probari, si fingamus Cylindrum secari in
infinita prismata, in axe cylindri coeuntia; pro basibus verd, quas habent
prismata, quadrangulis, habentia lineas rectas aequales axi; quae bases
prismatum omnes juxta invicem ordinentur in curva Cylindri superficie,
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ut supra Theor. II. de circumferentia circuli similia sumus imaginati.
In illo enim Schemate II. sit circulus BG utraque basis Cylindri: et
circumferentia BG repraesentet curvam Cylindri superficiem, punctum
verd A repraesentet axem Cylindri, aequalem ipsi BG diametro, et exten-
datur curva superficies Cylindri in planum, sitque BC, quae repraesentet
rectangulum, cuius longitudo BC, latitudo BG; et connectatur axis
Cylindri AA, cum recta CC, ipsi parallela, rectangulo AACC: ut sit Pris-
ma AABBCC, aequale corpori Cylindri. Erunt enim omnium Cylindri
Prismatum minimorum bases rectangulae minimae (hoc est lineae) juxta
invicem ordinatae in superficie rectangula BC, et Prismata in Cylindro
recta, fient hic scalena, omnium tamen acies pertingent ad communis
altitudinis BA terminum AA, erunt igitur aequealta et invicem et cum
rectis Prismatibus ipsius cylindri. Ducto igitur rectangulo BBCC in alti-
tudinem BA, creabitur Parallelepipedum, cujus corpus est duplum cor-
poris prismatis AABBCC, duplum igitur corporis cylindri. At supra
etiam ducebatur circulus aequalis rectangulo BBCC superficiei curvae
cylindri (sc. quadruplus circuli maximi, per VI) in altitudinem aequalem
ipsi BA semidiametro, et creabatur triplum coni, aequalis Sphaerae.
Idem ergo est triplum sphaerae et duplum cylindri: Ergo ut supra,
Cylindri ad sphaeram proportio est sesquialtera,

THEOREMA XIT

Cubi corpus ad corpus Sphaerae quam stringit, est duplum paulo minus,
nimirum ut 21. ad 11. proxime.

Nam Cubus STVX, in figura sequenti, est ad Cylindrum suum KLN
quem stringit, ut 14 ad 11 proxime, per III. praemissum, id est ut 42.
ad 33. AtCylinder KLN est ad sphaeramPGOB, quam communiter cum
cubo stringit, ut 3. ad 2. per XI. praemissum, id est ut 33. ad 22. Ergo
cubus ad sphaeram est ut 42. ad

22. id est, ut 21. ad 11. 9 7
— 1L
THEOREMA XIIT J T 2
Corpus Coni, cujus altitudo est aequa- iR /‘
lis diametro Sphaerae, basis Sphaerae { 1o
maximus circulus, est dimidium cor- f
poris sphaerae. o A\ e v
Cylinder enim KLN eadem basi A A=)

et altitudine, est triplum Coni sui

4 Kepler IX
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NGY, vel ut 3.2ad 1.Idem verd ! Cylinder est ad Sphaeram suam, ut3. c;
ad 2, per XI. praemissum: Ergo Conus ad Sphaeram est ut 1. ad 2.

Summa praemissorum.

Conus NGY  SphaeraPGOB Cylinder Cubus STVX Cylindrum

Cylindri KLYN Cylindri KLYN KLYN stringens in KN, CM,
LY, et DE. Sphaeram
vero in G. O.B.P. Q.R.

Est ut 11 ———————— 22— 33- 42
Vel ut 1 2 3 — 4 minus
Corollarium 10

Porrd indidem etiam patet, Conum priorem in Hemisphaerio (ut
Theor. V. Conum BDC) esse ad Cylindrum qui sphaeram stringit, ut
Octaedron in sphaera ad Cubum circa sphaeram, sextam scilicet partem
Cylindri, quartam sphaerae, et sic dimidium Hemisphaerij sui, dimidium-
que coni Theor. XIII. descripti, quippe cujus basin habet integram,
altitudinis verd saltem dimidium.

Ille verd conus major EFG, in quo est Hemisphaerium (Theor. V.)
corpus habet irrationale seu ineffabile. Similes enim Coni, ut EFG, et
BDC sunt in tripla proportione altitudinum AG, et AD. Est autem pro-
portio AG ad AD semidupla: ergo proportio conorum est triplex semi- 20
dupla, hoc est, sesquidupla. At sesquiduplae termino uno pronunciato
(quod scilicet conus BDC dimidium Hemisphaerij BCD dicitur) terminus
alter fit ineffabilis, nisi de propinquo.

Episagma I

Eadem est etiam propottio corporis ab Ellipsi generati, quod Sphae-
roides dicitur, ad conum acquealtum. ArcH. Sphaeroid. prop. XXIX. t
XXX,

Episagma I1

Sicut sphaeroides est coni sui duplum: sic Conoides Parabolicum est
coni sui sesquialterum. Vide in eodem libro prop. XXIII. XXIV. 30 1
Conoides verd Hyperbolicum (qualis est feré figura hulceris, montis,
aut acervi frugum ordinati) sesquialteram proportionem magis ad aequa-
litatem adducit. Nam ad lineas sesquialteram proportionem continentes
(quae habent duplum et triplum eius quae inter verticem et centrum
figurae) addit utrinque axem.

1) NGI
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THEOREMA XIV

Segmento sphaerac aequalis est conus super eadem basi, babens altitudinem tanto
majorem, ut Sit gjus excessus ad semidiametrum Globi, sicut est altitudo ipsa
segmenti ad residuum diansetri.!

Sit sphaera CLB, ejusque segmenta duo HKD et HKL, eorumque axes
DI, IL, partes diametri per A centrum ductae, quae continuentur 2 D
versus O. P, Quaeritur conus acqualis segmento minori HKD. cuius
axis DI, residuumque diametri IL. Fac ergd ut IL ad LA, sic ID ad DO«
erit 10 altitudo, et HK basis coni, cujus corpus est aequale corpori
segmenti HKD minoris. Sit deinde segmentum HKL, ejus axis LI,
residuumque diametri ID. Fac iterum ut ID ad DA, sic IL ad LP: erit
IP altitudo, et HK basis coni, qui aequalis est segmento HKL maiori.

Demonstratio non est popularis, ided petat illam, qui vult, ex secunda
secundi libri ArRcrmveDis de sphaera et cylindro: non est enim mihi
consilium, totum ArcrivMEDEM hic transcribere. Veritas autem ejus circa
Hemisphaerium sic patet; sit Hemisphaerium BCD, cujus axis AD, resi-
duam diametri AL. Quod si facio ut residuum diametri AL ad semi-
diametrum LA, sic AD axem, ad DQ, facio igitur DQ aequalem ipsi DA,
et altitudo AQ erit dupla ad altitudinem segmenti AD. Conum igitur qui
habet basin BC, altitudinem diametri DL, pono esse aequalem Hemi-
sphaerio. Id autem verum esse, priori Theoremate vidisti, ubi conus iste
erat dimidium sphaerae.

ARCHIMEDES etiam comparat proportionem segmentorum solidorum,
cum proportione segmentorum superficiei, demonstrans solidorum pro-
portionem esse minorem dupla proportione superficierum, maiorem
sesquialterd, Constituitur autem proportio dupla in numeris, ducto utro-
que proportionis termino in seipsum; sesquialtera vero, ducta eiusdem
termini radice in terminum ipsum. Vt si superficies essent inter se seg-
mentorum, ut 4. ad 9. quadrati numeri; corpora sub illis superficiebus
tecta, essent inter se propiora quam 16. et 81. ducto utroque quadrato
in seipsum; remotiora quam 8. 4 27. (ductis quadratorum radicibus 2.
et 3. in ipsos quadratos) vel 16. & 54. Itaque si minus segmentum pon-
deraret 16: Majus esset inter 54 et 81 pondo.

Corollarium

Proportio binorum globi segmentorum inter se, causa corpulentiace,
in una qualibet sectione, est expressa in altitudinibus conorum, scilicet
in 10, IP; sicut prius proportio superficierum segmentorum erat ex-
6) continuetur 20) BL stat? BC

4



28 STEREOMETRIA

pressa in TD, TL. Sed discrimen magnum est, quod globi totius corpus
in una qualibet sectione repraesentatur a peculiari linea OP: at super-
ficies tota globi semper ab eadem diametro DL repraesentatur.

Episagma I

Multa hic sunt communia globo et sphacroidi atque conoidibus, Nam
ut sectio globi facta plano semper est circulus; sic sectio sphacroidis
non omnis, sed quae fit plano axi parallelo, est Ellipsis, sphaeroidi
similis: Ellipses vero diversarum et dissimilium specierum, aut circuli
fiunt, quoties vel sphacroides utcumque, vel conoides per utrumque
oppositorum laterum secatur. ARCH. Sphaer. XII. XIII, XIIIL XV.!

Episagma 11

Segmentorum sphaeroidis ratio eadem est, quae segmentorum globi,
si recta fit sectio ad axem: sin obliqua, tunc usurpatur non dimidium
axis, sed dimidium eius quae vertices portionum factarum (id est puncta
earum super sectionem altissima) conjungit. Nam in Ellipsi quac gignit
sphaeroidem, axis quidem est inter diametros, diametrorum verd multae
sunt diversae longitudinis, quaelibet binos oppositos vertices conjungens.

THEOREMA XV. PROBLEMA

Quemadmodum superficiebus curvis segmentorum theorema VII.
fecit aequales circulos planos, Theorema vero VIII, aequivalentes lineas
rectas ostendit, comparabiles inter se diversarum sectionum: sic etiam
soliditati segmentorum assignare possumus non tantum Conos aequales
ut Th. X1V, sed etiam plana aequivalentia, sew proportionis ejusdem, et
comparabilia inter se diversarum sectionum: quam demonstrationem, licet
difficilioris captus, addo, quia 2 Geometris prioribus tentata non est.

Quaeruntur tria plana quae habeant inter se proportionem eam quam
duo segmenta Globi inter se et ad totum,

Sint segmenta HKD, HLK. Ergo centro H vel K, termino segmenti
in plano circuli HDK, distantia HI vel K1, scribatur arcus circuli IS,
secans HDK in S, etab$, per A, ducatur diameter, eamque ad rectos
secet recta ex K, quae sit KT, sectio R. Hoc facto fiant rectangula tria,
primum sub AD semidiametro et DL altitudine seu diametro globi totius,
quod repraesentet soliditatem totius globi: secundum sub AD semi-
diametro et DI altitudine segmenti, quod repraesentabit soliditatem sec-
toris sphacrae HAKD : tertium ex Al (altitudine coni HKA) in RS, quod

2) peculari 13) sit sfast fit 16) sphacroides 17) quilibet 20) acquevalentes
28) HLD statt HLK 30) eumque
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dico repracsentare in eadem proportione conum HIKA solidum: itaque
sicut conus HIKA ablatus a sectore HAKD, relinquit segmentum HIKD ;
sic etiam tertium rectangulum ablatum 2 se-

cundo, relinquet planum acquevalens in eadem G
proportione segmento sphaerac HIKD.,

Quod si segmentum sit maius Hemisphaerio
sc. HKL; pro DI, sumenda est IL in secundi
rectanguli formatione, et ad id est addendum
rectangulum subAT, RS, constitueturque planum
aequevalens segmento HIKL maiori.

Demonstratio. Primum inter lineas DI, IL, et
DL, est proportio segmentorum superficiei et
totius, per VIIL. Ergo etiam inter rectangula,!
ductis his lineis in eandem semidiametrum AD,
erit eadem proportio: sed sectorum HAKD,
HAKL, et globi totius est eadem inter se mutud
proportio, quae superficierum HDK, KLH, et
totius. Ergo et inter facta rectangula est propor-
tio sectorum HAKD, et HAKL. Deinde AD alti-
tudo ducta in basin circularem, aequalem super-
ficiei segmenti HDK, cuius semidiameterKD (per Ly
VIIL.)creat Cylindrum, triplum coni acqualis sec- Schema VI
tori HDK A ; et Al altitudo ducta in basin HK cir-
cularem, cuius semidiameter K1, creat itidem triplum coni HIKA. At ut
circulus radio KD, ad circulum radioKI vel K8 ; sic etiam quadratum KD
ad quadratum KS : ut verd quadratum KD ad quadratum KS, sic DI recta
ad SR, perVII. Ergo proportio basium circularium, per KD etKS descrip-
tarum, est etiam proportio linearum DI, SR. Sed proportio conorum est
composita ex proportione altitudinum et proportione basium; ut habet
Arcumvepes, XI. Sphaeroideon. Ergo proportio HDKA sectoris, et
HIKA coni in eo, est composita ex proportione AD ad AT, et DI ad SR.
Est autem etiam rectangulorum proportio compositaex proportione late-
rum correspondentium, Quare proportio HDKA sectoris, et HIKA coni
in eo, est eadem, quae rectangulorum sub AD, DI, et sub AI, SR. Ac
proinde ipsa sunt ad mutuam eorum differentiam, ut sector HDKA et
conus in eo HIKA, ad mutuam eorum differentiam, scilicet ad HIKD
segmentum. Haec methodus concernit potissimim conum HIKA, qui
est communis differentia, qua segmenta differunt i suis sectoribus, quem
conum interdum operae precium est notum habere.

23) HDKC 27) RS statt KS 36) HIKA statt HIKD
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Episagma comparativum

Sic segmenta Conoidis parabolici sunt inter se in proportione, quae
est inter quadrata axium. ARcH. Sphaeroid. XXVI.

Corollarium 1

Segmenta segmentorum Sphaerae easdem habent leges quod corpora
attinet, quae supra fuerunt ejusdem generis segmentorum superficiei,
in corollario ad VIIL.

Corollarium 11

Zona sphaerae et sphaeroidis, seu corpus annulare, contentum parte
superficiei sphaerae vel sphaeroidis medid, quae Zona dicitur, et super-
ficie cylindrica intus, haec inquam sic investigatur. A sphaera vel sphae-
roide auferuntur bina segmenta aequalia, et Cylinder Zonae aequealtus,
basibus ijsdem cum segmentis ablatis; remanetque corpus Zonae. Quod
si Zona non sit media globi vel sphaeroidis, sed inclinata ad polum
seu verticem, auferuntur segmenta inaequalia, et truncus coni, ut rema-
neat talis Zona.

Intelligitur autem Zona, cui circumcirea sit aequabilis latitudo, et sub
qua sit tectus Truncus conicus parallelarum basium, cujus dimensiones
jam in proximo theoremate sequentur. '

THEOREMA XVI

Conus secatur varié¢: aut enim per verticem et basin, et id vel plano,
vel superficie alia coni minoris, habentis eundem verticem.

In utrogue casu segmenta Coni aequealta, sunt ut eorum Bases inter se.

Nam Conus est hic veluti circulus corporatus; idem igitur a sectione
patitur, quod circulus suae baseos.

Aut secatur Conus plano parallelo lateris, cuius circumductu Conus
est creatus; aut neque parallelo, sed supra verticem extra figuram con-
cursuro cum latere: utroque casu frunt portiones indefinitae, de quarum
soliditate nulladum disquisitio facta fuit 2 Geometris, usu quippe non
exigente.

Aut secatur Conus plano per latus utrumque; fiuntque partes duae,
Verticalis superior, et Truncus inferior. Verticalem, plano ad axem obli-
quo, ARCHIMEDES portionem Coni maluit appellare; agnoscens Conos
non alios quam aequicrurios: Arorrontvs vero Conos faciens alios
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aequicrurios, alios scalenos (cujus exemplum in Schemate IV.) talem
portionem, quantumvis axe per obliquum secto, dummodo sectio sit
circulas, pro Cono et ipsam agnoscit.

Quod attinet segmentum verticale, ejus sectio fit Ellipsis, quae
habet centrum suum extra axem, versus latus Coni longius. In
Schemate IX, Coni GYN axis est GAB, cujus segmentum verticale
GNA, basin habet Ellipsin, quae repraesentatur per lineam NZ, cujus
centrum seu medium, ubi latissima, est infra A, sectionem ejus cum
axe, versus N,

Atque hoc est semper majus segmento recto illo, in quo planum ad
basin NY parallelum per terminum axis, ab Ellipsi secti transit, sc. per
A. Nam planum secans, in A fixum, et ad axem GA inclinatum, plus de
corpore Coni acquirit parte AN, quam amittit parte AZ,

An autem huic segmento GNA aequalis sit Conus ille, cujus basis
basi NY parallela, per centrum Ellipsis infra A transit; id consideratione
dignum est: mihi nondum liquet, nec jam vacat. Vide de hoc infra Th.
sequenti aliqua.

Interim in genere de omni segmento verticali verum est Th. XL
Sphaeroid. ArRcrHMEDIS; secundum quod Coni, segmentive Verticalis,
ad Conum proportio, componitur ex proportionibus Basium inter se, et Alti-
tudinum inter se.

Ergo area Ellipsis NA, ad aream circuli NY est proportionis solido-
rum GNA, ad GNY pars una. Inest autem harum arearum proportio
(per Epis. III. ad Th. IL.) in rectangulo diametrorum Ellipsis et quadrato
NY, tanquam notioribus. Pars altera proportionis corporum est inter
GZ altitudinem segmenti GNA super plano NAZ, et GB altitudinem
coni NGY super plano NY. Mulriplicatis igitur in se mutud terminis
proportionum ZG in GB, et rectangulo diametrorum Ellipsis NA, in
quadratum NY ; ut posterior factus ad priorem, sic est corpus coni NGY
ad corpus ' segmenti GNA. Potest etiam quodque seorsim computari; ut
GNA, ducta altitudine GZ in planum Ellipsis NA, prodit triplum cor-
poris GNA.

In specie, si planum secans parallelum fuerit basi NY: propoertio cor-
porum, segmenti et totius, erit triplicata altitudinum vel radiorum in
basibus circularibus, vel sescuplicata planorum.

Nimirum quia hoc pacto segmentum verticale, et conus totus fiunt
solida similia. Multiplicatis igitur cubice singulis seorsim vel altitudini-
bus vel radijs basium, erit ut numerus cubicus major ad minorem, sic
Conus totus ad segmentum. Aut si sola plana baseon nota essent, quae-
runtur illorum radices, multiplicanturque in illa.

1) aequicruros 24) Epis. 1L
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Quod Truncos attinet, facilis est ex dictis, illos inquirendi Methodus.
Ex uno enim modorum praemissorum computatur et conus veluti totus,
et segmentum verticale deficiens, ex data vel altitudine vel basis radio.
Quod si nescitur ejus, ut deficientis, altitudo, si quidem ed fuerit opus,
quaeritur ex comparatione basium Trunci cum altitudine; ut enim diffe-
rentia Radiorum in basibus, ad altitudinem (si Truncus sub planis per-
pendicularibus fuerit) sic radius basis minoris ad altitudinem segmenti
deficientis; ablato igitur corpore segmenti deficientis 2 Cono toto, relin-
quitur corpus Trunci quaesitum.

In his verd Truncis, qui sub parallelis basibus continentur, rursum
est brevior methodus ut prius. Nam quia bases talium Truncorum igno-
rari non possunt, earum diametri (quaelibet in seipsam) multiplicantur
cubicg, et ablato cubo minori 2 majori; erit ut maximus ad differentiam,
ita Conus totus ad Truncum.

Cravivs alium docet modum, ingeniosiorem quidem, sed et diffi-
ciliorem, ut mihi videtur, Non minus enim quim suprd, computanda est
area basis utriusque; et jam hoc insuper accedit, quod quacrenda est
area medio loco proportionalis inter planum utriusque basis. Id autem
fit vel multiplicatione et extractione numerorum prolixorum; vel duabus
extractionibus radicum, earumque multiplicatione: tunc addenda omnia
tria plana, et summa in trientem altitudinis Trunci multiplicanda.
Atqui ex radijs circulorum, qui requiruntur ad investigationem arearum,
multd faciliori negocio potest haberi, quicquid quaeritur.,

Clum autem Truncorum Conicorum, qui fiunt plano ad axem recto,
multiplex sit usus, et praesenti materiac cumprimis necessarius ob
doliorum figuram; subjungam hic pulcherrimum Theorema, et compen-
dium exoptatissimum; etsi demonstrationem cognationis causi differo
deorsum in Supplementum Archimedeae Stereometriae, et Th. XXII.
Dividitur autem Truncus in medium Cylindrum et circumjectam ei coni-
cam veluti Tunicam, quae segmentum est Coni dissimile superiorum, sc.
superficie Cylindrici factum: Ergo s/ tres Diametri, duae basis minoris,
una majorts, extendantur in wnam rectam: erit wt rectangulum sub tota et
sub differentia basium, ad triplum quadrati basis majoris vel minoris, ita
corpus Tunicae ad corpus Cylindri vel majoris vel minoris.

Ergo duplum minoris adde maiori, summam duc in differentiam
maioris et minoris, pro Tunica: deinde minorem quadra, quadrati trip-
lum sume pro Cylindro inscripto; summam et huius et illius pro toto
Trunco.

Vt si sint basium diametri 3. 5. differentia 2. ad bis 3. adde 5. fiunt
11, quae duc in 2, fiunt 22 pro tunica. Et quadratum de 3. est 9, cujus
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triplum 27. est pro Cylindro: Ergo 49 pro Trunco, in quacunque pro-
portione altitudinis. Sed haec per sequens Theorema, ejusque Corolla-
rium fient adhuc compendiosiora.

THEOREMA XVII

Segmenta Cylindri recta, parallelis axi superficiebus rescissa, sunt inter se, ut
segmenta basis.

Nam Cylinder est hic veluti circulus aut Ellipsis corporata; quare
hic idem illi accidit, quod figuris hisce in basi, in sectione eadem. In
Schemate VIIL. planum EFQX est parallelum axi DH. Ergo ut portio
circuli EFT vel XQC, ad portionem EFA vel XQB: sic portio Cylindri
EFICX ad portionem EFABX. Vide Coroll. Th.II.

Segmenta vero, plano per axem transeunte, dummodo non secet alteram basium,
sunt ut segmenta axis inier se.

Nam Cylinder rectus, sectus plano ad axem recto, est veluti linea cor-
porata, et quidem cylindrico corpore praedita: quare accidit illi idem
quod lineae. Alia verd segmenta per axem, aequalia sunt Cylindris eidem
axis longitudine. Nam quantum ex uno latere Cylindri deficit segmento,
quo minus sit rectum; tantum ei accedit ab altera parte; quod in sectione
coni non fit, ob inaequalem eius crassitiem. In Schemate VIII. plana
PST rectum, LSV obliquum ad axem GB, secant illum communiter inR :
ut igitur GR ad RB, sic non tantum portiones rectac KT ad TN, sed
etiam obliquac LVK ad VNL. Quantum enim ipsi LVK deficit 2 par-
tibus L, scilicet LRT, tantum ei superest ex partibus V, scilicet VRP,
simile ipsi LRT,

Segmentum segmenti Cylindracei, quale cernitur in Schemate XIV.
secuturo, literis GST, contentum scilicet tribus superficiebus, semi-
circulo GT, semiellipsi GS planis, et curva Cylindrica VTS ; sic, ut sectio-
nis planorum linea perpendiculariter incidat in G punctum axis HF ; hoc
inquam segmentum habet se ad totum Cylindrum TY aequealtum, ut
7. ad 33. vel 14. ad 66. fere, ad segmentum verd HGS residuum ad
semicylindrum HGTS, (plano scilicet per axem HG ducto rescissum)
ut 14. ad 19. Nam infra in supplemento Archimedeo demonstrabitur
hoc de una specie Cylindri, quando scil. eius altitudo aequat circum-
ferentiam basis, Theor. XIX. XX, XXI. At cim non tantum totus glo-
bus sit aequalis toti semicylindro, et totum strictum toti segmento
Cylindri, ubi vertices ellipsis sectricis tangunt bases: sed etiam ! partes

11) EFIXV statt EFICX 19) crassiitiem 32) Archimedaeo
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globi et stricti aequales, secundum aliquotam circumferentiac partem
quibus sunt proportionales, sint aequales partibus segmentorum semi-
cylindri et Cylindri dictorum, secundum eandem quotam altitudinis, vi
ejusdem explicationis corporum rotundorum in rectum; sequitur ut et
segmenta ista segmenti, quorum basis est semicirculus, sint altitudi-
nibus suis proportionalia, et sic inter se in omni altitudine retineant
proportionem eandem ad Cylindri segmentum aequealtum, quae est to-
tius vel primi segmenti ad totum aequealtum Cylindrum, sc. 7 ad 33.
Idem enim locum habet etiam in segmentis segmenti, quorum basis est
circulus, semper enim segmentum hac basi, sive altum sive humile, est
Cylindri sui aequealti dimidium. Quibus vero bases non sunt circulus et
semicirculus, sed alia circuli segmenta, illis bases itidem istae singulae
singulas conciliant proportiones. Itaque etiam dehiscylindraceorum seg-
mentorum segmentis valet axioma, non minus quam de Conis et Pyra-
midibus quod quae insistant eidem segmento circuli, sint inter se ut
altitudines: quae verd eidem lineae segmenti circularis, sint ut segmenta
altitudinis respondentia.

Denique Cylindri per aliam superficiem cylindricam eodem axe secti
limbus exteriot, dividitur & superficie conica, cuius sunt bases, infera cir-
culus amplior, supera angustior, in duo novae speciei segmenta circu-
laria, quorum interius Th. priore Tunicam appellavimus, puta cylindri
angustioris.

Horum igitur Limbi segmentorum proportio inter se est, quac dua-
rum medietatum Arithmeticarum, quae constituuntur inter diametrum
minorem et diametrum maiorem.

Diviso enim numero, puta diametri majoris, in partes duas, in dia-
metrum minorem et in excessum, factisque quadratis, tam & minore,
quam 2 majore, majus quidem quadratum continebit partes quatuor,
1. quadratum minoris, II. quadratum differentiae, et ITL. IV. rectangula
duo sub minore et differentia. Triplicatis deinde quadratis, existent pro
majoris triplo, tria minoris, tria differentiae, et sex rectangula. Et haec
tria quadrata differentiae cum sex rectangulis sunt differentia tota quadra-
torum triplicatorum. Quare ut quadrata ad suos circulos, adque cylin-
dros aequealtos, sic haec differentia ad limbum cylindricum totum.
Atqui Th. antecedenti differentiam jussi sumus multiplicare in unam
majorem et duas minores, id est, in seipsam et in tres minores, pro
parte limbi interiore, quae Tunica fuit indigetata. Ablato igitur quadrato
differentiae uno et tribus rectangulis,a quadratis tribus et sex rectangulis,
restant quadrata differentiae duo et tria rectangula, pro reliquo limbi.
Est autem trium rectangulorum et unius quadrati, ad tria rectangula et
duo quadrata proportio eadem, quae trium minorum cum una differen-
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tia ad tres minores cum duabus differentijs, eademque quae unius mino-
ris cum parte tertia differentiae ad unam minorem cum duabus tertijs
differentiae. At si ad minorem addis primo partem unam, post partes
duas differentiae, constituis duo media arithmetica inter minorem et
majorem. Atque id est quod proposueramus, '

Corollarium I et Praxis

Hinc facile habetur proportio Trunci conici ad Cylindros, Trunco
inscriptum et circumscriptum, Interdiametros constitueduo media arith-
metica, et multiplica differentiam totam diametrorum in horum minus
pro Tunica, quam indue Cylindro minori, hoc est adde quadrato ejus
diametri, pro Trunco. Ecce exemplum.

Sint diametri 3. 5. Differentia 2. quae non communicat cum ternario.
Ergo substitue triplos 9. 15. Differentia 6. Quia eadem manet proportio.

Ergodiameter Duo media | Diamecter Cylinder
minor arithmetica maior minor 81.
9. 11. 13. 15. Tunica 66.
9. | Diff. 6. 6. 15. | Truncus *147_
| | 25 : Residuum

81. | 66. 78. ‘ 225, |
Pro Cylindro | Pro Pro resi- | Pro Cylindro i Limbi 78.
B i

inscripto | Tunica duoLimbi‘ circumscripto Cyl. maior 225,

Aliud Exemplum. | Aliud Exemplum
Dia - metri Dia - metri
$< 7 9. 11. | 19. 20. 21, 22,
5. 6. | 19. 3.

Cyl.25.Tun.42.— Truncus 67 | Cyl. 361. Tun. 6o. — Truncus 421

Vel quod eodem recidit: Multiplica diametros inter se, multiplica
ctiam differentiam in sui partem tertiam, et adde factos; provenit Trun-
cus in ea dimensione, ut cujuslibet diametri quadratum valet suum
Cylindrum. En superiora tria Exempla

9 69 5 6 s 19 3 19
15 2 9 (11 2 § 22 1 19
135 12 81 Cyl.minor. 55 12 25 Cyl. minor. | 418 3 361 Cyl. minor.
12 12 3
147 Truncus. | 67 Truncus. 421 Truncus.

Corollarium II
Segmenta limbi cylindri maioris circa minorem, superficie conicd
facta, stantia super eddem basi, non minus quam cylindri ipsi, adeoque
5*
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et Trunci toti sub ijsdem basibus circularibus parallelis, sunt in pro-
portione suarum altitudinum.

Etsi vero superior basis non fuerit inferiori parallela, nec circulus, sed
Ellipsis ad axem obliqua: nihilominus bina limbi segmenta, exterius et
interius, sunt in proportione illarum altitudinum, quas habet Ellipseos
centrum etdiameter minor, eademque diameter cylindricae baseos rectae,
Itaque non de nihilo est, quod Th. praecedenti, portionibus conicis, obli-
quo ad axem plano resectis, quaesivi methodum dimensionis 4 diametro
Ellipsis breviore. Etsi superficies talem limbum inaequabilis altitudinis
dispescens, non est Coni recti, cui sit idem axis cum Cylindris, sed coni
scaleni.!

APOSTROPHE AD PATRONOS

um libellus iste manuscriptus per menses sedecim apud librarium

Augustanum delituisset, commendatus illi ab eximio illo Ger-
maniae nostrae decore, meique dum viveret, amantissimo MARCO
WELSERO; neque tamen typis excuderetur, ut erat mihi facta promissio:
vix tandem, WELSERO jam rebus humanis exempto, libellum meum ex-
torsi detentori, postliminioque recepi.

Ex eo tempore consilium cepi, libellum, quamvis in magna operarum
penuria, excudendi domi: qua occasione potestas mihi facta fuit, non
correctiorem tantum, sed et auctiorem, quam erat initio conscriptus,
extrudendi. Nec diffiteor, temporis aliquantum subtractum studijs cae-
teris, impensumque huic speculationi; nec poenitet jacturae. Nam fieri
nequaquam potest, ut immortalitatis fructum metat labor, qui sementem
temporis fecit nullam,

Et censuisti Tu quidem, II"™ et G* L.B. I6rGERE; quae de figuris ab
AR!CHIMEDE non tactis, ad rationes tamen doliorum propriissime perti-
nentibus, affecta tantum audiebas, uti nequaquam omitterentur, quin
potius operi subjungerentur, appendicis loco.

Ego vero et perfeci potissimam eorum partem; ut quod demonstra-
tiones attinet, parum, quod usum, nihil ad perfectionem supersit: et
tractatum in ipsum libellum hic inserui suo loco, cumque partibus
caeteris ita connexui, ut non appendix cauda, sed caput aut cor specu-
lationis totius, ut est quidem, videri possit: quod et Te, L. B. I6RGERE,
et multd maxime Te, Hlustrissime Domine pE LIECHTENSTEIN (cujus
in hac Philosophiae parte exercitationes assiduas, facultatemque compa-
ratam egregiam judicandi, ex quo Te primum in praefatione libri sum
allocutus, multd nunc rectitis et copiosius habeo cognitam et perspec-
tam) ubi tempus ad isthaec cognoscenda vacaverit, ipsos censituros
existimo. Valete et fruimini. Id. Iulijs Anno 1615.!
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DE STEREOMETRIA FIGVRARVM
CONOIDIBVS ET SPHAEROIDIBVS PROXIME
SVCCEDENTIVM

uc usque ARCHIMEDES et Geometrae veteres progressi sunt, inqui-
H rentes Naturam et Dimensiones figurarum ordinatarum rectilinea-
rum et curvilinearum, quaeque ab ijs solida proximo gradu gignuntur.
Cacterim quia figura Dolij longius 2 Regularibus excurrit, operae
precium me facturum putavi, si genesin illius et cognatarum, gradusque
cognationis earum cum Regularibus, eidem quasi Tabella comprehensas
ob oculos exhiberem, cim ut demonstrationes secuturae plus lucis habe-
rent: tum vero etiam, ut industriam Geometrarum hujus aetatis exci-
tarem, portisque spaciosissimi agri Geometrici pansis, quae adhuc in eo
excolenda, quae indaganda restent, praeconio meo promulgarem.

De sectionibus coni, solidorum genitricibus

Sectiones Conicae curvae superficiei, quae varia solida progignunt,
hac vice consideranda, quatuor sunt curvilineae; quas hic in Schemate
exhibeo inter se com- y 7 X

paratas. Nam omnis

hujusmodi sectio aut \

Circulus est CFE, aut S
(4

Parabole PCQ, aut
Hyperbole MCN, aut
Ellipsis CHI. /

Harum figurarum
causa simplicitatis hic ‘§\
o/ (F A \ I

est ordo, ut primus sit

14 b4
circulus, sequatur El- M /\ N
lipsis, inde Parabole,
ultimolocosit Hyper- P B \ £ Q
bole. Inter has duae \
primae in seipsas red-

G

R

N

L~

eunt, Circulus et El-
lipsis: duae verd po-
steriores figurae, Pa- K

Schema X
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rabole et Hyperbole sic sunt comparatae, ut in infinitum, si continues,
excurrant, semper quidem ad rectitudinem magis atque magis acce-
dentes; nunquam verd eam penitus assequentes; et id hoc discrimine,
quod brachia Paraboles CP, CQ, uni rectae CI, adedque inter se ipsa
ctiam, magis atque magis fiant parallela, quamvis interim infinito in-
tervallo ab invicem discedant: brachia verd Hyperboles CM, CN se-
quantur ductum duarum Rectarum RY,RZ, concurrentium in R, eoque
versus Y. Z in infinitum ab invicem discedentium;' quae brachijs Hyper-
boles semper approximant magis magisque, nunquam tamen cum ijs
concurrunt; 4 qua proprietate, Rectae RY, RZ dicuntur Asymptoti.

Rursum ex utraque biga est una, quae sola suam implet speciem, ex
finitis quidem circulus, ex infinitis Parabole: Ellipsium verd illinc tot
sunt formae, quot possunt esse formae rectangulorum parallelogram-
morum LK: Hyperbolarum hinc formae tot, quot angulorum YRZ, a
binis rectis RY, RZ formatorum. Sané quia, ut circulus CE se habet ad
circumscriptum quadratum uniforme DB, et ut Parabole PCQ, ad Axem
seu rectam CI unicam, sic Ellipses CI, se habent ad Rectangulorum LK,
Hyperbolae MCN ad concurrentium rectarum YR, ZR, species infinitas,
quaelibet ad suam.

Et nota propter descriptionem figurarum, quod sicut in circulo omnia
intervalla AC, AF, AE, inter se sunt aequalia, sic in Ellipsi bina semper
intervalla AO, OG, non i centro E, sed a2 duobus Focis A, G, aestimata,
binis quibuscunque AH, HG, vel AC, CG, vel Al IG, sunt aequalia.
In Parabola, cuius focus A, ducta quacunque KI in eodem plano, rectd
ad axem CI, rursum binae linecac AC, CI, binis quibuscunque alijs ut
AO, OK acquales sunt. In Hyperbola, cuius focus unus A intus, alter T
exterius, et circa eum figura similis VSX, intervalla bina cuiusque puncti,
ut N, et focorum A, T, semper unam et eandem habent differentiam CS,
lineam inter vertices C, et S, etc. Vide plura pauld infra de figurarum
solidarum numero.

De modis Geneseos

Porro ex circumductu circulari quatuor harum planarum figurarum
(de alijs enim formis hac vice non loquimur) creantur infinitae solidorum
formae, quarum superficies non, ut Coni et Cylindri, altrinsecus recti-
lineae, sed quaquaversum curvilineae sunt, secundum magis tamen et
minus.

Circumactiis autem species generaliter sunt quinque, sed quae minu-
tius postea subdividuntur, cim ad figuras magis compositas ventum
fuerit. In adjecto Schemate expressae sunt hae species utcunque. Nam

5) fiant 22) AC stair AO
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I. Axis CB, circa quem figura est circumagenda, vel longius stat 2 centro
F figurae ED circumducendae, quam ut concurrat cum figura. Tunc
figuraDE directé cir-
cumacta in circulum
FCG, cum latitudine
sua erecta,! creat An-
nulum, in quo spa-
cium est interme-
dium, cuius centrum
AL IL. Vel tangit axis
iste geneseos, ut CB,
figuram FD circuma-
gendam tangatinA,et
manente puncto cif-
cumferentiae A, totus
circulus circa CB cir-
cumagatur: tunc figu-
rae gignuntur, quas
possis Annulos strictos appellare. III. Vel secat axis geneseos figuram
circumagendam extra medium, ut si maius circuli segmentum MDN
circa sectionemMN sit circumagendum, ita ut centrumF per G transeat,
gignitur autem figura in duobus locis oppositis cava, scilicet circa M et
N, quae Mali fructus arborei forma est. IV. Vel transit axis genescos per
ipsum centrum figurae, ut si semicirculus CDB circa manentem diame-
trum CAB sit circumagendus; et tunc gignitur Sphaera seu globus per-
fectus. V. Vel denique secat axis geneseos figuram circumagendam intra
medium, ut si residuum seu minus segmentum CDB de circulo MDN
sit circumagendum circa sectionem suam CAB: et tunc gignitur figura, in
locis duobus oppositis acuta, quam 4 Citrij malifigura possis denominare.

Schema X1

De figurarum numero et differentiis

Quod si tres figurae reliquae, sectione Coni ortae, tam essent sim-
plices, quam circulus, de quo hactenus: figurae solidae his V. modis
procreatae essent in universum Viginti, 2 qualibet earum, ut hactenus
i circulo, quinque, pro quinque modis Creationis circularis. Sed propter
mixtam reliquarum figurarum Naturam, Vicenarius iste solidorum nu-
merus ad Nonaginta et duo extenditur.

Cim enim figurae tres proprié dictae Conicae, non sint undique
similes: fit ut quae respectu circuli unica est linea, pro axe geneseos

11) AB 12/13) circumagendam; Tangat 27) CDE 28) CAD  36) et duo feblt
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assumpta, respectu harum figurarum fiant diversae, punctum in Circulo
unicum, diversa puncta sint in caeteris. In circulo Vertex uno et eodem
modo dicitur, et omne circumferentiae punctum pro vertice sumi potest:
In caeteris Vertex primarius est, non nisi extremitas alicuius certae lineae,
scilicet eius quae axis dicitur, quae est in figuris duabus sequentibus CI,
cuius vertices 4 C repraesentantur: contra Vertices, latiore sensu, totidem
sunt, quot lineae in figura pro axe geneseos, vel ei parallelis, eliguntur;
quos lubet Vertices positionis appellare, quia linei tali ad perpendiculum
erecta, punctum totius figurae altissimum, fit vertex eius. Vt sequenti
Schemate XIII. electa diametro OS pro axe geneseos, A fit vertex positio-
nis: contra electa contingente EF in axem geneseos, Vertex vel nullus est,
in Hyperbolisscilicetobtusangulis, et certa earum positione, vel certé lon-
ge alius, quam A, puta circa O. In circulo Centrum idem est cum Foco,
scilicet A in Schemate X. praemisso. In Parabola Focus unus A, centrum
verd nullum est; nisi concipias, centrum eius infinito intervallo, focum-
que alterum, intervallo duplo maiori, in linea CI, 2 Vertice C, recessisse:
In Ellipsi et Centrum est E, et foci duo A. G. omnia intra figuram: In
Hyperbola itidem Centrum et duo foci; sed centrum extra figuram in
R; focorum alter intra, in A, alter extra in T, qui est respectu VSX
sectionis oppositae, intra illam. In circulo diametri omnes pro axe sunt,
in caeteris saepe aliud axis, aliud diameter, ut aliud est species, aliud
genus, !

Et in Parabola quidem (ut redeamus ad Schema XIII. sequens)
diametri omnes aequidistant, ut CI, OS. in Hyperbola verd atque
Ellipsi omnes per centrum figurae R traducuntur, quod est in Hyper-
bola extra, in Ellipsi intus in medio. In circulo aequales sunt omnes
diametri; in Ellipsi differunt longitudine, ut CI, OS; in Parabola et
Hyperbola non est earum finita longitudo. In circulo et Ellipsi omnis
lineam tangens habet aequidistantem sibi diametrum; in Parabola et
Hyperbola, quae tangenti cuicunque aequidistat, ut LK ipsi FE, diameter
figurae esse non potest. Secundum horum igitur punctorum linearum-
que differentiam figurae planae circumactae, varias etiam, et re quidem
semper, plerunque verd etiam ad oculum differentes species solidorum
procreant: quas sigillatim recensere non pigebit, non tamen repetitis
quinque speciebus ex circulari Coni sectione ortis, quae singulae familias
singulas ducunt jam sequentium, quasdam interim communes habent
clientelas.

Incipiamus ab ijs in quibus desijt ARCHIMEDES, et sit in Schemate
adjecto, axis figurae CI; circa quem figura PCQ circumagatur, sic ut

to

20

30

manente CI, punctum N per punctum O transeat, Q per P. Creantur 4o

24) OS, HA. in 30) PK start LK 34) repititis



SVPPLEMENTVM 41

igitur solida duo Conoidea, Parabolicum et Hyperbolicum, et Sphae- 1.2.5.
roides longum, seu figura Ovi: cuius vertices C, I; circulus amplissimus

Q U
.
=

Schema X11

ERK; de quibus ArcHmMEDES libro de Conoidibus et Sphaeroidibus.
Modus geneseos est ¢ Numero IV, idem qui globi. Species sunt 3. nu-
mero linearum.
Sit jam axis geneseos non ipse axis figurae CI, sed ei parallelus. Erit
igitur vel extra figuram, ut in DF, vel contingens eam, ut LH contingens
in E: quae duo in sola Ellipsi locum habent. Nam in caeteris, omnis
linea parallela axi in eodem plano, secat figuram continuatam. In Ellipsi
10 igitur, manente DF, et totd figura NOPQ in distantia centri RG circum-
lata, gignitur annuli species, quem arduum dixeris: similis est serto puel- 4.
larum rusticarum, quippe spacium habet in medio. Sic manente LH et
puncto contactus E, tota itidem figura NOPQ circumlata, fit solidum
ejusdem nominis, sed sine spacio in medio, hoc est annulus strictus. ;.

0 Kepler IX
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Vtrumque imaginare tibi in Schemate XI. ad Numeros I.1I. sed pro
circulis sectionem intellige Ellipses erectas.

Vel erit intra figuram axis circumductionis; sit OK, et consistat vel
citra CI axem figurae, sic ut axis CI cum portione figurae majore OCQ
circa OK agatur, et manente O, vertex C per S transeat, et Q per V:
tunc Parabole et Hyperbole, magis ista, figuras faciunt QCOSV, montis

. Aetnae similes, propter cavitatem ejus in vertice, quam Graeci vocabulo

Craterum celebrant: Ellipsis verd figuram hoc pacto creat similem Mali
Cotonei, quam imaginaberis in Sche. XI. praeced. apud Numerum III:
sed pro consertis circulis sectionis intellige consertas Ellipses erectas,
ut in Schem. XII.

Consistat etiam dicta OK ultra axem figurae CI sibi parallelum, sic ut
PO minor pars figurae, quae axem non habet, circa manentem OK
circumagenda sit: tunc 4 Parabola atque Hyperbola species quaedam

. nascuntur Cornuum rectorumMOP, quorum alia sunt acuta alia obtusa,

ut in pecudibus quando primim coniscant cornibus. Ellipsis verd dat
0Q figuram Olivae vel Pruni, similem illi Numero V. Schematis prae-
missi XI.

Jam omisso axe CI, succedat ejus perpendicularis in eodem plano, et
sit primum extra figuram ut TX. Ergo circum TX actae figurae, solida
creant annularia ordinata, Parabole quidem et Hyperbole extrorsum
infinita, brachijs CP, CQ extrorsum versis et hiantibus, in circulum
circumlatis. Ellipsis vero circa talem axis CR perpendicularem TX exte-
riorem, intervallo centri RY, manente Y, circumducta, creat annulum

. supinum seu sessilem, similem fulmento presso bajulantium situlas, capi-

tibus suppositis. Rursum hanc figuram imaginare in Schemate XI. prae-
ced. Numero I: sed pro circulis sectionum sint Ellipses jacentes, verti-
cibus invicem obversae. Contingat exinde figuram in C vertice perpen-
dicularis ista axis, sitque CS; et figuris circa eam circumactis, tres gig-
nentur species Annulorum strictorum ordinatorum, duo infiniti extror-
sum, ut prius, unus finitus ab Ellipsi CI, manente puncto C, estque
supinus vel sessilis vel pressus, ut prius; imaginandus in Schemate XI.
pracced. apud numerum II, si pro circulis sectionum essent Ellipses
verticibus sese contingentes. Secet denique figuram ista perpendicularis
axi, sitque ON : secabit figurae planitiem in partes duas; in Parabola et
Hyperbola semper inaequales, cum altera pars PONQ infinita sit, ONC
finita, ita ut lineae conicae fiant tria segmenta, duo infinita, unum fini-
tum; in Ellipsi vero, licet utraque finita sit, altera tamen plerunque major
est, NIO, altera minor, OCN. Igitur sex hisce figurarum segmentis circa
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utrinque (sc. in O et N) excavatae, exterius circumcirca infinitae, quippe
a partibus infinitis PONQ, circa ON circumactis, una quae est ab Ellip-
seos segmento maiori, lenticularis, supra et infra umbilici forma. Pro-
venit tali forma genus quoddam Melonis sessilis minuti, qui totus editur:
proveniunt tali forma superius etiam boleti aliqui. Hanc in Schemate XI.
praecedenti, Numero III. apud figuram Mali imaginare, sed pro con-
sertis circulis sectionis intellige consertas Ellipses eodem axe, ut in
Schemate praesenti XII. Denique minoribus figurarum partibus ONC,
tres reliquae figurae solidae fiunt, aspectu similes inter se, reipsa diver-
sae; Ellipticam quidem OCNR 4 Pruno crasso, Parabolicam verd et
Hyperbolicam OCNI 4 Fusis distinctionis causd non inept¢ denomina-
veris, Atque hae duae, praesertim ! illa, quae est ab Hyperbola multim
obtusangula, praccipu¢ sunt notabiles: Fiunt enim figurae verticosae,
cum ventre circulari, rotunditatis conspicuae, reliquo corpore versus
vertices utrinque magis ad Conorum rectitudinem accedente. In his erit
nobis quaerenda genuina figura dolij, praesectis verticibus O. N.

Dictum est, in hac forma sectionis, segmenta Ellipseos non semper
esse inaequalia. Cum ergd haec axi perpendicularis per centrum figurae
R transit, quam axem vel diametrum rectam vel breviorem appellant,
tunc figurae dimidium, circa hanc ERK circumactum, sic ut manente E
vertex C per I traducatur, creat alteram speciem Sphaeroidis lati, cujus
vertices in E, K, circulus amplissimus CRI, de quo itidem ARCHIMEDES.

Hucusque recensere et distinguere figuras solidas suffecisset ad Dolia
vinaria. At cum praedixerim, me in hac speculatione paulo longius ultra
libelli hujus metas prospicere; adjungam cognationis causa etiam reli-
quas solidorum species.

Succedat igitur in praesenti Schemate XIII. pro axe CI alia quae-
cunque diameter OS, et in ea statuatur axis geneseos. Hic Ellipsis qui-
dem secatur per centrum R, in duas medietates similes, quarum utra-
libet circumducta circa OR manentem, creat formam Pyri, quae iute
cognationis postulat adiungi Malis et Cotoneis et Prunis, ut constet his
bellariis sua integritas. At reliquae duae figurae secantur in partes dissi-
miles inter se, utrasque infinitas, sed in Hyperbola obtusangula casus
duo sunt: Nam aut secatur angulus obtusus ab electa diametto in duas
partes acutas, aut una sola pars est acuta, altera obtusa vel recta. Partes
igitur figurarum, excepto casu ultimo, circumductae creant figuras, quae
ad oculum nihil differunt 4 Crateribus et Ceratoidibus, Numeris 6. 7.
9. 10. insignitis; etsi reipsa diversae sunt, ob axis CI circumvolutionem,
hic conicam illic cylindricam, totiusque hic partis generantis obliqui-
tatem,

10) OCNL 19) rectam et hreviotem
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In obtusa verd sectione anguli obtusi Hyperboles, pars maior figurae
so. circa talem diametrum circumducta addit unam speciem, verilis non

0

0
Schema XIIT

speciem. Nam et deot-
sumetextrorsuminfinita
est (nisi, ut in omnibus
talibus, superficie conica
vel cylindrica, quae ori-
tur ductu rectae, finem
el statuas) caretque Ver-
tice, sed eius loco est in
medio in umbilicum de-
pressa, circd ascendit
sursum leniter, idque
sine termino.

Pro diametro OS su-
matur ei parallela BD,
quac in Ellipsi nonhabet
separatam consideratio-
nem a parallela lineae
contingentis,  quippe
omni diametro respon-
det sua parallela contin-
gens figuram. Restat ut
illam parallelam applice-
mus reliquis duabus figu-
ris; sit igitur vel extra
figuram vel! intra. Extra
esseinParabolaetHyper-
bola non potest, cum
omnes diametri paralle-
Jae figuram continuatam
intrent. Ducatur igitur
aliqua diametro OS pat-
allela, intra figuras has
duas. Rursum autem in

Parabola linea quae est diametro parallela, ipsa quoque est diameter, nihil
hinc gignitur novi. In Hyperbola sola casus iste locum etconsiderationem
separatam habet: quam cum diameter OS in duas dissimiles secuerit par-
tes, jam haec Parallela ipsi OS vel in minori eius parte ducitur, vel in
maiori. Ducatur in minori et sit BD, secat igitur et ipsa figuram in partes 40

4) extorsum
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magis adhuc dissimiles, quarum maior creat aliquid Craterum Numero 7.
simile, aut infiniti Numero 3o. minor simile Ceratoidum, Numero 10.
Ducatur jam in maiori parte OQ, aliqua ipsi OS diametro parallela; quod
in Hyperbolis acutangulis habet casus quinque. Nam aut inter diametrum
dividentem et verticem primarium ducitur, ut inter C.O. aut per ipsum
verticem primarium C, aut inter vertices duos, primarium C, et posi-
tionis A, aut ultra verticem positionis A. Sed in obtusangulis Hyperbolis
vertex positionis non datur. In uno quolibet casu secatur figura in duas
dissimiles partes. Species igitur nascuntur tredecim, quarum quatuor
sunt similes Craterum Numero 7. tres similes figurae cavae Numero 30.
quatuor similes Ceratoidum Numero 10. quippe acutae: duae residuae
sunt rotundatae in vertice, similes Conoidi Hyperbolico, numero 2. una
quidem, quae est 2 parte maiore Hyperboles vel acutangulae, vel si
obtusangula, convenienti diametro divisae, ut dictum (debet enim illa
secare angulum Hyperboles obtusum in duas partes acutas) similis est
obtusangulo, quae verd 4 parte minore, similis acutangulo Conoidi.

Vitima linea sit Contingens sectionem, extra tamen verticem pri-
marium C, ut EF. circa quam si circumagantur figurae Parabole et
Hyperbole, duas gignunt species infinitas, similes ijs quae sunt numero
15. 16. minus tamen ordinatas, infinitas enim se extendit in transversum.
Ellipsis verd circa hanc EF circumducta gignit annulum strictum
conniventem, cognatum illi Numero 17. quem imaginaberis in Sche-
mate XI. quinque modorum circumactus, apud numerum II. sed pro
circulis sectionum concipe Ellipses ad mutuum contactum aequaliter
inclinatas, Contingentibus accenseri posset Asymptotos, est enim quasi
contingens sectionem in puncto infinithm distanti: et hic consideratur
nova species, quasi media inter annulares laxas et strictas.

Sit pro contingenti, eius parallela, et sit primum extra figuram, et
circa hanc velut axem circumagantur figurae; quatuor fiunt solidorum
annulorum species, ex Parabola et Hyperbola infiniti in transversum,
quorum dorsum in Parabolico semper circulariter eminet, in Hyper-
bolico quidam eminens dorsum habent, alii extrorsum fiunt altiores,
quam quo loco sunt angustissimi, non multum absimiles figurae
numero 13. Ex Ellipsi verd circa GH circumacta fit annulus finitus
connivens, ex altera parte amplior, in forma feré Tiarae seu Globi
Turcici, si dempseris ei apicem. Hanc etiam imaginare apud primam
formam circumactus, ut tamen pro circulis sectionum concipias Ellipses
ad se mutud aequaliter inclinatas.'

Parallela Contingenti si fuerit intra figuram, ut LK, secans eam in
partes duas, multae fiunt species, quia etiam casus multi. Vel enim LK
non secat axem intra figuram, vel eum secat. Et si secat, tum vel transit
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verticem primarium C, vel eum intercipit, excludens verticem positionis
citca O, qui ad erectionem figurae secundum EF sequitur; si tamen
aliquis datur; nam in Hyperbola obtusangula, si LK vel FE cum
Asymptoto contraria RB fecerit obtusum angulum versus figuram,
Vertex nullus est: Vel per hunc positionis verticem transit: vel etiam
hunc in parte resecta includit. Casus recensui quinque et omnes in
omnibus tribus figuris locum habent; sectiones ergo quindecim, et bina
in singulis figuris segmenta, Sed in Hyperbola tria majora trium
primorum casuum duplicia, respectu effectus; aut enim deorsum ex-
currit infinitas ibi, ut in Parabola, aut sursum. Solidorum ergo species
hinc sunt triginta tres, quarum tredecim infinitac in transversum, et ex
his novem utrinque in umbilicum excavatae (quarum 6. cum eminenti
labro circulari, ut Crateres Numero 7, sed in hoc diversi, quod aequi-
parantur monti etiam subtus excavato; 3. verd sine eminenti labro,
quarum non est finita altitudo, similes figurae Numero 19.) duae
acuminatae, Ceratoides, ut Numero 10. et duae bene rotundato vertice,
Conoides, ut Numero 2; quando scilicet linea, circa quam est circum-
agenda figura, per verticem transit positionis, ubi is datur. Harum
tredecim quinque sunt Parabolicae, octo Hyperbolicae, reliquae viginti
sunt finitae, et altera parte crassiores, reliqua tenuiores. Ex ijs enim
quindecim (quinae ex figuris singulis) species sunt in acamen desinentes,
novem quidem utrinque, ternae ex figuris singulis, quos Nucleos
appellemus: tres vero, singulae ex figuris singulis, 2 parte crassiori bené
rotundatae, affines ided Sphaeroidi lato; quas Fragis aut Nuci Pineae
comparare possumus: tres denique, singulae rursum ex figuris singulis,
a parte crassiori cavae, 4 tenuiori acutae, in modum folliculi Vesicariae,
quam Germani Cerasa Judaica dictitant, occulte signantes glandem penis
cum praeputio. Quinque verd ultimae sunt Pyrorum species, a4 parte
majori Ellipseos, quinque dictis casibus sectionis hujus, generatae, cavae
omnes, tres utraque parte, duae alterd solum, parte verd reliqua tenui
una rotundata, et Sphacroidi similis; una acuta, feré concidens cum
Vesicaria, ex Ellipseos parte minori nata. Summa octuaginta septem,
quibus additae figurae quinque ex circulo, veluti capita familiarum,
efficiunt formas nonaginta et duas.

Tot igitur sunt genera figurarum Solidarum 2 sectionibus coni-
cis in circulum actis resultantium; ut jam segmenta singularum, aut
composita 4 segmentis, seorsim non numerentur. Verbi causa, patina
stannea constat plerunque tribus superficiebus, in fundo segmento
Sphaerae, circim cratere Parabolico, limbus verd est ex superficie coni
valde obtusi, aut etiam Zona Globi obliqua. Etsi verd complurium
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dimensiones artificiosae in idem recidunt; non sunt tamen ignoranda
Geometrae discrimina generationis tam multiplicia, ne incautus, circa
nonnullarum specialium generalem considerationem, pertrahatur in
insidias inexplicabiles. Circa has igitur singulas exerceant se Geometrae,
exemplo ARCHIMEDIS; qui ex hisce quatuor solas, et quintam, Globum
ipsum, considera'vit: non quod utilissimae aut communissimae essent,
quid enim hic habet Conoides parabolicum prae Annulo, Malo, Pyro,
Pruno, Nucleo? sed quod simplicissimae et proximae globo, ingenio
se pracberent. Nos in praesens illas tantum contemplabimur, per quas
accessus patet ad Fusa Hyperbolica, quorum Trunci sunt nostratia dolia:
subijciam igitur de ijs theoremata sequentia.

THEOREMA XVIII

Ommis Annulus sectionis circularis vel ellipticae, est aequalis Cylindro, cuins
altitudo aequat longitudinem circumferentiae, quam centrum figurae circumductae
deseripsit, basis vero eadem est cum sectione Annuli.

Intelligo sectionem, quae fit plano traducto per centrum spacij
annularis, ad superficiem annularem recto. Huius Theorematis demon-
stratio patet partim ex Th. XVI, et ijsdem elementis institui potest,
quibus ARCHIMEDES Stereometriae principia tradidit.

Annulo enim (in Schemate X1.) GCD, sed integro, ex centro spacij A,
secto in orbiculos infinitos ED, eosque minimos, quilibet eorum tanto
erit tenuior versus centrum A, quanto pars eius, ut E, fuerit propior
centro A, quam est F, et recta per F ipsi ED perpendicularis in plano
secante; tantd etiam crassior versus exteriora D: extremis verd dictis,
scilicet D, E, simul sumptis, duplum sumitur eius crassitiei, quae est in
orbiculorum medio.

Haec ratio locum non haberet, si orbiculorum ED partes cis et
ultra circumferentiam FG, lineasque per F, G, perpendiculares, non
acquales acqualiterque sitae essent.

Corollarium

Haec ratio dimensionis valet tam in circulari forma annuli, quam in
elliptica ardua, sessili, connivente, tam in laxis annulis, quam in strictis:
quin imd in omni annulo, quaecunque eius, pro circulo ED, existat
figura ex sectione eius recti: dummodo in'plano per AD ad annulum
recto, sectionis partes cis et ultra F, fuerint aequales aequaliterque sitae

8) globo, etingenio  21) coque 25) D, S, 27) E, D, 30) Corollarium I,  33) omnibus annulis
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hinc et inde: Quod explorabimus in figura sectionis quadrata. Sit annulus
corpore quadrato, et intelligatur sub ED quadratum. Hic annulus habet
rationem dimensionis etiam aliam. Nam est pars exterior Cylindri, cuius
basis est circulus semidiametro AD, altitudo DE: huic Cylindro ex
Th. XVI. adimenda est medulla, seu Cylinder, cuius basis est circulus
semidiametro AE, altitudo ED. Quare quod fit ducta ED in circulum
AD, minus circulo AE, aequat corpus annuli plano quadrato creati, Et si
duceretur ED in quadratum AD, minus quadrato AE, proportio corporis
facti, esset ad corpus quartae partis annuli, ut est quadratum ad circulum,
scilicet 14. ad 11. Sit AE 2. Ergo AD 4. cuius quadratum 16. sed qua-
dratum AE est 4. Ergo differentia quadratorum est 12. quod duc in
altitudinem 2. existit corpus ! 24. cuius quadruplum 96. ut verd 14.
ad 11, sic 96. ad 75. cum tribus septimis, Annuli quadrati corpus. Haec
secundum rationem Th. XVI. At secundum modum praesentem, cim
sit AF 3. FG 6. ut verd 7. ad 22. sic 6. ad 19. minus una septima: erit
ergo haec longitudo circumferentiae FG, pro altitudine Cylindri: Et
cum ED sit 2, et quadratum eius 4, pro basi Cylindri, duc igitur 4. in 19
minus una septima, prodeunt 76 minus quatuor septimis, Ecce verum
etiam sic theorema,

THEOREMA XIX ET ANALOGIA

Arnnulns strictus est aequalis Cylindro, qui habet basin circulum sectionis
Annuli, altitudinem aequalem eius circuli longituding.

Valet enim modus iste in omni omnind proportione ipsius AE ad AF,
valetque adhuc in Annulo stricto, ubi circuli EC circumacti centrum F,
describit circulum FG, aequalem ipsi DA circumacto. Nam secatur tale
strictum ex A, in orbiculos, qui in A habent crassitiem nullam, in D
duplam ipsius crassitiei in F, sicut circulus per D. duplus est ad circulum
petF,

Corollarium

Corpus Cylindraceum, quod fit (in Schemate XI.) circumacto
quadrilatero mixtilineo MIKN, vi ejusdem demonstrationis aequale est
columnae, quae hoc quadrilaterum habet pro basi, et longitudinem
circuli per FG pro altitudine. Limbus verod exterior IKD, cylindraceum
exterius ambiens, ut circulus ligneus dolium, plané nihil attinet ad hoc
theorema, sed alijs principijs est indagandus.

10) AE 1.
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Analogia

Rursus autem valet iste modus per omnia corpora seu segmenta Mali
(ut et Cotonei) cylindracea, magis magisque tenuia, donec tandem IK
et MN coincidant, quod fit in genesi globi, numero IV. ubi pro duabus
MN et IK, est unica BC, quare in illo corpore primim cessat in solidum,
huius theorematis demonstratio et usus.

Corollarium

Globus est ad annulum strictum, eodem circulo creatum, ut 7. ad 33.
Nam tertia pars semidiametri, ducta in quadruplum circuli maximi, vel
duae tertiac diametri in aream circuli maximi, creant cylindrum aequalem
cubo. At Cylinder aequalis stricto, habet basin quidem eandem;
altitudinem verd circumferentiam. Ergo ut circumferentia ad bessem
diametri, 33. ad 7. ita strictum ad Globum.!

THEOREMA XX

Zona Mali componitur ex Zona globi, et segmento recto cylindri, cuins segmenti
basis est segmentum, quod deficit in figura, quae gignit Malum, altitudo vero
aequalis circulo, quem centrum segmenti maioris describit.

Demonstratio. Explicetur corpus Mali ijsdem legibus in Cylindricum
segmentum, quibus ARCHIMEDES Theor. II. explicavit circuli aream in
triangulum rectangulum; et sit AD semidiameter circuli maximi in
corpore Mali, ex cuius puncto D, erigatur DS, ejus circuli maximi
longitudo in rectam extensa, quae concipiatur in superficie cylindrica.
Nam linea MN est veluti communis acies, ad quam terminantur omnia
segmenta solida circularia. Extensd verd maximi circuli circumferentia
in rectam DS, segmenta illa solida circularia simul extenduntur, et fiunt
Elliptica MSN, praeterquam primum MDN, Sed clarius elucescet vis
huius transformationis in sequentibus. Secetur areaMDN lineis parallelis
ipsiMN in aliquot segmenta aequelata minima, quasi linearia, et connec-
tantur A. S puncta, etin lineam AS, ex AD diametri punctis, per sectiones
areae factis, ducantur perpendiculares FG, OL. sit autem F centrum, et
quae ex F perpendicularis, secet AS in G, et per G ducatur ipsi FD
parallela GT. Sit denique O punctum medium sectionis IK, et ex illo
perpendicularis OL, secans AS in L, et per L ducatur ipsi OD parallela
LR. Cam igitur figura circaMN circumagitur, nihil feré creat areola MN,
quia minimim movetur; at eius parallela per F, jam movetur in cir-
culum, longitudine FG, linea per O, in circulum longitudine OL, et sic
5) MN est IK 8) circulum sfat/ annulum 22) rectum 23§) rectum

7 Kepler IX
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omnes: et partes corporis cylindracei, per FG, OL signatae, sunt acquales
cylindraceis illis veluti tunicis in Malo, quas gignunt lineae in circumactu

Y 8 L H

Schema XIV

figurae MDN circa MN: per XVI. Theor.
Tota igitur figura, scilicet Cylindri prisma
MNDS, constans ex omnium tunicarum
corporibus in rectum extensis, acqualis est
toti corpori Mali, ex tunicis constanti.

Amplius, cylindraceum corpus superbasi
IMNK usque in L, cylindro secto per plani-
tiem, in qua sunt OL et KI lineae, erit ac-
quale cylindraceo Mali, cui dempta est zona
exterior. Et igitur particula cylindri, resecta
per hoc planum, scilicet LSDO, erit acqua-
lis Zonae Mali.!

Cum autem GT sit aequalis ipsi FD, et
sit semidiameter illius globi, cuius maxi-
mus circulus estMIKN, et T'S sit longitudo
illius circuli maximi (quia ut AD ad DS,
sic GT ad TS) Prisma cylindri supra GT
usque in S, erit aequale Globo: Et pars
GVL similiter erit aequalis cylindraceo
corpori globi FD, per circumactum lineae
IK ad FO rectae descripto. Et igitur parti-
cula cylindri LSTV reliqua, erit aequalis
zonae globi huius, cuius sectio est segmen-
tum KDI,

Sed ODSL componitur ex VTSL et ex
ODTYV, segmento cylindraceo, cuius basis
IKD segmentum, et FG altitudo, acqualis
circulo, quem F centrum segmenti maioris
MIKN describit, si figura circaMN circum-
agatur. Ergo etiam horum aequalia sic

sunt; scilicet, ut zona Mali componatur ex Zona Globi ab eodem seg-
mento descripta, et ex dicto segmento cylindraceo.

Corollarium et Praxis stereometrica

Malum mensuri, sic agemus. Datam esse oportet longitudinem MN
deficientis segmenti apud A, in proportione ad diametrum circuli seu
semidiametrum FD. ex qua datur sector MFN ac IFK, per Coroll. ad

2) Globo statt Malo 23) descripti

38) ad stast ac
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Th. II. Nam si dimidia MN, hoc est IO, explicetur numero, qualium FD
est 1000co, MN erit sinus rectus arcus DI; quo dato, datur et OF sinus
complementi, et OD altitudo segmenti deficientis, seu sagitta aut sinus
versus in tabula sinuum. Multiplicato igitur FO in 10, prodit area
trianguli IFK, qua ablata 4 sectore IFK, relinquitur segmentum IKD,
quod duc in circumferentiam semidiametri AF, per Th. praesens, et
creabis segmentum cylindri, super basi segmento circuli, et altitudine
FG; quae est pars una Mali, pars scilicet Zonae Mali: aufer autem
duplum segmenti circuli ab area circuli, restabit segmentum circuli inter
IK et MN ; quod duc in eandem circumferentiam circuli per AF descripti:
et creabis cylindraceum Mali; quae est pars altera.

Et quia scitur IK, scitur igitur et IM. Quaero ergd segmentum globi,
cuius baseos diameter IM, per Th. XIV; eandem verd basin duc in
altitudinem MN, creabisque cylindrum sub hoc globi segmento, per
Th. I1I. cui adde duo segmenta globi inventa, conflabisque cylindraceum
globi, inter IK, MN; id aufer a corpore globi noto, per Th. XIII,
restabitque zona globi, cuius sectio IKD ; quae est pars tertia Mali, pars
scilicet altera zonae Mali; tribus vero partibus compositis, totum
repraesentatur corpus Mali.

Corollarium II

Sic zona Cotonei et zona Cucurbitae sessilis, componuntur ex zonis,
illa Sphaeroidis longi, haec sphaeroidis lati, et ex cylindri pressi seu
Elliptici segmentis, illa ex planiori, haec ex dorsuali: quorum segmen-
torum bases sunt Ellipseos segmenta, deficientia in figuris, quae
cotoneum et sessilem cucurbitam creaverant: altitudines verd aequales
circumferentijs in longum extensis, quas centra figurarum in circumactu
describunt.!

THEOREMA XXI

Corpus Citrij est differentia inter Zonam Globi et dictum segmentum
Cylindri,

Demonstratio. Nam eodem modo, ut prius, cum figura (superius in
Schemate XI, Numero V. CDB circa CAB) hic verd in Schemate XIV.
IDK circa IOK circumagitur: segmentum areolae in ipsam IOK
terminans, feré nihil creat, quia pené nihil movetur: at partes remotiores,
iam moventur per longitudinem circumferentiarum suarum, donec
ultima D, vel ei respondens R moveatur in longitudinem RS, quanta est
circumferentia circuli amplissimi per corpus Citrij: ex quibus elementis
10) AB statt AF 12) globi KIM, 32) X statr X1
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conficitur, ut corpus Citrij (CDBE, in Schemate X1.) sit hic in Schemate
X1V. aequale segmento cylindri LRS. At cim AO dupla sit ipsius FO,
id est GV, erit et OL dupla ipsius GF. Corpus igitur ODRL rectum,
duplum ipsius VIRL; pars igitur ODTV, aequalis parti VTRL. Sed
RLS est differentia inter LSTV et LRTV, quorum illud aequale Zonae
Globi, hoc aequale segmento Cylindri ODTV. Patet igitur propositum.

Corollarium et Praxis

Oportet esse datam longitudinem axis Citrij, et diametri circuli
maximi per corpus medium, Multiplicato igitur axe in seipsum, et facto
diviso per diametrum huius circuli maximi in corpore Citrij, prodit
aliquid adijciendum diametro Citrij: ut hoc aggregatum est ad diametrum
circuli 200000, sic axis ad sinum segmenti quod creat citrium: Sic et
diameter Citrij ad sinum versum. Ex eo similis, sed tamen brevior, est
calculus una operatione, quam prius. Non indigemus enim cylindraceo
Mali: sed invento primum segmento VTDO, deinde Zonéd Globi LSTV,
aufertur illud ab hac, et restat LSR corpus Citrij.

Corollarium I1

Sic corpus Olivae vel Pruni Elliptici, est differentia inter Zonam
Sphaeroidis illic longi, hic lati, et inter dictum segmentum Cylindri
Elliptici.

THEOREMA XXII

Zona Citrij truncati wtringue aequalibus circulis, componitur ex: corpore minoris

Citrij, quod creatur ab eodem circuli segmento, guo et Zona proposita creata est,

et ex segmento Cylindri, cuius basis est idem minus segmentum circuli, altitudo
aequalis circumferentiae circuli truncantis.

Repetatur enim Schema XIV. Et sit in eo segmentum LSR Cylin-
draceum, aequale Citrio maiori. Explicetur autem hoc segmentum seor-
sim, ut basis eius in conspectum veniat, est autem basis ista, segmentum
plani Circularis, quod creavit Citrium maius, seu truncandum. Intelliga-
tur segmentum hoc circuli sub recta YBLH, et sub arcu YCRQ. Sit
autem Citrium hoc utrinque truncatum (quale, schemate sequenti XVIII.
cernitur literis EAHFSQCG) sic ut intelligamus creatum esse non integro
segmento circuli, sed parte eius interiori BCQH, arcu CRQ circa BH
axem circumacto. Repraesentabunt igitur rectae BC, HQ, semidiametros
circulorum Truncantium: et Basis ista secabitur in partes quatuor.

3) GZ statt GF 5) LSTR state LSTV 6) VDTV 15) VTKO statt VTDO 26) ISR
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1. BCY, ad latus unum, triangularis mixtilinea. 2. Altera ultra HQ ad
latus alterum, priori similis. 3. Parallelogrammum rectangulum BHQC,
in medio. 4. Segmentum circuli minus, 2

tergo, rectd CQ et atcu CRQ contentum. Y 8 Lt H
Cum autem ponatur solidum aequale

Citrio maiori toti, erit RS altitudo solidi, ¢ Q

aequalis circumferentiae circulipermedium R

huius Citrij corpus, Et quia planum YSH p /

idem est, in quod incidunt hypotenusae
rectorum angulorum BCZ et LRS: quare S
ut LR ad RS, sicBC ad CZ. Sed LR est ad
RS, ut radius circuli ad circumferentiam
suam: ergo et BC ad CZ sic est. Ttaque cum
BC sit semidiameter truncantis; erit CZ
circumferentia truncantis.

Quatuor ergo dictis baseos partibus, tot-
idem solidae superstant;

1. Super BCY, stat BYCZ Pyramidalis,
mixtis et su_pcrﬁcicbus et lineis contenta.

2. Similis ei ultra HQX. Et hae duae sunt
acquales duobus Verticibus solidis, de Citrio
resectis. (In Schemate XVIIL, sequenti, ver-
tices hi spectandi sunt literis GEI et FNH.)

3. Super BHQC stat Prisma seu Penta-
hedron BCZXHQ, quippe quod continetur
tribus quadrilateris BCQH, CQXZ, XZBH,
et duobus triangulis CZB, QXH; eius alti-
tudo est CZ, inter QC, XZ parallelos. Hoc
solidum est aequale Cylindro medio, in
corpore truncati Citrij, bases habenti cir-
culos truncantes. (Hic Cylinder in Schemate
XVIIL. sequenti adumbratur literis EHFG, totusque latet intra zonam
FCG, HAE.)

4. Denique super segmento parvulo CQR, stat solidum SRQCZSX,
simile illi, in quod zona Mali explicabatur. Cum autem tota figura solida
HYSR, aequet totum Citrij corpus, et tres recensitae partes, totidem
partes Citrij aequent: residua etiam ista Cylindracei segmenti, residuam
Citrij partem aequent, necesse est. Est autem zona ambiens Cylindrum
jam modo dictum, in corpore Citrij truncati.

39) ductum
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Atqui ut similis est ista pars solida priori, quae Zonam aequabat
Mali; sic etiam duas, ut illa partes habet, manifestis signis ab invicem
discretas: una est segmentum cylindri rectum, contentum superficicbus
quatuor, ! plano parallelogrammo CQXZ, superficie cylindrica XZCRQ,
et duobus segmentis parvis circuli; quorum unum apparet, literis QCR,
alterum ad XZ non apparet. Et huius segmenti altitudo CZ, ut jam est
demonstratum, aequat circumferentiam circuli Truncantis. Altera huius
zonae pars est Prisma ZXS, super eodem segmento parvo stans ad ZX,
Cum autem LR dixerimus sic se habere ad RS, ut semidiameter est ad
circulum; et sit etiam BC sic ad CZ; erit etiam sic differentia LR et BC,
ad differentiam RS et CZ: quae est altitudo huius secundae partis de
Zona supra ZX. Sed differentia LR et BC est latitudo, vel sinus versus
segmenti CQR (in Schemate XVIII, AP, quae est semidiameter Citrij
minoris, arcu HAE circa axem HE descripti). Ergo etiam differentia RS
et CZ, hoc est, altitudo huius Prismatis Cylindracei, est aequalis circum-
ferentiae circuli, per medium corpus Citrij minoris. Per ea igitur, quae
Th. antecedenti sunt dicta Prisma, hoc Cylindraceum ZXS, est aequale
Citrio minori, segmento parvo CQR descripti (quod est in Schem. XVIIL.
seq. HAE). Et ecce in zona Citrij truncati duas partes, quales in Theore-
mate descripsimus, Vt ita constet corpus Citrij truncati ex tribus omnind
Elementis, ex corpore Citrij minoris, ex Cylindro, et ex segmento
cylindri recto.

Corollarium et Praxis

Mensuri corpus Citrij utrinque truncati, sic agemus. Datam oportet
esse longitudinem diametrorum tam circuli maximi in corpore medio,
quam circulorum truncantium: datum sit etiam intervallum inter circulos
truncantes, omnia in eadem mensura. Tunc aufer diametrum trun-
cantium 2 diametro maximi; quod remanet, dividat quadratum intervalli
inter truncantes; quotienti adde divisorem. Vt ergo compositum hoc
ad divisorem, sic 200000, mensura diametri usitata in Canone sinuum,
ad sinum versum segmenti, quod creat, 1. Citrium minus, II. Zonam
Citrij maioris, III. Zonam Globi, IV, Zonam Mali, quod creatur
ciusdem cum Citrio minori circuli segmento maiori: sic etiam idem
numerus 200000 est ad diametros intervallumque Truncantium in eadem
mensura.

Tam igitur per Corollarium ad XXI, quaere corpus Citrij parvi, per
Zonam Mali et per Zonam Sphaerae; hoc corpus est pars una Citrij
Truncati. Deinde per numerum diametri truncantis, iam inventum,
quaere longitudinem eius circumferentiae in eadem mensura, eamque
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multiplica in segmentum circuli inventum; prodibit Citrij truncati pars
altera, et iunctac hae duae partes, constituent eius Zonam. Tertio
multiplica planum circuli truncantis in numerum intervalli truncantium,
iam inventum, prodibit pars tertia Citrij truncati. Omnibus in unam
summam coniectis, componetur totum corpus Citrij truncati.

Corollarium I1

Zona Olivae aut Pruni Elliptici truncati componitur similiter ex
corpore Olivae aut Pruni minoris, quod eodem Ellipseos segmento
creatur; | et ex segmento Cylindri pressi, quod eidem Ellipseos segmento
superstat, altitudinem habens aequalem circumferentiae circuli trun-
cantis Olivam aut Prunum.

Episagma

Huc distuli demonstrationem Theorematis XVII. de Zona seu Tunica
Trunci conici circa Cylindrum: propterea quod cognata est demon-
strationi Theorematis praesentis.

Sit KLMP Trunci Conici recti sectio per axem VX, diameter cir-
cularis basis PM, diameter circuli Truncantis KL, cui perpendiculares
sint KO, LN, ut sint aequales KL et ON, et KOP figura similis figurae
LNM, et KVXO quadrilatera similis LVXN. Explicetur autem trunci
soliditas in rectum, ijsdem legibus, quibus hactenus omnis generis
figuras, supetficiebus in omnes plagas curvis terminatas, explicavimus.
Cum igitur linea PK conicae superficiei sit recta, explicata igitur super-
ficies erit plana, scilicet ABKP, et PA erit ae-
qualis circumferentiae baseos PM: KB vero
aequalis circumferentiae circuli KL truncantis,
cui aequalis erit OC: fiat tandem eidem ae-
qualis et PD, et puncta D, C,B connectantur;
quae formabunt triangulum aequale et simile
triangulo POK, et latera unius, lateribus al-
terius parallela, ut et planum plano.

Duo igitur Pentaedra seu Prismata,
BCVXOK et KOPDBC sunt aequealta, quippe
sub parallelis planis. Sed discrimen est inter
illa, quod parallelepipedum basi KOXV, alti-
tudine OC, est duplum prismatis CBVXOK,
at Prisma basi PKO, altitudine eadem, est
ipsum sui totius mensura: est tamen et ip- MWV X oprP
sum triplum Pyramidis aequealtae POKD. Schema XV

19) quadrilaterac 21) superficiei sit in has plagas PK, recta, 26) tantem
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Denique super DCB basi stat Pyramis DCBA, habens altitudinem DA,
differentiam circumferentiarum KL, PM, cum basis DCB sit aequalis
basi Pyramidis POKD. Cum autem Pyramides super aequalibus basibus,
sint inter se, ut earum altitudines; Pyramis ergo tertia, basi POK,
altitudine PA, compositi ex PD, DA, (haec autem aequat circumferen-
tiam PM) erit aequalis Pyramidi utrique, POKD et DCBA. Et Prisma
basi et altitudine ijsdem, erit illius triplum; altitudine vero, tertia parte
ipsius PA, erit his z Pyramidibus aequale: Quod verd de Prismate
humiliore KOPDBC reliquum est, puta DOKBC, duas tertias retinet
Prismatis. Ergo huius reliqui corpus creatur, ductis duabus tertijs
altitudinis CO (seu circumferentiae circuli KL vel ON) in basin POK.
Hae sunt igitur partes corporis de Trunco, quod Zonam seu Tunicam
appellamus. Reliqua pars, Cylinder sc. intermedius, aequat Prisma
CBVXOK, quod est veluti triangulum COX corporatum, crassitie OK,
XV, CB, ubique acquali; fit igitur ut cum triangulis, ut basis KOXV,
ducta in dimidiam altitudinem CO (semicircumferentiam ipsius KL vel
ON) creet corpus huius Cylindri. Haec de genesi: reliqua quibus com-
pendium nostrum innititur, brevitatis et lucis causa, per Synopsin
tradam.!
Per demonstrata hactenus,

Pro Tunica Pro Cylindro
Ducitur KOP Ducitur KOXV

Per aequipollentiamdimidiaPOvel ipsaPO | vel OX, vel ejus dupla ON

In trientem PA, et bessem OC In semissem OC

Per aequipollentiam, in trientem PM et In semissem ON, hoc est,
bessem ON in OX

Per aequipollentiam, in totam PM, et duas |In ON, NX, tres scilicet OX

ON

Ducitur ergo permutatis terminis

PO, vel ejus duplum PO, NM ON, NX, vel ¢jus duplum,
hoc est differentia diametrorum | quod est triplum ipsius ON diametri
KL, PM minoris

In totam PM et duas ON \ InON diametrum minorem: quod
'| erat demonstrandum.

Compendium quod ex hac demonstratione resultat opportunissimum,
pete ex Th. XVI, XVII. et huic supplemento imputa, cuius est orna-
mentum singulare.

18) inititur
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Exemplum praecedentium aliquot Praeceptorum

Sit, in Schemate XVIII. sequenti, corpus Citrij Truncati HAEGCF, et
diameter circuli maximi in eo AC, sit 22, Truncantium EG, HF, 19, longitudo
interjecta HE vel MK vel FG, sit 27. Ergd etiam dimidia harum linearum LA,
KE, KL sunt inter se in eadem proportione, sc. ut 22, 19. 27. Differentia igitur
inter AL, LP (aequalem ipsi EK) est 3. Quaerendum est primo, arcus HAE
quota pars sit sui circuli. Cum igitur AP sit portio de diametro hujus circuli,
et EP in illam perpendicularis, ut igitur AP ad PE, sic PE ad residuum de
diametro supra AP. Cim ergo PE sit 27, quadratum ejus 729, divide hoc per
AP 3, provenit residuum diametri 243, cui addita AP 3 constituit diametrum
246, semidiametrum 123. Vt verd canone sinuum uti possimus, lineae omnes
debent nancisci numeros, in illo Canone usitatos: quod si 123 fit 100000, ergo
AP pro 3 fiet 2439, et hic est sinus versus arcis AE quaesiti. Quare secundum
doctrinam de usu Canonis sinuum, ablatus 4 radio 1 coooo, relinquit 97561,
sinum complementi hujus arcus, sc. G. 77. M. 19. S. 9. Ergo arcus AE est
G. 12. M. 40. S. 51, ejusque sinus PE ex Canone est 21951. Idem ex regula, si
fiat ut 123 ad 1 coooo, sic 27, quanta fuit PE in prima dimensione, ad numerum
hujus dimensionis, prodit etiam 21951. Itaque totus arcus EAH est G. 2.
M. 21. S. 42.

Et qguia, per Th. XXII, opus nobis est cognitione areae in segmento EHA,
inquiremus illam per Corollarium II. ad Th. II. in hunc modum. Totius Circuli
area valet talium particularum 3 14159 26536, qualium sunt in Quadrato diametri
40000000000 intellige particulas quadratas, longas et latas unam talem unita-
tem, qualium sunt in diametro zooooo longae. Pars igitur areae circuli, con-
tenta sub EH arcu et lineis, quae E, H, terminos cum centro connectunt, sector
scilicet arcus EH (qui semper est proportionalis suo arcui) valet 2213222936,
Ab hac area sectoris auferendum est triangulum, cujus vertex in centro, basis
recta EH. Cum autem ab A in centrum sint 1 oooco, sed ab A in P, 2439: Ergo
a P in centrum, hoc est, perpendiculum Trianguli, erit, ut prius, 97561. Duc hoc
perpendiculum in PE, dimidiam basin, quae inventa est 21951 : fiet 2141561511,
area Trianguli, qua deducta de sectore, restabit 71661425, area segmenti EHA.

Ex hac area segmenti nobis innotescit segmentum rectum Cylindri, cujus
basis est haec area segmenti circuli, nimirum pars minor de Zona illius Mali,
quod describitur & segmento circuli, post ablatum EAH, residuo et majore,
circa axem HE circumacto. Nam per Th. XX. ducenda est haec area in cir-
culum, quem centrum ! hujus segmenti majoris describit. Hujus igitur circum-
ferentiae longitudo inquiritur sic. Perpendiculum Trianguli est distantia
centri ab axis EH puncto P medio, sc. 97561 : et hic est quaesiti circuli radius:
cum autem circulorum ad suos radios una sit eademque proportio, per Th. L.
Vt igitur 100000 radius, ad 6283518 semis, circumferentiam circuli EAH, sic
97561 radius, ad sui circuli circumferentiam 612994, quae ducta in aream
segmenti, efficit 439280235 56450.

Igitur qualium cubus, in quem globus, ex circulo EAH factus inscribitur,
habet 8 coooo coooo cocoo partes cubicas, unam centies millesimam semidiametri
longas, latas et altas, quarum 4188790204786301 sunt in corporeGlobi; talium
cubicorum summa expressa est in prodeunte summa, et tot omnino existunt

6) LQ statt LP 7) AC 22) particularem 46) cubiscorum
8 Kepler IX
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in parte illa Zonae Mali, quam aequat segmentum Cylindti rectum, Th. XX.
descriptum.

Pars altera huius Zonae Mali, est Zona globi EAH, per idem segmentum
EPHA, circa reliquum corpus globi, descriptum, per Th. XX. Ergo quaerenda
est Zona globi, cujus maximus circulus sit EAH. Respiciatur igitur Schema VI.
in quo sit KCN arcus idem, de quo hactenus egimus. Ergo globi CDBL Zona,
quae per KCN et HBM transit, est inquirenda. Ergo per Th. XV. Coroll. 1L
quaeratur corpus segmenti globi KHD. Cam ergo sit NK G. z5. M. 21. S. 42.
et CK G. 12. M. 40. 8. 1. erit igitur KD G. 77. M. 19. §. 9. cujus sinus KI
est 97561. At circulus per KIH, est Basis segmenti HKD, sic ut KI sit ejus
semidiameter. Non potest igitur ignorari area. Nam ut quadratum CA radij
1 0000000000, ad aream circuli sui, sic etiam quadratum KI, quod est 95181 48721,
ad aream circuli KIH, 299021 46098. Haec si ducatur in tertiam partem ipsius
10, ut altitudinis Coni, creat corpus segmenti HKD, Invenienda est igitur 10,
ex praescripto Theor. X1V, Cim enim KC sit nota, et IA, ¢jus sinus, supra
fuerit 21951: quare ID est 78049, et IL 121951. Vt autem IL ad LA, sic ID
ad DO. Divisa ID 78049 (aucti quinque cyphris) per 1L 1 21951, prodit DO
64000, Tota igitur 10 142049, et pars cjus tertia 47350: quae ducta in basin
KIH, creat 1415866617740300, corpus segmenti HKD, cui est acquale seg-
mentum inferius MNL: cim totius Globi corpus per Th. XII sit
4188790204786301. Ablato utroque segmento, restat in Trunco HKNM
135705 69693 05791. Posses hucusque pervenire etiam sine cognitione areae in
basi, per XIV. Corollarium. Nam IL est altitudo majoris segmenti de sphaera,
et ID ejus residuum ad Diametrum. Vt ergo ID ad DA semidiametrum,
sic IL altitudo majoris segmenti, ad LP: unde habetur tota IP, pro segmento
majori, et erat I0 pro segmento minori, sic ut composita OP aequiparetur
Sphaerae toti: Prodit enim eadem segmenti HKD quantitas, quae antea.

Porrd de Trunco HKNM adhuc reiciendus est cylinder medius, cujus basis
eadem quae segmenti, sc. HIK, altitudo verd KN, vel duplum ipsius TA. Erat
autem IA 21951, tota igitur altitudo est 43902, quae ducta in aream circuli
HIK, creat 131276 4017994396 Cylindrum, Zoni quaesitd amictum, quo ablato
de Trunco HKNM, restat Zona KCN, HBM 442929513 11395.

Vt autem redeamus ad Schema XVIIL hujus ultimi cylindri altitudo in illo
repraesentatur per EH, et Zona globi habet idem segmentum EHA, quod erat
in priori segmento cylindri recto. Ex his ergo duabus partibus, exillo segmento
cylindri recto, et ex hac Zona globi, composita est Zona Mali.

Hinc verd, per Th. XXI. facile habetur corpus Citrij, quod eodem segmento
EHA describitur, subducto illo segmento cylindri 4392 etc. ab hac Zona globi
4429 etc. Nam restat 3649277 54945, corpus parvi Citrij, per segmentum EAH
circa axem EH circumactum, descripti: cujus usus jam fiet necessarius.

Iam tandem ad Citrium majus TANC, ejusque Truncum medium HAEGCF.
Constat enim et hic Truncus, cylindro FGEH, et Zoni cylindrum vestiente,
quae describitur segmento HAEPH, circa axem MLK circumacto, sic ut H
per F transeat, A per C, P per O, et E per G.

Cylinder igitur FGEH sic investigabitur: qualium AL est 22, talium PL
vel HM dabatur 19, et AP 3. Sed pro usu canonis sinuum, ex AP 3, facta est

19) KH stait KIH 21) 41887902047 86391 29) KM start KN

0

3o

40



Gy

10

20

30

SVPPLEMENTVM 59

2439, qualium scilicet totius circuli EAH radius est 100000. Vit igitur 3 ad
2439, vel ut 123 ad 1ocoocoo (ut prius) sic 19 ad 15447. Tanta est jam semi-
diameter HM circuli HF, ! cujus area est inquirenda. Vt autem quadratum radij
100000, quod est 1cooo0o0000, ad aream circuli 3 1415926536: sic etiam est
radij 15447 quadratum 238609809, ad aream sui circuli 7496 14823. Haec est
area HF vel EG, basis cylindri. Sed et altitudo ejus ex antecedentibus constat:
est enim (ut prius in Cylindro Globi) 43902. Ducta igitur haec altitudo in aream
Basis modo inventam, creat corpus cylindri FHEG 329095899 59346. Restat
Zona Citrij majoris. Per Th. XXIL verd, Zona haec Citrij majoris NAIC, vel
Trunci HAEGCF, componitur ex corpore invento Citrij minoris, per HAE
descripti, et ex segmento cylindri, stante super EHA, et habente altitudinem
aequalem circumferentiae circuli HF truncantis. Rursum igitur ut radius
100000 ad circumferentiam 6 28318 semis, sic radius HM, ad circumferentiam HF
97056, quam duc in segmentum circuli EPHA initio investigati 716 etc: et
creatur segmentum cylindri rectum 695 5171264800, pars Zonae in Citrio
Truncato, Cui adde corpus Citrij minoris supra inventum 36 etc: prodit Zona
tota circa truncatum Citrium 73200990 19745. Adde ultimo et Cylindri corpus
intra Zonam abditi 3290 etc: conflabisque totum corpus Citrij truncati
402296889 79091, cujus pars major quintd, minor sexti, infarcta est in Zonam.

Lubet comparationis causa computare etiam corpus, non Citrij, sed compo-
situm ex duobus truncis Conicis ACFH et ACGE, sic ut AH, AE, CF, CG sint
rectae: computandum igitur est corpus Coni GBE, et Coni CBA, ex Th. XVIL
Sit ergd conus GBE, cujus basis, area circuli GE, jam in superioribus fuit
inventa 7496 etc. Altitudo verd KB sic habetur. Nam ut AP 3, ad PE 27, hoc
est ut 1. ad g, sic EK 15447. ad KB. Cim autem pro Coni corpore tertia solum
pars altitudinis sit multiplicanda in basin, per Th. IV, ergo triplum EK,
46341 ductum in basin, creat 347379005 12643. corpus Coni GBE. lam ad
Conum alterum, cujus basis AC, area nondum est nota, sed facile investigatur
ex area circuli EG. Nam EK vel PL est ad LA, ut 19. ad 22. Ergo quadrata
sunt ad invicem ut 361 ad 484. Vt verd quadrata ad invicem, sic sunt etiam
areae circulorum. Est igitur area circuli AC, qui basis est Coni ABC, 1005023661.
Rursumque ut AP 3 ad PE 27, hoc est 1. ad 9; sic AL 17886 (composita ex AP,
et PL vel HM supra inventis) ad LB altitudinem Coni. Quare etiam hujus non-
cupli partem tertiam, hoc est, triplum ipsius AL 53658 duc in aream inventam,
creabisque corpus Coni ABC 53927559601938. Hinc aufer conum GBE, restat
truncus unus ACGE, 19189659089295, cui aequalis est alter ACFH. Totum
igitur corpus ex truncis conicis compositum, erit 38379318178590. Ecce ut
minus habeamus quam antea, per 145 03708 0oso1, scilicet tantum est infarctum
in duas Zonas obliquas, arcubus HA, AE, et rectis HA, AE, adumbratas: puta
partem paulo minus vicesimam octavam trunci duplicis. Quod si altera breviori
methodo usus, ut in Conis similibus, feceris, ut 10648 : cubum de 22, vel 6859,
cubum de 19, ad eorum differentiam 3789, sic Conum majorem 5392z etc: (vel
etiam minorem, si prior daretur) ad quartum: prodibit truncus idem, ut prius.

At secundum Th, XVII. e¢jusque demonstrationem in proximo Episagmate
praemissam; cim sit inventus Cylinder FHEG 3290 etc. quare dimidium ejus
1645 4794979673 sciatur verd AC 22 (in sua propria mensura) et PO, vel HF

10) NAEGCF 23) hujus 45) FHCG
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19, cujus duplum 38, et additd AC z2. summa fiat Go, et differentia diametrorum
sit 3, ductis ergo 3 in Go, creatur rectangulum 180, repraesentans Tunicam:
quadratum verd minoris diametri HE, id est quadratum de 19, est 361, cujus
triplum 1083 repraesentat Cylindrum Trunco inscriptum. Vt ergo 1083 ad 180
sic Cylinder 1645 etc: ad Tunicam. Vel brevius, secundum compendium
corollarij ad XVII. sic agemus.

Diametri 19. 20. 21. 22. Velsic 19. 3

19, 3 - 22. 3

361. Go. 418. 9
421. 3
421.

Vt igitur 361 ad 421, sic Cylinder inventus 1645 etc: ad 2734868971691
supra verd, Cylindro ablato a trunco, erat hoc corpus 273 48641 09622 : differen-
tiam minutulam faciunt sinus quibus non penitus exactis usi sumus. !

De Fusis

Hactenus Cylinder et Globus, aut ejus loco Sphaeroides, in segmen-
tum cylindri sui transformata, nobis subsidio venerunt ad prodendas
mensuras Malorum, Citriorum, Cotoneorum, Melonum sessilium,
Olivarum, et Prunorum Ellipticorum. Cim enim corporum totorum
leges in ipsis figuris non inveniremus, partium corporis mensuras in
Cylindrorum partibus invenimus. At cum partes quaedam Cylindri
definitionem quidem habeant certam, scientiam verd seu leges corpu-
lentiae in seipsis vel nullas, vel nondum in lucem prolatas; Globus et
Sphaeroides successerunt, quae cum dimensionem corpulentiae habeant
antea, transformata in talem Cylindri partem, easdem leges corpulentiae
in illum intulerunt. Restat nunc difficilior de Fusis Parabolicis et Hyper-
bolicis contemplatio, in qua nos demonstrationis methodus hactenus
adhibita rursum deficit. Nam etsi Fusum eodem modo quo Citrium et
Olivam et Prunum, transformes in columnae prisma, quod curvaturam
lineae conicae (in Schemate X.) sectionum OCH, PCQ vel MCN, toto
dorso erecto retineat; hujustamen figurae corpusnihilomagis demonstrari
potest, quam Fusi ipsius. Primim enim hic totum nullum est, ad quod
prisma possit comparati; quippe columna, ut sectio ipsa, ad latus MN
vel PQ infinita erit: deinde non congruit globus suo circulo maximo,
non Sphaeroides, in talem columnam conicam: aut enim tangit circulus
conicam intus in puncto unico, si fuerit ex foco figurae A, per ejus
verticem C descriptus: aut si pauld amplior circulus per C fuerit des-
criptus, tangit quidem figuras exterilis in C, secat verd easdem statim
binis punctis ipsi C proximis, de reliquo penitus dissidet 2 sectione.
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Restat igitur, ut sicut in corporibus, 4 Circuli segmento creatis, ad
globum confugimus, in Ellipticis ad Sphaeroides; sic in ijs quae 2
Parabola et Hyperbola, confugiamus ad Conoidea congenera: quod nisi
succedat ex asse conatus, de reliquo Geometras in subsidium vocabimus.

THEOREMA XXIII

Coni duo, creati & rectangulo scaleno, alter minori, alter majori latere eorum,
quae circa rectum, pro axe constitutis, sunt in proportione laternm, quae bases
ipsis Conis describunt.

Sit Rectangulum ABC, cujus laterum circa rectum angulum, minus
BA, fiat axis, et figuri circumacti, subtensa BC creet superficiem Conicam
CBE, cujus vertex B, basis CE. Rursum fiat

[ . . 8
majus latus AC axis; et figura circa AC manen-
tem circumacta creet Conum BCD, vertice C, 5‘/‘\
£
\JA

basi BD circulo. Dico ut est BAad AC, sic esse
corpus, quod circulo CE, et superficie conica
CEB, continetur, ad corpus Coni BDC.! ke mf ¥t
Demonstratio. Nam per allegata Theor.
XVII. proportio Coni EBC, ad Conum BCD, est composita ex propot-
tione Circuli EC ad circulum BD, et ex proportione altitudinis AB, ad
altitudinem AC, sed circuli EC ad circulum BD proportio, dupla est
proportionis AC semidiametri ad AB semidiametrum. Ergd Conorum,
EBC ad BCD, proportio est composita ex proportione AC ad AB, et ite-
rum ex eadem AC ad AB, et tertid ex AB ad AC. Sed proportio AC ad
AB, composita cum proportione AB ad AC, conflat proportionem
acqualitatis, quae est proportionum minima, hoc est terminus, et aequa-
litas, quae addita vel ablata & proportionibus reliquis, nihil mutat. Igitur
ex tribus elementis proportionis Conorum, quorum duo ultima se mutud
tollunt, solum primum restat, et Conus EBC, ad Conum BCD, est ut
AC, semidiameter circuli EC, ad AB, semidiametrum circuli BD,

THEOREMA XXIV

Sphaeroides longum inscriptum sphaeroidi lato, sic ut easdem habeant diametros,
sed axes in iis permutatos, est ad Sphaeroides latum, ut diameter brevior ad
longiorem.

Sit in Schemate XII. Sphaeroides longum CET ad dextram, cuius ver-
tices C, I, latum KCE ad sinistram, verticibus K, E, et sit illius axis CI,
aequalis huius diametro CI, illius verd diameter KE, aequalis axi huius
KE, dico Ellipsin longam, seu Ovum ad dextram, esse ad latam seu
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Lentem ad sinistram, ut KE brevior diameter ad CI longiorem. Descri-
bantur enim Coni, in dimidio Ovo KCE, cuius vertex C, basis KE
circulus; in dimidia verd Lente CKI, cuius vertex K, basis CI circulus,
per praemissam igitur, ut KR semidiameter circuli EK, ad RC semi-
diametrum circuli CI, sic Conus KCE ad Conum IKC. Sed dimidium
Sphaeroides semper est duplum Coni sibi inscripti ad eundem axem, et
super eadem basi circulari: Ergo etiam Sphaeroidum dimidia, et sic
Sphaeroidea tota, sunt in proportione, utKR ad RC, hoc est, ut eorum
dupla KD ad CI.

THEOREMA XXV

Segmentum Globi ad Citrium, eodem segmento circuli descriptum, videtur eam
habere proportionem, quam habet semidiameter basis segmenti ad axem seu
altitudinem segmenti.

Demonstrationem legitimam quaerant alij: Ego quod non possum
apodicticeé, comprobabo dicticé; quatuor usus documentis. Primum est
ab Analogia. Quod enim in dimidio globo, velut in maximo segmento,
quod est principium segmentorum, verum est, ut et in dimidio Sphae-
roide; quod item in minimo segmento, et veluti in ultimo omnium seg-
mentorum ! termino, id videtur etiam in segmentis intermedijs locum
habere. Atin dimidio globo resita se habet: quemadmodum enim latera
circa rectum angulum quadrantis, habent inter se proportionem aequa-
litatis, sic etiam quod creatur, quadrante circa perpendiculum voluto,
aequale est ei, quod creatur, eodem quadrante circa basin voluto. In
minimis verd similiter locum habet ista proportio: quia quo minus globi
segmentum, et Citrium in eo, hoc minus ab hisce differunt Coni, figuris
ipsis inscripti: Conorum verd istorum, ut habet Theor. XXIII. est dicta
proportio: quare et circumscriptorum solidorum. Etsi fateor, ab eo
quod est absoluté minimum, ad id quod minimo proximum, non ubique
tutam esse collectionem.

Secundo, Proportio dicta locum habet in Sphaeroide dimidio, etiamsi
ibi non regnet aequalitatis proportio inter diametros, ut in globo, et
quidem in infinitis Sphaeroidibus, et infinitis diametrorum per illa pro-
portionibus: ut est in Th. antecedenti. At sicut Sphaeroides longum
inscribitur Sphaeroidi lato, sic etiam Citrium totum, segmento duplicato
Hemisphaerij inscriptum est, et generatio utrinque similis intelligitur.
Ergo cum dicta proportio obtineat inter Sphaeroides longum et latum,
obtinebit etiam, ut videtur, inter Citrium totum et segmentum dupli-
catum semiglobi. Tertid, vicem demonstrationis plenariae sustinet hoc,
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quod, in Sch. XVIII. seq. segmentum Circuli obliquum, contentum sub
AE recta et AE arcu, quod creat excessum tam segmenti, quam dimidij
Citrij, supra suos Conos, supra apud A, et infra apud E aequalis est
latitudinis: itaque quae est proportio PE ad PA, ejusdem proportionis
motum faciunt partes E circa PA circumactae, ad motum partium A
circa PE circumactarum. Corpus igitur obliquarum Zonarum in eddem
proportione accumulatur ad Conos inscriptos, in qua sunt ipsi Coni inter
se. Quartd his accedit calculus et testimonium numerorum: qui licet
operosissime tractentur et subtilissime, per divisionem diametri in pat-
ticulas 100000, tandem tamen inepti fiunt ad refutandam hanc propor-
tionem.

In superiori exemplo erat PE noncuplum ipsius PA, sit ergo etiam segmen-
tum Globi HEA noncuplum dimidij Citrij, ab AEP circa PE immobilem
descripti. Quaeratur segmentum HEA. Erat AL 22, LK vel PE 27. Quadrata
ergo sunt 484. et 729. Cum autem areae circulorum sint ut radiorum quadrata
ad se invicem, et AC circulus supra habuerit 1005023661 : venient in aream
HPE, quae basis est segmenti propositi, partes 1513764977.

Et cum PA fuerit 3 et residuum ad diametrum 243, semidiameter 123. Vt
ergd 243 ad 123, vel huius loco ad 100000, sic 3 ad 1234 semis, augmentum
altitudinis segmenti, pro altitudine Coni aequalis, idque in dimensione usitata
Canonis: cum sit altitudo segmenti PA in hac dimensione 2439, ergo altitudo
Coni aequalis 3673 semis, cuius pars tertia 1224 semis, ducta in aream basis
supra inventam, creat corpus scgmenti 18528483 31848, cuius pars nona est
205872036872. Atqui supra corpus Citrij totius erat 36 etc, dimidium ergod
182463877472, quod est quidem minus nona parte de segmento, minus etiam
decimé ejus, sed in hac infida, circa minima, numerorum tractatione. Nam
agitur de quantitate corporis, quod minus est quim vicies millesima Globi.
Et oritur quidem differentia hujus corpusculi (multd majoris eo de quo contro-
vertimus) ex unica centies millesima particula semidiametri: quia sinus arcus
AE, hoc est PE fuit assumptus 21951, qui paulo erat major, minor tamen
quam 21952. Quod si assumseris 21952, et cum hoc repetieris processum,
corpus Citrij prodibit 424732062579, cujus dimidium 21 etc, jam est majus
noni parte segmenti hic inventi, nimirum quia etiam 21952 est major justo.
Per hos igitur | numeros nihil depromi potest contra expressam in Theoremate
proportionem dimidij Citrij ad suum globi segmentum.

THEOREMA XXVI

Si recta quaedam sectionem conicam, et genitum ab illa segmentum Sphaeroidis,
aut Conoidis, contigerit in circumferentia baseos, concurrens cum axe; et circum-
ductae lineae circa diametrum baseos immobilem creaverint solida: contingens
quidem Conum, sectiones vero Conicae Prunum, Olivam vel Fusum, quaelibet
suum congenere; eadem vero comtingens, circumducta circa axem immobilem,

12) PB stati PA 28) major 38) Conoides
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creaverit Connm aliunm : proportio dimidij Pruni vel Olivae ad Segmentum Sphae-
roidis, Fusi vero ad suum Conoidis, proxime erit aequalis proportioni prioris
Coni, ad Conum posterioren.

In Schemate XI1I. sit sectio Conica OCN, superius Parabole, in medio
Hyperbole, infra Ellipsis, cuius axis CI, et sectionis OCN dimidio CN,
circa ON immobilem circumacto, sic ut punctum sectionis N maneat,
C verd perI transeat, creatum intelligatur Pruni, Olivae vel Fusi OCNI,
corpus dimidium CIN. Eodem sectionis dimidio CN, circa CI immo-
bilem circumacto, sic, ut C manente, N per O transeat, creatum intelli-
gatur segmentum Sphaeroidis, aut Conoidis OCN, vertice C, basi cir-
culo ON. Dico, si qua linea tangat sectionem vel solidum in N vel O
terminis, illa lined Conos duos proxime tales creari, circumactibus
ijsdem, qui jam sunt dicti, ut in ijs conis insit proportio dimidij corporis
Pruni, Olivae, vel Fusi CIN, ad segmentum Sphaeroidis, aut Conoidis
OCN. Hactenus ad declarationem Theorematis opus nobis fuit Sche-
mate XII. Nunc reliqua ex Schemate XVIII. petentur.

Est enim Theorema de segmento Sphaeroidis, deque binis Conoidi-
bus, Parabolico et Hyperbolico; habetque potestate in se partes tres,
prima et secunda sunt certae, quod ista proportio sit minor illi Theo-
rematis praemissi; et secunda, quod aliqua proportio demonstratur ma-
jor; tertia nondum est certissima, quod praecisé sit ista proportio, quae
in Theoremate hoc exprimitur. Cum autem evidentiora sint omnia in
Hyperbolico, sit ergo in Schemate XVIII. sectio Conica quae Hyper-
bola dicitur, FCG, linea punctis signata; est autem et arcus circuli per
FCG descriptus; illum igitur Hyperbola secat in F; unde circulus qui-
dem versus S, Hyperbola verd versus R pergit, semper interior circulo,
donec in C vertice tangat circulum interius; ut demonstratum est in
IV. Conicorum AproLL. Pr, XXV, XXVI. Fiat autem ex FCG Conoides,
cujus vertex C, axis VCO, basis FG circulus, ejusque semidiameter FO:
et sit V centrum figurae, et VX, VZ asymptoti, quarum sectiones cum
FG continuata, sint X. Z. contingat autem figuram in F, circumferentid
basis, recta FY, quae cum axe concurret inter V cen'trum et C verticem,
concurrat in Y. Inscribatur autem figurae super eadem basi FG, triangu-
lum FCG. Itaque cum antea dimidij Citrij corpus, descriptum arcu cir-
culi FSC, circa FO immobilem, ad segmenti sphaerici FCG corpus, de-
scriptum eodem arcu FSC, sed circa CO immobilem circumacto, pro-
portionem eam habuerit, quae est ipsius CO ad OF: jam hoc theorema
de Fuso dimidio, quod describitur Hyperboles dimidio FRC, circa FO
immobilem, deque Conoide, quod eidem FRC, sed circa CO immobilem

2) Conoides 10} Conoides OCN, verice 14) Conoides 3z) EY

t

20

30

G4



10

0

jo

SVPPLEMENTVM 65

describitur, affirmat proportionem aliam, scilicet eam, quae est YO
ad OF; hacc enim est proportio Coni, ab FY contingente, circaFO
descripti, ad Conum ab eadem FY, sed circa YO, descriptum. Mani-
festum autem est YO proportionem minorem esse ad OF, hoc est, aequa-
litati viciniorem, quam CO ad OF, cumque concurrant VX et YF versus
partes X, rursum igitur et ipsius VO ad OX minor est proportio, quam
ipsius YO ad OF.

Quemadmodum igitur YO ad OF est quantitate media inter CO ad
OF, et inter VO ad OX, ita demonstrari potest, et Fusi dimidij corpus
ad Conoidis corpus, esse quantitate mediam proportionem inter CO ad
OF et inter VO ad OX.

Probetur primim de CO ad OF, valebit autem demonstratio etiam
de Parabolico Conoide. Igitur manifestum est, Fusum lineae FRC, minus
esse Citrio arcus FSC: sic etiam Conoides FRCG, minus esse Segmento
Sphaerico FSCG. Cum autem figura plana, contenta inter arcum circuli
FSC et Hyperbolam FRC, ad partes F et C, sit inaequalis latitudinis,
circa F enim latior est, ubi lineae se mutuo secant, circa C angustior, ubi
se mutuo tangunt: tunica igitur, quam segmentum globi circumiecit
Conoidi, crassior est versus basin FG, tenuior versus verticem C. Contra,
tunica quam Citrium circumiecit Fuso, tenuior est versus basin ad C,
quam versus verticem F. Non amittunt igitur proportionalia, Conoides
et Fusum, sed plus Conoides, minus Fusum. Etsi enim circa verticem
vicissim minus amittit Conoides, quam Fusum circa verticem F: non fit
tamen omnimoda compensatio, quia partium ad verticem motus brevi
spacio finitur, partium circa basin motus, in ampliorem diffunditur
ambitum. Fusum igitur propius est Conoidi, quam Citrium Segmento
Sphaerae, vel CO (per Th. praecedens) ipsi OF : quemadmodum etiam
YO propior est ipsi OF, quam CO ipsi OF.

Hic sumus usi Theoremate antecedenti, quod nondum habet demon-
strationem legitimam. Sed valet eadem methodus etiam tunc, si pro
segmento FSCG, et Citrio, Conos FCG substituamus. Conus enim 2 linea
CF circa FO factus, ad Conum 2 linea eadem FC, circa CO factum, pro-
portionem habet eam, quam CO ad OF. Iam verd figura plana, quae
continetur Hyperbola FRC et recta FC, creans excessum Conoidis et Fusi,
supra illorum Conos, latior est versus C, quia ibi Hyperbola est curvior;
angustior versus F, ubi Hyperbola paulatim degenerat in rectam. Rur-
sum igitur Conis hisce non adijciuntur proportionalia; plus enim accedit
Cono Fusi, ut fiat Fusum in sua proportione, quam Cono Conoidis, ut
fiat Conoides: majus igitur est corpus Fusi, respectu Conoidis, quam
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CO respectu OF, id est, minor et aequalitati propior est minoris (Fusi)
ad majus (Conoides) proportio. '

Iam etiam de VO ad OX demonstrandum, quod haec proportio minor G 4 v
sit proportione Fusi dimidij ad Conoides. Est autem demonstratio pro-
pria Hyperboles, cim Parabola careat Asymptotis. Rursum igitur ut
prius, figura contenta tribus rectis FX, XV, VC, et Hyperboli CRF, latior
est versus V, quam versus X : corpus igitur seu matrix, in qua latet Co-
noides, crassior est in vertice V, quam ad basin XZ; vicissim matrix, in
qua latet Fusum, est tenuior ad verticem FX, quam ad basin circa VC:
plus igitur accedit Cono, cujus axis X O, in sua proportione, quim Cono, 1o
cujus axis VO, in sua. Major igitur ille Conus est, respectu hujus, quam
Fusum respectu OX, minor igitur proportio VO ad OX, et aequalitati
propior, quam dimidij Fusi ad Conoides.

Cum autem inter proportiones, CO ad OF, et VO ad OX, infinitae
aliae sint proportiones intermediae, non una sola quae est YO ad OF:
non igitur necessaria, sed verisimilis saltem est collectio in tertia figura
argumentationis, affirmatoria ex puris particularibus.

Analogia

Cogita num in Globi quidem segmentis semper valeat proportio t
Conorum inscriptorum: in Sphaeroidis verd, jam Coni illi, qui genui- 20
nam habent proportionem solidorum (puta hic Pruni ad Sphaeroidis
lati, aut Olivae ad longi segmentum) alter verticem alter baseos extre-
mum supra verticem Ellipsis proferant, intra contingentem tamen; in
Parabolico Conoide, haec ipsa contingens creet Conos proportionis
quaesitae, sic ut altitudo Coni unius, sit praecis¢ dupla altitudinis seg-
menti Conoidis; in Conoide denique Hyperbolico, Vertex et Basis Co-
norum horum, excurrant supra contingentem, versus figurae centrum.
Magna quidem et prope demonstrativa vis est huius Analogiae.

Neque tamen sufficit hoc habere demonstratum, oportet etiam ipsis-
sima puncta indicare, inter contingentes et Verticem Ellipsis, aut Cen- 30
trum Hyperboles.

THEOREMA XXVII

St cuinslibet Trianguli latus alterum circa rectum angulum, secetur et in duo
aequalia, et in proportione laterum reliquorum : in angulo vero opposito concurrant
sectiones Conicae variae, communiter Seipsas, et latus recto angulo oppositum,
tangentes, Vertices primarios in latere secto babentes: quae sunt & summo ad
medietatem, ommes erunt Hyperbolae: quae in ipsam bisectionem incidit, Para-
bole; quae bine usque ad sectionem proportionalem, omnis generis Ellipses rectae;
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H guae in ipsam propor'tionalem incidit, circulus; quae denique binc usque ad rectum
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angtdum, omnis generis Ellipses transversae erunt, in quibus vertex improprie
dicitur, pro extremo axis brevioris.

Sit Rectangulum BAC, cuius latus AC sectum sit in aequalia in O,
bisecetur etiam angulus CBA, lined BN, ut sicut est AB ad BC, sic sit AN
ad NC, Erit propterea AN brevior ipsa AO. Tunc inter C.O sit punc-
tum V; inter O.N punctum I; inter N. A
punctum E: tangant autem se invicem, et £
rectam BC, in puncto B, variae sectiones
Conicae, quarum vertices sint hoc ordine,
V.O.L N, E: dico BV esse Hyperbolas, €
BO Parabolen, BI Ellipses rectas, BN circu-
lum, BE Ellipses transversas.

Prim6 de BO. Cum igitur sectionem Co-
nicam BO, cuius axis seu diameter CA, ver-
tex O, tangat recta BC in B, conveniens
cum diametro extra sectionem in C, sitque
a tactu B, ad diametrum ordinatim applicata
BA, quippe perpendicularis axi CA; et cum
sit CO, aequalis ipsi OA : quare BO erit Para-
bole, per 37. I'™ AporL. conversam.

Secundo de BV. Manentibus caeteris, cium
sit V vertex, et CV minor dimidio ipsius
CA, duplaigitur ipsius CV auferatur 2 CA ; et
fiat ut residuum hoc ad CV, sicCV ad CF in o Schema XVII
partes exteriores. Cum igitur, quod ex CF et
residuo dicto, aequet quadratum ipsius CV: addantur utrique commu-
nia, quadratum 2 CF, et bina rectangula VCF: ut ex una parte confletur
rectangulum CFA ; ex altera parte quadratum abFV: quae cum sint ae-
qualia; quare per 37.1. APOLLON. conversam, sectio BV erit Hyperbole,
cuius centrum F,

Tertid de BI, BN, et BE. Manentibus superioribus, cum sint I. N. E.
vertices, et IA, NA, EA minores quam dimidium ipsius CA : duplae igi-
tur ipsarum IA, etc: auferantur 4 CA; fiantque ut residua haec ad IA
etc: sic haec ad AD, in partes interiores: de reliquo demonstrabitur
eadem methodo, ut pritis, quadrata ab DI etc. aequalia esse rectangulis
CDA. ac proinde per eandem APOLLONII conversam, sectiones Conicae
BI, BN, BE erunt finitae, quarum centra D, intra figuras, eoque Ellipses,
aut circulus.
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68 STEREOMETRIAE ARCHIMEDEAE

Quartd de BN, praesuppositis quae iam tertio loco de ea sunt de-
monstrata; cum insuper AN sit ad NC, ut AB ad BC, quae est propostio
unica in uno quolibet triangulo, cim Hyperbolae et Ellipses varias
habeant proportiones, Parabole unicam quidem, sed proportionem
aequalitatis: non poterit igitur BN esse ulla alia sectionum conicarum,
practerquam circulus. Et sané ita fit in circulo. Sit enim BN circulus,
eiusque centrum D, quod con'nectatur cum puncto B contactus; erit
ergo CBD rectus, sed et CAB rectus erat; ergo ut DC ad DB, sic DB,
hoc est DN ad DA. Atqui DN est ad DA, ut CB ad BA, et ut CN ad NA.
Circuli igitur arcus secat latus, in quo continuato centrum habet, in
proportione laterum AB, BC.

Corollarium et Analogia

Hyperbolae igitur in hoc triangulo possunt esse infinitae, quarum
obtusissima, ut loquar analogice, est BC, cuius vertex V, et centrum F,
in ipsum C, angulum Asymptoton coincidunt; ipsaque sectio plané in
duas rectas degenerat (cono sc. per verticem secto) acutissima verd
Hyperbolarum in hoc triangulo, est analogicé ipsa Parabola, cuius ver-
tex in O bisectione, centrum F in infinita distantia. Quod si CV sit pars
tertia de CA, aequales fient CF, CV ; si CV minor, superat CV, sin maior,
superat CF.

Sic Ellipses rectae BI, inter O. N transeunt infinitae, quarum acutis-
sima in vertice, est analogice ipsa Parabola BO, cuius O vertex, D cen-
trum in infinito intervallo, obtusissima verd harum Ellipseon in vertice,
est BN circulus, 4 quo incipiunt Ellipses transversae rursum infinitae,
quarum acutissima circa verticem (impropri¢ dictum, cum sit venter)
est circulus ipse BN, ex co obtusiores BE semper, donec tandem
evanescant in meram rectam BA, verticem inproprium E, et centrum D,
in ipso A puncto, verticem vero propri¢ dictum in B habentem, et ob-
tusissimam circa A, quippe meré¢ rectam. Quod si AE sit pars tertia
de CA, aequales fient EA, AD; si verd EA minor, superat ipsam AD, sin
major, superatur ab illa.

Corollarium II

Hinc, nimirum ex contingentibus, facile fit judicium de specie Trun-
cati, Nam si duae truncatum contingentes in punctis circumferentiarum
truncantium, in Schemate XVIII, in G.F. rectaec FY, GY ; mutuam sec-
tionem Y fecerint talem, ut YC sit aequa ipsi CO dimidiae differentiae
diametrorum circulorum, medijet truncantis: erit FusiParabolicitruncus,

7) F statt D 8) CA wtatt DC 22) Parabole 26) ON starf BN 36/37) differentiae circulorum
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sin CY minor, Truncus erit ex Hyperbolico Fuso, sin major, ex Pruno-
rum primo, dein ex Citriorum (si fuerit YF ad FO, sic ut YC ad CO)
denique ex Olivarum Ellipticarum genere: ut si sit CY dupla ipsius CO.

THEOREMA XXVHI

87 quatuor species sectionum Conicarum, Cirenlus, Ellipses, Parabola, Hyper-

bolae, sese in communi vertice contingunt, praetereaque in duobus alijs punctis,

aequaliter a vertice remotis, concurrunt; omnes in ijs duobus \ punctis secantur ab

ommibus, et circumiferentia cireuli intra sectiones est exterius, continetque Ellip-

ticas, hae Parabolicam; intimae sunt Hyperbolicae, et ex ijs inleriores, quae
obtusiores, eaedemque suis Asymplotis propiores.

Cim enim ponantur sectiones diversae speciei, et dissimiles etiam
unius speciei, non poterunt igitur habere partes easdem; sed aut con-
tingent se mutud in unico puncto, aut secabunt sese mutuo, arcus verd
inter puncta interjecti distabunt ab invicem toti 2 totis, per XXIV.
quarti AroLLontt. Et cim ponatur, omnes sese mutud contingere in
Coni vertice, concurrere verod etiam ad alia duo puncta: nulla igitur
earum cum ulla reliquarum in alijs pluribus punctis concurret, etiamsi
Parabola et Hyperbolae in infinitum continuentur, per XX V1. quarti A».
Cumque ponantur concurrere in tribus punctis: non igitur sese contin-
gent in eorum punctorum duobus. Nam si in duobus sese contingerent,
in tertio non concurrerent, per XXVII. quarti Ap. Sequitur ergo, ut
concursus duo reliqui sint sectiones; omnis enim concursus aut contac-
tus est, aut sectio. In sectionibus autem permutatur ordo.

Et ciim ponantur puncta tria in circumferentia circuli, circulus igitur
per illa transibit unicus, per demonstrata lib. I11. Evcripis. Similiter et
Parabola erit unica. Pone enim diversas esse; et cim positum sit, con-
tingere sese in Coni vertice, si diversae sunt et sese secant, diversas
etiam contingentes habebunt in communi sectione: quare eadem demon-
strationis methodo, qua utitur XXVIIL. quarti Ap. probans, duas para-
bolas sese non contingere in pluribus uno punctis, res ad impossibile
recidet, et totum fiet acquale parti. Non sunt ergo diversae Parabolae,
sed unica, quae per tria puncta transit.

Camque Hyperbolae, quo obtusiores, hoc magis exterilis procurrant
ultra sectiones, ut est per se manifestum; ergo intra sectiones necesse
est esse tanto interiores: Et quia ex similibus Hyperbolis, sc. eodem
angulo Asymptoton factis, illa maior censetur, quae maioribus lateribus
formatur: Obtusae igitur hic sunt minores in sua specie, quam acutiores

1) erit Hyperbolico
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in sua: duobus igitur nominibus, interior habet Asymptotos viciniores,
et quia minor in sua specie, et quia respectu sociae obtusior: obtusiores
enim, ut praccedenti Theor. dictum, magis magisque appropinquant
suis Asymptotis, tandemque cum iis coincidunt. Quin etiam hoc demon-
stratum est Theoremate praecedenti, centrum in obtusiorum aliqui serie
propius esse contingenti, quam haec est vertici, in reliqua acutiorum
remotius. Et verd contingens interiori est ipsa etiam interior. Potest
hoc etiam absoluté demonstrari per 37.1. Aporr. Sic cum Hyperbolae
exterius complectantur Parabolam: intra sectiones igitur, Parabola vi-
cissim complectetur illas; edidem de causa, cim Parabola extra sectiones
complectatur Ellipses, intra igitur sectiones, Ellipses vicissim includent
Parabolam. Denique cim circulus Ellipses tangens in vertice, ponatur
eas secare duobus locis: Lunulae igitur Ellipticae resecabuntur i circulo,
et consistent extra circulum: ante sectiones igitur, arcus Ellipseon erunt
intra arcum circuli.'

THEOREMA XXIX

Si Citrium, Pruna, Fusum Parabolicum, Fusa Hyperbolica, et Conus dupli-

catus, ominia truncata, habuerint eosdem circulos, tam truncantes, qram medinm

corporuim : Citrium erit maximunt, reliqua eodem ordine magnitudinis corporsum,
guo hic sunt recensita.

Demonstratur facile ex antecedenti. Nam Citrium creatur segmento
circuli, Pruna ex segmentis verticalibus Ellipseon, Fusa ex segmentis
verticalibus Paraboles et Hyperbolarum, Conus duplicatus ex Triangulo
isoscele. Cim autem corpora statuantur habere eosdem circulos trun-
cantes: arcus igitur omnium linearum creatricum sese mutuod secabunt in
punctis duobus, per quae circuli truncantes transeunt. Et cim idem
omnibus corporibus tribuatur circulus maximus corporis medius: ergd
lineae creatrices omnes sese mutud tangunt in communi vertice, qui ex
circumductu figurae cujusque creat illum circulum totius corporis me-
dium. Ciim autem sectiones Conicae sese mutud amplectantur ordine
hic attributo: segmenta etiam sese mutud excedent ecodem ordine. Conus
igitur duplicatus et truncatus (in Schemate XVIII. rectis lineis HAE
GCF contentus) erit minimus: Ei primim Hyperbolae singulae singu-
las tunicas circumducent, ut fiant Fusa Hyperbolica truncata; super-
inducet et Parabola unam, ut fiat Fusum Parabolicum: tum Ellipses
singulae rursus addent singulas, ut fiant Pruna Elliptica truncata. Tan-
dem circulus, arcu FSQCG ultimam induet ei tunicam, facietque Citrium
truncatum.

35) Pamabole
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THEOREMA XXX. PROBLEMA GEOMETRIS PROPOSITVM

t Proportionem indagare segmentorum Citrif, Olivae, Pruni aut Fusi, factorum
plano axi parallelo.

Vsus eius non potest esse obscurus, scientia deest. In extensione vero
soliditatis Citrij in rectum, sc. in Prismatis cylindrici portionem, respon-
det tali segmento Citrij, segmentum portionis illius cylindricae, factum
superficie, quae similis est cylindraceae, seu potius parti involutae chartae
quodammodo: nam in unam plagam est recta, et rectae in basi portionis
Cylindraceae parallela; sursum verd est curva, non tamen curvitate

10 neque circuli, quod certum est, neque sectionis conicae, quantum mihi
constat: etsi inter conicas Ellipticae fit similior, quia superius magis
flectitur. Et si de huius curvitatis lined constaret; nondum tamen ex
ea, per hactenus quidem constituta, daretur soliditas talis portionis.

Conclusio huius Supplementi

Age nunc, SNELLI, Geometrarum nostri saeculi decus, legitimam buius
Problematis caeterorumque, quae hic desiderantur demonstrationem nobis ex-
pedi: reservatur, ni fallor, baec inventio Tibi, ut existat Maecenatum aliquis,
qui tuae fortunae splendorem reputans, et verecundid instigatus, dignum aliquid
hae sollertia, quo scilicet notabilis aliqua tuae rei fiat accessio, remuneretur,

10 progue Citrio numerico, Malum aureum rependat.



II. PARS
STEREOMETRIA DOLIT AVSTRIACI IN SPECIE

AD QVOD GENVS FIGVRARVM PRAEMISSARVM
PERTINEAT FIGVRA DOLII

raemissis igitur generalibus, quae de stereometria regularium tam ex

ARCHIMEDE quam ex proprijs inventionibus, ad demonstrationes
intelligendas utilia videbantur, jam propius ad propositum venio, mul-
taque ab ARCHIMEDE itidem non tacta, de corporibus in eadem Sphaera
Parallelepipedis, eorumque Cylindris et Conis, sed quae dolij Austriaci
naturam unicé attinere videbantur, sub titulo Stereometriae Dolij
Austriaci infero, et praemisso ARCHIMEDIs supplemento adjungo. Dolij
namque figura est Cylinder ventricosus; scu accuratiis loquendo, do-
lium intelligitur diremptum in duos veluti Truncos duorum Conorum,
quibus vertices in contraria vergentes, intelliguntur praesecti ligneis
dolij Orbibus, Basis verd communis, divisionem Conorum faciens, est
circulus per dolij ventrem amplissimus.

In Schemate XVIII. hic subjuncto, Cylinder intelligitur HEGF, Conus
ABC, et alter huic aequalis ab AC versus ND: vertices praesecti EBG,
et aequalis illi alter ab HF, versus ND. Trunci AEGC, AHFC, com-
munis basis AC.

Quae igitur de Cylindris et de Conorum truncis vera sunt, eadem
etiam ad figuram dolij possunt applicari, quippe quae parum a Cylindro,
minusque 4 trunco conico abit, dum asserum conniventia, hic per rectam
CRF intellecta, extrorsum versus, in buccositatem nonnullam flectitur.

Accuratissime, omnis dolij figura, est medius truncus, vel Citrij ex
circuli segmento, vel Pruni ex verticali parte Ellipsis, vel Fusi Parabo-
lici, plerumque verd Hyperbolici, praesectis utrinque verticibus aequa-
libus. Ratio cur Fusum Hyperbolicum dicam, est haec; quia dolia buc-
cositatem plerumque recipiunt in ventrem medium: versus extrema et
orbes utrinque ligneos, magis ad rectitudinem conicam accedunt, ut
circuli lignei facilius trudi adstringique adigendo possint. Hoc verd facit
et Hyperbola, et nata ab illa, Conoides et Fusum, ut brachia eius 2
medio flexu sensim degenerent in rectitudinem Asymptotén. Facit idem
ex parte et Fusum Parabolicum et Prunum Ellipticum, sed evidentis-
simé Hyperbolicum Fusum: Prunum verd Ellipticam minus minusque
nec omne, sed gracile tantum, et quod 4 segmento verticali Ellipsis est,
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cuius axis post truncationem
ad Focum usque non pertin-
gat: quae cautio etiam in Para-
bolico Fusolocumhabet. Oliva
vero, ex Ellipsis segmento inter
vertices medio creata, contra-
rium facit, namversus extrema
magis flectitur, quim in medio,
quod abhorret a dolij figura.
Etsi non negaverim, propter
insensibilem differentiam ista-
rum figurarum, esse dolio
quandoque etiam ex Olivae
trunco figuram; at non studio
artificis, sed aberratione manus
constitutam. Nunquam vero
ullum do'lium constitutum
puto ex ventre Sphacroidis
Archimedei; quam, ut verae
proximam (nondum notis alijs,
quarum genesin supra docui)
Cravrvssubiecit: paratus tamen
interim (verba Cravin), s/ quis
accuratiorem invenerit, eam libenti
animo et grato acceptare. Nam
Sphaeroidis longi, quod in
medio justam et dolijs aptam
habeat buccositatem, flexura
versus truncatos vertices nimia
est, nec ulla vincula in ea pos-
sentdiuhaerere.Sinautemsum-
seris medium ventrem sphae-
roidis valde gracilis; minues
quidem hoc incommodum
flexurae nimiae in extremita-
tibus dolij, at vicissim ventrem
dolio nullum permittis, ac si
ex puro puto Cylindro illud
construeres.

In hac igitar figura, duo
arcus HAE, FCG circuli, cuius
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diameter aequalis ipsi BT, describunt truncatum Citrium, cuius vertices
truncati sunt HNF, EIG. Linea verd punctis notata, inter rectam FRC et
arcum FSC, Fusum denotat Hyperbolicum, cuius Hyperboles vertex C,
centrum V, AsymptotiVX. VZ. quarum rectitudinem Hyperbola CF, ver-
sus F magis magisque affectat, et hic 4 contingente sua FQY, secante
arcum FSC in Q, difficulter distinguitur.

QVA RATIONE QVIS VIRGAM MENSORIAM
FALSITATIS ARGVERE POSSIT; ET QVOMODO FIDES
EIVS ASSERATVR

Igitur ut ad exordium disquisitionis huius revertar, Elenchus meus
Virgae Mensoriae primum erat hic, quod eadem eius longitudo AF dis-
similibus figuris doliorum competeret, quarum tamen non essent aequa
spacia.

Vt hanc rem in plano demonstrarem: visum est, pro Cylindri corpore
assumere Parallelogrammum, quo Cylinder ! per axem secatur. Nam
quae de Cylindro vera sunt, ea etiam Trunco conico AHFC, ciusque
Trapezio, quod illum per axem secat, sc. de plano AHFC, in quod etiam
AF virga mensoria incidit, applicari possunt. Nam planum hoc cum
cylindri corpore et crescere et minui videbatur. Sit igitur hac de re

THEOREMA 1

Cylindrorum rectorsm sectiones per Axem, quae diagonios habent aequales, nisi

proportio Diametri basis ad altitudinem fuerit eadem aut permutata, inaequales

bhabent areas: estque inter has illius area maxima, quae secat Cylindrum
aequealtum diametro suae basis.

Esto Baseos Cylindraceae
W AN e diameter CI, altitudo cylindri
1A= = IA, aequalis Diametro Basis,
[ ' repracsentans jam dimidium
i Dolij Vinarij; sectio Cylindri
J 4 5 % sit AICO Rectangulum, quod
.j Al ] ~® 1 hicestquadratum, lineadiago-
Rl M nios AC,repraesentansVirgam
:‘f_‘.-"' M N mensoriam ab infusotio Ori-
i ficio A, ad orbis lignei IC cal-
aX’ cem C, transversim descen-
dens. Et quia cylinder prae-

o supponitur Rectus, erit CIA
Schema XIX angulus rectus. Bisecetur AC
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in N, et centro N, spacio NA scribatur semicirculus AIC, qui per I
transibit, quia AIC rectus. Et quia Al IC aequales, erunt igitur arcus
Al IC quadrantes circuli; et connexis punctis N, I, anguli INA, INC
erunt recti, et IN perpendicularis in AC.

Eligantur jam puncta quaecunque unius quadrantis: et sint verbi
gratia H, B, connectanturque cum terminis diametri A. C. lineis HA,
HC, BA, BC: sic, ut manente eadem diagonio AC, quadratum AICO, vel
eius pars dimidia, sc. triangulum AIC, mutetur in alias figuras AHC,
ABC, angulo T manente recto, etiam apud H et B, quippe omnibus
in semicirculo eodem constitutis; ut ita AHC, ABC, sint iterum rectorum
Cylindrorum sectiones dimidiatae, sintque jam diametri Basium CH,
CB, altitudines Cylindrorum HA, BA.

Dico aream AIC esse maximam, AHC minorem, ABC (puncto B
remotiori ab I quadrantis termino) iterum minorem.

Demittantur enim 2 punctis H. B. perpendiculares in diametrum AC,
quac sint HM, BK. Igitur per demonstrata EvcripIs, area cuiusque
trianguli aequat Rectangulum sub dimidia basi AC, et altitudine triangu-
lorum, sc. NI, MH, KB. Quare ut IN ad HM et BK, sic AIC area ad !
AHC, et ABC areas. At in quadrante AT omnes Rectae, parallelac
semidiametro IN, ut sunt HM, BK, sunt minores ipsa semidiametro IN,
et minor BK, remotior ab illa, quam HM propinquior illi. Minor igitur
est area AHC, quam AIC, iterumque minor ABC, quam AHC. Rectan-
gula igitur horum triangulorum dupla, sunt eodem ordine maiera.

Dico etiam Cylindris, qui proportionem altitudinum ad diametros
Basium habent permutatam, esse sectiones aequales.

Esto enim AB diameter Basis, et BC altitudo Cylindri: patet, trian-
gulum ABC, quod est dimidia sectio Cylindri per axem, manere idem
quod antea, cum BC esset diameter Basis, et AB altitudo, eoque pro-
portio harum linearum permutata.

Porrd non celandus est error in quem me conjecit primo die supina
Theorematis huius consideratio. Nam haec commemoratio admonebit
lectorem, ut 4 similibus sibi caveat etiam alibi. Sic enim sum ratiocinatus
perperam: Clim arearum similium proportio sit dupla proportionis
laterum, Corporum verd similium tripla: fore etiam in dissimilibus,
eddem tamen diagonio AC utentibus, corporum proportionem propor-
tionibus arearum linearumque semper analogam. Hoc vero falsum est:
et ego si vietoribus id consilij dedissem, ut semper diametrum orbis
lignei constituerent subduplam longitudinis Tabularum; quod securitas
areac metiendae requirit, ac si etiam securitati corporis metiendi sic
prospectum esset: plurimum ipsorum arti nocuissem, longiusque illos

35/36) proportionis
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4 scopo abduxissem. Non enim ubi maxima est area plani, secantis
cylindrum, ibi est et maximum cylindri corpus. Sed id postea apparebit;
nunc quae de cylindro recto sunt dicta, accommodabo etiam ad Trun-
cum Conicum,

THEOREMA II

In Truncis Conicis religua omnia manent, nisi quod inter truncos proximos ab

illo, qui latus diametro basis minoris habuerit aequale, plus variatur arearum

suarum proportio, qudm si Cylindri pro Truncis Conicis essent, inter truncos
remotiores minus.

Cum enim angulus comprehensus a latere Trunci et & diametro basis
minoris, sit maior Recto, competet non in semicirculum, sed in arcum
semicirculo minorem. Ducatur igitur ipsi AC parallela PQ, secans semi-
circulum in punctis P, Q, et perpendiculares IN, HM, BK, in punctis
R. 8. V. et connectantur puncta I. H, B. cum punctis P. Q. Repraesentat
igitur jam PQ Virgam mensoriam, QI, QH, QB diametrum basis
detruncati Coni; IP, HP, BP, latus trunci, dimidia longitudo Tabularum
in dolijs: etanguli QIP, QHP, QBP obtusi et aequales inter se, quippe in
codem segmento PQI stantes, causam pracbhent acqualem per has omnes
figuras variationis eius, quam hic explicandam sumpsi.

Rursum igitur area PIQ, est ad aream PHQ et PBQ, ut IR ad HS
et BV: cum igitur ab inaequalibus IN, HM, ablata sint aequalia RN et
SM: ! residua IR et HS erunt in proportione maiori: magis igitur est
sensibilis differentia arearum PIQ, PHQ, quam arearum AIC, AHC.
Contra decrementa perpendicularium sunt maxima apud A: minora
igitur erunt apud P. Et apud P evanescunt perpendiculares Truncorum,
apud A verd evanescunt perpendiculares Cylindrorum: minori igitur
proportione dectescunt areae PBQ, propiores fini P: quam areae ABC,
propiores fini A. At prius propiores initio I, maiori proportione de-
crescebant PHQ, quam AHC. Hoc theorema praecipu¢ notabile est
propter hallucinationem aliam diuturniorem, circa comparationem
Truncorum conicorum inter se, cuius infra fiet mentio.

Portod elenchum hallucinationis dictae continet sequens

THEOREMA III

Cylindrorum Rectorum, quorun: sectiones habent eandem Diagonium, Corpora
non habent inter se proportiones analogas proportionibus Arearum,quibus secantur
per Axcem : nec cujus est maxina sectrix area, ejusden et corpus maximum est.

In Schemate priori, cam AIC sit dimidium areae 10, secantis Cy-
lindrum TO per axem, IC Diameter Basis: ducta igitur AICO area in IC
7) minoris febl 23) AGC srart AHC 38) Diametrum
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Diametrum Basis, creatur Parallelepipedum rectangulum, quod Cy-
lindrum stringit. Vtigitur 14 ad 11, sic hoc parallelepipedum ad cylindri
sui corpus, per 111, praemissae stereometriae Regularium. Ergo in qua
figura, ex ijs, quae habent eandem diagonion AC, maximum est hoc
parallelepipedum, ibi et Cylinder est maximus. At in figura cuius AIC
est dimidia sectio, non est maximum hoc parallelepipedum, quantumvis
area sectrix AICO sit maxima: quod sic demonstro.

Sit in quadrante IA punctum H, proximum puncto I, quippe ad
finem Quadrantis. Cum ergo AHC sit alia figura quam AIC, et habeat
eandem cum illa diagonion AC, sint vero AIC, AHC areae ad se invicem,
ut perpendiculares earum IN, HM: erunt in fine quadrantis inter se in
minima proportione, et proximé aequales, quia etiam lineae IN, HM
intervallo certo inter se remotae, in minima ad invicem suntproportione;
quae proportio inter easdem semper evadit maior, quo propius illac ad
A initium quadrantis, eodem inter ipsas intervallo manente, acces-
serint.

Atqui, ut corpus creetur, lineae CI, CH ducendae sunt in areas AIC,
AHC, et per aequipollentiam, ut Rectangulum sub NI, IC, ad Rec-
tangulum sub MH, HC, sic corpus Parallelepipedi AICI, ad corpus
AHCH ; atqui maior est proportio HC ad CI, quam IN ad HM. Nam
CI subtendit quadrantem, CH paulo plus, et ipsarum dimidia sunt per-
pendiculares dimidij quadrantis et pauld plus: illae verd non sunt in
minima inter se proportione, quippe quae in medio quadrantis maior est
quaminfine,eodemutrinque perpendiculariumintervallo supposito. Exgod
existente eodem perpendicularium intervallo, quod sit dimidium arcus
HI, perpendiculares circa finem quadrantis I sunt in minore proportione,
quam dimidiae CI, CH circa medium quadrantis, distantes etiam dimidio
arcus HI. Et cum dimidiarum CI, CH differentia sit maior, quam perpen-
dicularium ad 1, quae dimidio arcus HI distant, ! totarum igitur CI,
CH differentia, prioris duplex, erit maior quam perpendicularium IN,
HM, toto arcu HI distantium. Ita conficitur, maiorem esse differentiam
inter IC et CH, quam inter HM et IN. Itaque etsi HM secundae figurac
est paulo minor quam IN primae: vicissim tamen CH secundae figurae
est multo maior quam CI primae. Maius est igitur Rectangulum MHC
quam NIC, et sic maior Cylinder, eiusque parallelepipedum AHCH,
quam AICI cum ¢ contrario ipsius Cylindri AHCH, area sectrix AHC,
minor antea fuerit, quam AIC. Non est igitur proportio Corporum AICI,
AHCH analoga proportioni arearum AIC, AHC. Et AIC quidem est
maxima arearum super eadem diagonio, corpus verd AICI non est maxi-
mum, sed AHCH est eo maius.

3) stereometricae 21) quadrantem CH, pauld
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Praxis et per eam successus

Cum corpora ex I adhuc crescant versus H, inquisivi logistice, ubi
esset cOrpus maximum; non enim Crescit corpus continué usque in A
sed in vicinia ipsius A rursum attenuatur, et und cum area ABC, tandem
in A in nihilum redigitur, quando altitudo Cylindri, analogicé lo-
quendo, punctum est, sc. A, diameter verd Basis AC, coincidens cum
diagonio.

Processus hic fuit: sinum arcus AH, AB, multiplicavi in sinum
dimidij arcus HC, BC, per omnes quadrantis gradus ordine.

Cim autem sit taediosa multiplicatio sinuum, accipe processum
breviorem: sit diagonios 20, quadratum g4oo, sit altitado AG 1,
quadratum 1, hoc ablato 4 400, restat quadratum ipsius GC 399: quod
duc in altitudinem, venit 399,
pro corpore huius columnae,

Hoc pacto si fuerit . : X

. ) ) in comparatione cum caeteris,

Altitudo _Bam Beitanspna Sed in priori processu atten-

| dismotet | columber di, ubi primim consisterent

' 20— | 399 quotientum, seu corporum, in-

2 20 — 792 crementa; ab eoque termino

3 20 — 1173 iterumdecrescerent; illos igitur

4 20— 1536 sinus notavi. Quos cim inter-

5 19 + 1875 positd una nocte repeterem sub

6 19 + 2184 aspectum;apparuit, G punctum

7 19— 2457 | circumferentiae, apud quod

8 18 4~ | 2688 maximum corpus terminaba-

9 18— 2871 . tur, connexum cum AC, prae-

1o 17 + 3000 | bereGA,latus cubi in Sphaeram

1 17— | 3069 AIC inscripti, et GC diagonium

Subsemi- dupla 3080 plani cubici, seu latus Tetraedri

12 6. 3072 in eadem. Id igitur sequen-

13 15 + 3903 tibus Theorematibus demon-

14 14 1 | 2856 strabitur, Et nota quod hisce

Aequa- les 2828 Theorematibus tradatur

15 13 + 2625
16 | 12 2304
17 : 11— 1887
18 8 1368
19 6 + 741
20 o, e}

6) cioncidens 19) 794 23) apparavit 35) 2364
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RATIO PROPORTIONIS VSITATAE IN FABRICA DOLIT AVSTRIACI

THEOREMA 1V
Ommnium Parallelepipedorum | seu columnarum inscriptarum sphaerae eidem,
quae binis ex opposito quadratis Basibus constant, Cubus est maximo corpore.

Theotema est hactenus desideratum: etsi habet dixin evidentem ex
Analogia. Circulus est omnium planorum, aequalibus perimetris con-
tentorum, capacissimum, ut demonstravit PAppvs, libro V. Sed et
planorum aequali laterum numero contentorum, et aequali perimetro,
quae sunt circuli similiora, capaciora sunt.

Rursum et segmentorum ex diversis circulis, quorum circumferentiae
sunt aequales, capacissimum est, semicirculus,

Ad eundem modum et Cubus est solidorum omnium, quae acqualibus
cum illo superficicbus continentur, capacissimus. Et Polyedrorum
Isoperimetrorum, quo fuerit quodlibet Sphaerae similius, ordine et
numero laterum: hoc capacius est: Icosaedron quidem capacissimum,
quia plurimis Basibus contentum, ut circulus infinitis quasi Basibus.
Haec omnia Parpvs habet libro V.

Sed et de segmentis diversorum globorum isoperimetris demonstra-
vit ARCHIMEDES, capacissimum esse Hemisphaerium omnium globi
segmentorum, quae aequali superficie contineantur.

Haec quidem praestat figuris caeteris circuli et globi natura, cum
sunt Isoperimetrae. Quando verd remittitur ijs aequalitas superficiei,
vicissimque datur Polyedris eadem sphaera circumscripta: contrarium
contingit nonnullis, ut Dodecaedron sit maius Icosaedro, quod demon-
strarunt AroLLoNIVS et HypsicLes ad Everipeum: at hoc propter eandem
globi naturam accidit, et propter similitudinem figurae cum globo, quae
hic regnat. Prius enim cum aequales essent superficies, similitudo cum
globo consistebat in multitudine superficierum. Hic cum angulorum in
varijs figuris ponatur orbis aequalis, et dispositio per illum ordinata:
similitudo cum globo consistit in multitudine angulorum, quae maior
est in Dodecaedro, quam in Icosaedro.

Cum haec sic habeant, facile apparet, etiam inter corpora, quae
planorum aequali numero continentur, id esse capacius in globo, quod
est globi similius: Vbi similitudo consistit in aequalitate et similitudine
superficierum et ordine angulorum. Haec igitur Cubo adsunt, prae
reliquis globi Parallelepipedis. Quare Cubus erit capacior. Haec quidem
dixis est ex Analogia. Nunc plenam subijcio demonstrationem, quae
sané difficultatem aliquam habet ex eo, quod solidi sectiones minutae

concipiendae sunt in Schemate plano.
33) esset
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In Schemate proxime subjecto sit Sphaerae circulus maximus AGB,
diameter huius, idemque et axis sphaerae AB, et sit Latus Cubi in Sphaera
AG, diagonios unius quadrati Cubici GB. Columnae igitur binis qua-
dratis Basibus, quae sphaerae eidem inscribuntur, aut sunt altiores Cubo,
Basesque quadratas Cubicis minores habent, aut sunt humiliores Cubo,
Basibus quadratis laxioribus. !

2

7 ¢ catur parallela ex puncto
D, fine altitudinis colum-
nae, quae sitDE, diagonios
quadrati Columnaris: dico
columnaeFDE corpus,esse
minus corpore cubi AGB,

\_/ Estenim DK ad BK, utGK

Scheow XX ad KF; et vicissim ut FK
ad KB, sic GK ad KD: sed AG est minor quam FK, et GB est maior
quam KB. Maior est igitur proportio AG ad GB, quam FK ad KB.
Maior igitur est earundem AG ad GB proportio, quam GK ad KD:
sed AG ad GB est proportio subsemidupla. Minor igitur est proportio
GK ad KD, quam subsemidupla, et GK vel plus potest dimidio ipsius
KD, vel aequat KD, vel ea etiam longior est.

Facta verd est appositio ad corporis cubici altitudinem per ductum
duorum quadratorum columnarium utrinque, in particulam altitudinis
KD. E contrario facta est diminutio 2 corporis cubici crassitie, per
ductum quatuor Quadratorum, columnaribus aequalium, circa corpus
columnae, in particulam decrementi, qua semilatus quadrati cubici
differt 4 semilatere quadrati columnaris: quod decrementum est ad GK
decrementum semidiagonij, ut AG ad GB, nimirum ejus subsemidup-
lum. Neque tamen hic expressa est omnis diminutio, quia quatuor hosce
laterculos speciei quadratae minoris, quam est quadratum cubicum,
circumjacent adhuc duodecim columellae, quae itidem de crassitie cubi
sunt diminutae. Quod si laterculi quatuor circa columnam, diminuti de
corpore cubi, maiores sunt laterculis duobus supra et infra adjectis ad
corpus cubi; multd magis tota diminutio de corpore cubi, superabit
adjectionem altitudini factam. Atqui maiores sunt quatuor laterculi

Sit primo Columna al-
tior Cubo. Ducatur igitur
ipsi GAaltitudini Cubi,par-
allela longior in circulo
quae sit DF, secans GB in
K : Similiter et ipsiGB, dia-
gonio quadrati Cubici, du-
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laterales duobus laterculis altitudinis, quod sic probo. Est enim unus-
quilibet laterculorum lateralium ad laterculum altitudinis, ut decre-
mentum lateris cubici, ad incrementum altitudinis, sc. cuius dimidium
est KD. Sed decrementum lateris cubici, ad incrementum altitudinis,
habet proportionem compositam ex proportione AG ad GB, et GK ad
KD, Nam ut decrementum semilateris ad decrementum semidiagonij
GK, sic AG ad GB, quae est pars proportionis una: altera est ipsa pro-
portio GK ad KD. Atqui proportiones hae duae junctae constituunt
aliquid minus subdupla. Est enim AG ad GB subsemidupla, et GK ad
KD minor quam subsemidupla. Semis autem et minus quim semis
composita, faciunt minus quam totum. Si ergo unus laterculus lateralis
ad unum altitudinis, habet proportionem minorem subdupli: unus
ergo altitudinis, non est ! plané duplum unius lateralis, et unus altitu-
dinis, non plan¢ acquat duos laterales, sed minor est: et per consequens
duo altitudinis sunt minores quatuor lateralibus: Et igitur adjectio
facta altitudini minor est diminutione factd de lateribus cubi. Columna
igitur Sphaerae, altior cubo, est minor corpore cubi.

Sit secundd columna Cubo humilior, et ducatur ipsi GA altitudini
Cubi parallela in circulo minor LN, pro altitudine columnae, et ipsi GB
diagonio plani cubici, ducatur ex L parallela LM, pro diagonio quadrati
columnaris cubico maioris, secans GA in O,

Rursum igitur, ut prius, est ut MO ad OA, sic GO decrementum
altitudinis ex una parte ad OL incrementum semidiagonij. Sed BG est
minor quam MO, et GA est maior quam OA. Ergo proportio BG ad GA,
quae est in Cubo semidupla, minor est quam GO ad OL. Maior est igitur
proportio GO ad OL, quam semidupla.

Sed proportio inter incrementum semidiagonij OL, et incrementum
semilateris quadrati, est semidupla. Ergo compositis semidupld et plus
quam semidupli in unam, erit proportio GO decrementi dimidiae altitu-
dinis ad incrementum semilateris, maior dupla. Sed per ductum duorum
quadratorum cubicorum in GO, creantur laterculi duo diminuti de
altitudine corporis cubici, Contrd per ductum quatuor quadratorum
cubicorum in incrementum semilateris, creantur laterculi quatuor, qui
sunt maiores ea adjectione et circumpositione, quae facta est circa
corpus Cubi. Nam etsi appositis his quatuor laterculis, adhuc hiat
columna, deficientibus quatuor columellis, apud quatuor erecta colum-
nae latera; tamen vicissim excedunt hi laterculi altitudinem columnae,
octo alijs columellis aequealtis cum illis deficientibus, crassioribus tamen
quam illae. Harum enim crassities est GO, illarum crassities est ad OL,
ut AG ad GB, minor sc. quam OL, multo igitur minor quam GO. Tribus
igitur nominibus octo crassac columellaec excedentes, sunt maiores

11 Kepler IX
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quatuor exilibus deficientibus. Quatuor igitur laterculi dicti, sunt
maiores appositione, facta ad corpus cubi. Quod si igitur incrementum
semilateris esset praecis¢ dimidium ipsius GO : quod creatur 4 GO, ducta
in duo quadrata, aequale esset ei, quod creatur ab incremento semi-
lateris, ducto in quadrata quatuor. At minus est incrementum semilateris,
dimidio ipsius GO, ut demonstratum, Quare et quatuor laterculi qua-
drati minores sunt duobus laterculis altitudinis. Multo igitur minor est
adjectio, facta ad latera cubi, quim diminutio, facta de altitudine.
Columna igitur Sphaerae, humilior cubo Sphaerae, minor est corpore
Cubi in eadem Sphaera. At prius etiam altior Cubo, minor erat illo: 10
nulla igitur Columna sphaerae, quadratarum basium et rectangulorum
laterum, assequitur corpus Cubi in eadem Sphaera: quod erat demon-
strandum.

THEOREMA V

Omnium Cylindrorum, diagonium eandem habentium, maximus et capacissimus
est is, cujus diameter Basis est ad altitudinem in proportione semidupla, sen\ ut 15~
latus Tetraedri aut diagonios quadrati cubici ad latus cubi in eadem sphaera.

Repetatur Schema Theorematis primi, et sit AC linea diagonios
Rectanguli, quo Cylinder secatur per axem, repraesentans virgam men-
soriam, et super AC constituatur semicirculus AGC, dividatur verd AC zo
in partes tres aequales, et sit AL pars una, LC duae, et ex L erigatur
perpendicularis LG, secans circulum in G, et connectatur G cum A et C.
Quia igitur CL ipsius LA est dupla, erit CA ipsius LA tripla. Vt verd CA
ad AG, sic AG ad LA. Tribus autem existentibus proportionalibus
continué, ut prima est ad tertiam, sic quadratum primae est ad secundae
quadratum, quia ergo CA prima, est triplum tertiae LA, quadratum
etiam ipsius CA diametri erit triplum quadrati AG, secundae. Et quia
quadratum AC aequat quadrata AG, GC juncta, quorum AG est tertia
pars, erit GC duae tertiae ipsius AC, et sic quadratum GC duplum erit
quadrati AG. Igitur AG est latus Cubi inscripti sphaerae AGC, et GC est 30
diagonios quadrati Cubici, vel latus Tetraedri inscripti eidem sphaerae.
Dico Cylindrum, cuius diameter baseos est GC, altitudo GA, esse
omnium Cylindrorum, quibus est haec diagonios AC, capacissimum,
seu maximo corpore. Nam quia G, C puncta sunt in superficic sphaerae,
et linea GC est diameter basis unius: tota igitur circumferentia illius
basis stabit in circumferentia sphaerae; sic et basis opposita, cuius unum
punctum A. At si AG latus est Cubi, et GC diagonios lateris Cubici,
necessario in circulo GC, et sic in Sphaera, inscriptum erit quadratum

19) conus sfa/t Cylinder 30) AC statt GC 31) Tedredrd
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cubicum, cuius oppositi duo anguli G, C, sic et in circulo basis oppositae
per A traductae. Itaque Cylindrus jam definitus, habebit inscriptum

Schema X X1

Cubum eiusdem secum altitudinis, cuius omnes anguli stant in super-
ficie sphaerac.
Eodem modo etiam in alio quocunque sphaerae circulo, cuius verbi
gratia IC diameter, intelligitur inscriptum quadratum columnae, cuius !
14 altitudo IA, et quadrati unius anguli duo 1. C oppositi, quadrati alterius
anguli A, X: itaque Cylindro AIC columna aequealta inscripta est.
Atqui omnium Columnarum ad Cylindros aequealtos, quibus in-
10 scribuntur, eadem est proportio; Cubus verd omnium in sphaera
Columnarum est maximus, Cylinder igitur AGC, cubo sphaerae circum-
scriptus, omnium aliorum Cylindrorum in sphaera, ut AIC, maximus est.
Eadem demonstratio potest etiam per Schema XIX. in hunc modum
institui. Cylindri tres terminentur in H, G, B, punctis, eandem habentes
diagonion CA, bases CH, CG, CB, altitudines HA, GA, BA. Sit autem
quadratum CG duplum quadrati GA, et CH brevior, CB longior ipsi CG.
Descendant perpendiculares in CA, quae sint HM, GL, BK. Ciam igitur
sit CGA rectus, erit ut quadratum CG ad quadratum GA, sic recta CL ad
rectam LA, dupla scilicet eius; et ut quadratum CH ad quadratum HA,
110
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sic CM ad MA, et ut quadratum CB ad quadratum BA, sic CK ad KA.
Vt verd quadrata CH, CG, CB inter se, sic sunt etiam bases Cylindrorum
circulares inter se. Quare ut CM, CL, CK inter se, sic etiam sunt bases
cylindrorum inter se. Componitur autem proportio Cylindrorum ex
proportione basium et proportione altitudinum. Ergo rectangula tria,
sub CM, CL, CK, quae habent proportionem basium, et sub HA, GA,
BA altitudinibus, habent inter se proportionem Cylindrorum.

Permutatim autem, ut AM, AL, AK inter se, sic sunt inter se etiam
quadrata altitudinum AH, AG, AB. Est igitur quantitas eadem LM, quae
adijcitur ad LA, et aufertur ab LC; et vicissim quantitas est eadem LK,
quae aufertur ab LA, et adijcitur ad LC. Cim autem CL sit dupla ipsius
LA, proportio igitur CM brevioris, ad CL longiorem, est maior dimidia
proportione eversa ipsius MA tanto longioris, ad LA breviorem. Vt si
CL sit 20, LA 10, deinde CM 19, MA 11, proportio 20 ad 19 maior est
dimidia proportione ipsius 11 ad 10, hoc est 22 ad 20. Nam proportio 22
ad 20 habet duo elementa, 22 ad 21, et 21 ad 20, quorum utrumque
minus est proportione 20 ad 19. Est igitur proportio MA ad LA, et sic
quadrati HA ad quadratum GA, minor quam dupla proportionis CL
ad CM. Sed rectarum ipsarum HA ad GA proportio est dimidia quadra-
torum, et duplae proportionis dimidia est simpla. Ergo altitudinis HA
ad altitudinem GA proportio minor est, quam LC ad MC, proportio
basium. Rectangulum igitur sub HA, CM, repraesentans cylindrum
CHA, minus est rectangulo sub GA, CL, repraesentante cylindrum CGA,
quia CM est brevior in sua proportione, HA longior in sud.

Idem demonstratur versis argumentis etiam de cylindro CBA. Nam
proportio CK longioris ad CL breviorem, est minor quam dimidia
proportionis eversae AK brevioris ad AL longiorem. Vt si CL sit 20,
LA 10, deinde CK 21, KA g. Proportio 20 ad 21 minor est quam dimidia
ipsius 9 ad 10, vel 18 ad 20. Nam proportionis 18 ad 20 elementa duo,
18 ad 19, et 19 ad 20, sunt singula maiora proportione 20 ad 21. Pro-
portio igitur LA ad AK, hoc est quadrati GA ad quadratum AB, maior
est quam dupla KC ad CL: et sic linearum GA ad AB proportio maior
est, quam KC ad CL ; nec quanto BA brevior est ipsa GA in proportione
sua, tanto vicissim longior est CK quam!CL in sua; et rectangulum sub
BA, CK minus est rectangulo sub GA, CL, cylinder igitur CBA minor
cylindro CGA : solus igitur CGA omnium maximus.

Corollarium I

Dolia Cylindracea sine Ventre, sive longioris fuerint figurae quam
Austriaca sive curtioris, minus sunt capacia Austriacis.

21) BA statt GA
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Corollarium II

Patet hinc bono quodam et Geometrico genio esse factum, quod
Austriaci Vietores Regulam hanc observent construendi dolij; ut tertia
parte de longitudine Tabulae utantur pro semidiametro Orbis lignei.
Nam hac ratione fit, ut Cylinder inter duos orbes ligneos mente adum-
bratus, quam proxime habeat duas medietates, ad Regulam Theorematis
V. quadrantes, et figurae capacissimae participes, etsi a perfectione
Regulae nonnihil recedant. Nam figurae aliae, terminatae ad puncta ipsi
G proxima cis et ultra, minimum variant capacitatem; quia capacitas
figurae AGC maxima est: circa maximam verd utrinque circumstantes
decrementa habent initio insensilia.

In Schemate sequenti CG ad GA habeat rationem semiduplam, eam
nempe quam 1ooooo ad yo0711: duplicata AG ex hac regula debebat
habere 141421 ; at vietores pro hoc sumunt longitudinem 150000. sesqui-
alteram basis, pro duplicata longitudine tabulac GA, quod pauld plus
est, quam 141421. Et hoc ipsum facit ad figurae capacissimae imitatio-
nem accuratiorem. Nam tabulae et curvantur et marginibus utrinque ex-
tant et procurrunt super crenas, quibus capiunt et stringunt orbes ligneos.
Quod igitur nimium est in hac tabularum longitudine, quae est ad
diametrum basis in proportione sesquialtera, id his marginibus imputa-
tur, qui in examinatione figurae ad regulam Theorematis V. non
censebantur.

QuisnegetNaturaminstinctusolo,sineetiamratiocinatione
docere Geometriam? cum Vietores nostri, solis oculis et speciei pul-
chritudine ducti, capacissimam in dimidiato dolio figuram exprimere
didicerint? Prodeat Geometra,doceatque faciliorem Methodum constru-
endi dolij, quod dimidii sui parte ad capacissimum Cylindrum propius
accedat, quam est haec ipsa, quam Vietores Austriaci ex antiquo tenent,
proportionis sesquialterac: doceat idem Geometra figuram ad compen-
dios¢ mensurandum aptiorem, quam est illa quam struit Austria.

Credere poteram, extitisse olim praestantissimum aliquem in Austria
Geometram, qui Vietores ista docuerit; nisi me hoc retinuisset, quod
pulcherrimae demonstrationis vestigia nuspiam extant in libris Geo-
metrarum: quodque ratio haec construendi dolij, quod equidem sciam,
ad Rhenum caeteraque loca vitifera, usitata non est; feré enim longiora
dolia factitant. Quod igitur publicé receptum non est, qui possit esse
verisimile, ex libris aut institutione Geometrarum, ab una sola natione
petitum esse?!

1$) pro longitudine tabulae GX
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Admonitio

Quis tam est ingenio perspicaci et circumspecto, qui cluctatus ex
hallucinatione ista, qua Cylindrorum eandem diagonion habentium illis
maximum corpus tribuerat, quibus est area maxima sectionis per axem;
postquam didicit, ijs Cylindris esse maximum corpus, in quibus diameter
basis est semidupla altitudinis, per Th. hoc V. ijs verd, qui lineas has
habeant aequales, aream sectionis esse maximam, per Th. I. huius
partis: et verd eandem esse circa areas et Truncorum Conicorum
rationem, per Th. II. huius: qui inquam his perspectis, non statim etiam
de corpore Trunci conici praesumat idem, quod de corpore Cylindri:
quod scilicet etiam Trunci conici illius corpus sit maximum, in quo
diameter basis minoris, sit semidupla lateris acclivis? Atque id ego et
credidi per hunc sesquiannum, et secutus sum: jamque in hoc eram, ut
hoc nixus fundamento, dolia Rhenensia promiscué omnia, sine discrimine
ventrium, Austriacis postponerem in capacitatis censura: quod nulld
quidem illorum cum iniuria fecissem, sed tamen iure non aequali. Itaque
commoditati Typographiae praesentis acceptum fero, quod aurem hic
vulsit Geometria editionem curanti, sequentiaque Theoremata, velut
augendo supplemento ad ArcHmMEDEM, mihi suppeditavit; quibus
simul altera, multoque priore mirabilior proprietas dolij Austriaci
traditur,

Definitio

Cylinder et Trunci Conici coniugati dicantur, quando sectionibus
utrorumque per axem fuerit eadem, vel aequales diagonij, et ut diameter
basis cylindri ad eius altitudinem  sic diametri minoris basis Truncorum,
ad eorum Jatera acclivia.

THEOREMA VI. PROBLEMA

Dato Cylindro et Trunci conjugati latere, vel basis minoris diametro, invenire

trunci conjugati lineas reliquas. Oportet antem proportionem lateris vel basis in

Cylindro ad datum latus vel basin Trunci, esse minorem proportione diametri
et altitudinis Cylindri junctarum, ad diagonium.

Datus esto Cylinder AGCX, basis diametro CG, altitudine GA,
diagonio AC: et Trunci data esto diameter basis CT; et proportio CG
ad CT sit minor proportione CG, GA junctarum ad CA. Oportet

12) dupla stast semidupla
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invenire latus trunci et diametrum basis maioris. Fiat ut CG ad GA,
sic CT ad aliquam, puta AT: et super CA struatur triangulum ex CT,
AT, Nam quia proportio CG, GA ad CA est maior, quam proportio CG
ad CT, erit etiam maior quam GA ad AT, et junctis terminis, maior erit
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Schema XXI

proportio CG, GA ad CA, quam earundem CG, GA ad CT, TA. Ac
proinde CT, TA junctae maiores erunt, quam CA, poterit igitur fieri
triangulum ex CT, TA super CA. Scribatur autem circulus circaC, T, A,
Kv puncta; et ex C, ipsi' TA aequalis extensa, applicetur circulo in V, et
connectantur A, V, dico TA, CV esse Trunci coniugati latera acclivia,

1o AV diametrum basis maioris.

Connexis enim T, V punctis: cim TA sit ipsi CV aequalis, communi
arcu TC apposito ad arcus TA et CV, erunt arcus AC, TV aequales,
proinde et subtensae AC, TV aequales, et angulus ATC, angulo VCT,
aequalis; quadrilaterum igitur ATCV, erit ordinatum et circulo inscrip-
tum, eadem diagonio AC vel TV cum parallelogrammo AGCX, et
cadem proportione CT ad TA, quae est CG ad GA; Truncus igitur,

10) qua
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cuius sectio per axem ATCV, et cylinder, cuius sectio AGCX, con-
jugati erunt,

THEOREMA VII

St fuerint Cylinder et Truncus Conicus coningati, et differentia diametrorum in

basibus frimci secetur in proportione, quam habent inter se quadrata diametri

Basis et altitudinis Cylindri; erit hoc diametri quadratum, aequale rectangulo,

sub minore diametro Trunci, et sub composita ex hac et segmento, quod diametro
Cylindri respondet.

Sit AGCX cylindri sectio, diagonios AC: dividat autem hanc per-
pendicularis 2 G in partes CL, LA, sic ut CL respondeat ipsi CG. Forme-
tur etiam sectio Trunci ATCV, super eadem AC diagonio, per VI.
praemissam, cuius diametti, minor CT, maior AV, et ablati ab AV, ipsi
CT aequali VB, residuum esto BA.

Cum igitur ATCV quadrilaterum stet in circulo, quadratum ab AC,
erit aequale rectangulis duobus, et sub TC, AV, et sub TA, CV, id
est ! quadrato de TA vel CV, junctis. Ablato igitur quadrato ipsius AT,
a quadrato ipsius AC, restabit rectangulum sub TC, AV, hoc est subBV,
VA. Atqui etiam quadrato ipsius AG, maioris, quam est AT, ablato ab
eodem quadrato AC, relinquitur rectangulum GC, AX, hoc est qua-
dratum GC, quod ided minus est rectangulo BVA.

Erit igitur rectangulum aliquod minus quam BVA, aequale quadrato
GC; sit BVD, residuum igitur sub DA, BV, erit excessus rectanguli
BVA, super quadratum GC. Sed excessus hic est aequalis excessui
quadrati GA, super quadratum AT. Et quia rectangulum BVD, positum
fuit aequale quadrato GC, et rectangulum DBV, est excessus rectanguli
BVD, super quadratum BV vel TC; est igitur DBV ectiam excessus
quadrati GC super quadratum TC. Componendo igitur, cim sit qua-
dratum AG ad quadratum GC, ut quadratum AT ad quadratum TC; erit
etiam, ut quadratum AG ad quadratum CG, hoc est, ut AL ad LC, sic
excessus quadrati AG super quadratum AT, hoc est, rectangulum
sub DA, BV, ad excessum quadrati GC super quadratum TC, hoc est ad
rectangulum DBV, Vtigitur AL ad L.C, sic rectangulum sub AD, BV, ad
rectangulum DBV ; quare ciim rectangula habeant eandem longitudinem
BV, erunt etiam ut AL ad LC, sic latitudines AD ad DB. Quare reflec-
tendo si fuerit divisa AB in D sic, ut sit BD ad DA, sicut est CL. ad LA,
hoc est, ut quadratum CG ad quadratum GA; rectangulum BVD,
aequabit quadratum GC, quod erat demonstrandum,

36) DBV
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Corollarium I et Praxis

Si dantur quadrata altitudinis et basis Cylindri, cum diametro basis
minoris in Trunco, divide quadratum basis per diametrum basis trunci
datam, & quotiente aufer divisorem, quod restat, multiplica in summam

t quadratorum, factum divide per quadratum altitudinis cylindri, provenit
differentia diametrorum, adijcienda ad minorem datam, ut componatur
diameter Trunci maior.

Exemplum

Sit quadratum AG 20000. quadratum GC etiam zoooco | 1677 Quotiens
10 Et sit TC 120 | 120 Divisor

BD 'I 47 Differentia

Summa quadratorum 40000

Factus 1866664 | 93 + Quotiens AB
quadratum AG 20000 120 TC

213 -} composita, AV,

Corollarium I1

Si verd econtra datur solum proportio quadrati altitudinis ad qua-

dratum basis diametri, et diameter utraque basium Trunci; Diameter

t Basis Cylindri sic invenitur. Adde numeros, quibus expressa est quadra-

20 torum proportio, et multiplicati differentii diametrorum trunci in

numerum quadrati maioris, factum divide per summam utriusque Nu-

meri, quotientem multiplica in minorem Trunci diametrum, proveniet
quadratum diametri in basi Cylindri.'

Kzv Sit CG ad GA ut 3. ad 2.
quadrata ut 9. ad 4.
Sit CT 130, VA 156, differentia 26.

Factus 234.
Summa 13. | 18. Quotiens
130.CT
30 Factus z;4o.quﬁratum CG.

Vel quod idem est, numerum quadrati maioris multiplica in dia-
metrum minorem, et fac, ut summam quadratorum ad differentiam dia-
metrorum trunci, sic factum ad quartum, qui erit quadratum CG.

11) AD 13) 1866667 23) base

12 Kepler IX
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Corollarium II1

Si quadratum AG, ad quadratum GC, est ut 1. ad 2. DV est duarum t
medietatum arithmeticarum inter TC, AV maior; hinc Praxis brevior.
Dia- 19. 20. 21, 22. metri
19.
399. quadratum GC.

Corollarium IV

Sicut se habet basis minor Trunci, ad basin Cylindri, aut quadratum
lateris acclivis Trunci, ad quadratum altitudinis Cylindri, sic se habet
diameter minoris basis, ad compositam DV. 10

THEOREMA VIII

In Cylindro et Trunco conico conjugatis, altitudinum proportio componitur ex
propoertione Diametrorum in Basibus, minori Conici trunci, et utraque Cylindri,
et ex proportione perpendiculs ad latus acclive Trunci.

In Schemate XXI. sint figurae conjugatae CGAX et CTAV, in quibus
diametri baseon, Cylindri CG, XA, Trunci minor CT, maior VA, sitque
perpendiculum Trunci TR, latus acclive TA. Dico proportionem alti-
tudinum Cylindri GA, ad Trunci TR, componi ex proportione GC ad
CT, et ex proportione AT ad TR. Theorematis ipsius facilis est demon-
stratio, nec minus tamen separatim fuit tradenda, ob Corollaria et Ana- 20
logiam notabilem. Cim enim sit CG ad GA, sicut CT ad TA, permu-
tatim igitur, erit GC ad CT, ut GA ad AT: Sed proportio GA ad TR,
composita est ex proportione GA ad AT, et ex proportione AT ad
TR : ergo etiam ex GC ad CT, et ex AT ad TR.

Corollarium et Praxis quaerendae altitudinis

Datis CT, et VA, per praemissam, datur etiam quadratum ipsius CG;
data verd proportione huius quadrati CG, ad quadratum GA, datur
etiam ! quadratum GA, et quadratum TA. Sed et differentia ipsarum CT, K3
VA,nota est,sc.BA : et quadratumTA maius est quadratoTR, parte quarta
quadrati BA, in omni conjugatione. Anguli enim ad C et T acquales 3o
sunt, et CT, VB aequales, ex Hypothesi, atque etiam parallelae: connexis
igitur B, T, erit BT aequalis ipsi CV: sed haec est aequalis ipsi TA, ex
hypothesi: ErgoBTA isosceles est cuiusTR perpendiculum: itaque BR

2) AC statt GC 16) VCT statt CT 29) TA, minus est
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est aequalis ipsi RA, edque quadratum BA, quadruplum ipsius RA. Ab-
lata igitur parte quarta quadrati BA 2 quadrato TA, restat quadratum
TR, altitudinis Trunci, quod comparatum cum quadrato GA, constituit
quaesitam proportionem,

Exempla

Sit TC 19. AV 22. Quod si quadratum GC fuerit ad GA duplum: erit qua-
dratum GC ut prius 399. Erit igitur quadratum GA 399 semisses, vel 798 qua-
drantes: proinde cim quadratum de 19 sit 361, erit etiam quadratum TA 361
semisses vel 722 quadrantes. Denique cum differentia CT et VA, sc. 19 et 22,
sit 3, quadratum ¢, pars quarta 9 quadrantes: aufer hos 4 722, restant 713
quadrantes pro quadrato TR. Ita constituitur proportio quadrati GA ad qua-
dratum TR, quae 798 ad 713.

Sit ver® alia conjugatio, quadrata sc. AG, GC aequalia, et sic etiam quadrata
AT, TC: et maneat CT 19. VA 22, Erit quadratum TA 1444 quadrantes, eoque
quadratum TR 1435 quadrantes: Et proportio quadrati GA ad quadratum TR,
quae 1596 ad 1435, vel in minimis, quae 228 ad 205.

Aliud Exemplum. Sit TC 19. AV zo0. seu quod idem est §7, et 6o, ut com-
municent cum ternario, propter usus secuturos. Deinde sit quadratum GC ad
quadratum GA, non duplum, ut 2. ad 1. vel ut 8. ad 4. sed minor, ut 7. ad 4.
Cum ergd per praemissam differentia, quae hic est 3, sit dividenda in propor-
tione 7 et 4, tota igitur est ut 11, edque alij termini sunt assumendi, communi-
cantes cum 11, scilicet 627. et 660. ut sit differentia 33. de qua pars respondens
quadrato GC est 21. Composita igitur VD est 648. quam duc in minorem
diametrum 627, provenit 406296, quadratum GC, quod est ad quadratum GA,
ex hypothesi, ut 7.ad 4. Ergo quadratum GA 232169 cum septimi, seu 928677 —
quadrantes. Est autem quadratum minoris TC 393129, et ut 7 ad 4, sic qua-
dratum TCad quadratum TA, quod erit ided 224645 et 1 septima, seu 898581 —
quadrantes. Differentia diametrorum est 33, cuius quadratum 1089, et eius
quarta pars totidem quadrantes. Aufer hoc 4 quadrato TA, relinquuntur
897492 —. Hic ergd est proportio quadrati GA ad quadratum TR, quae 928677
ad 897492 vel 3714708 ad 3589968; in minimis, ut 464338 ad 448746.

Sit autem proportio quadratorum non ut 7. ad 4, sed ut 9. ad 4. ipsarum
sc. linearum GC ad CT, quae 3.ad 2. et sit TC 19. AV 20. Oportet ergodifferen-
tiam 1 dividere in proportione 9. ad 4. Tota ergo secanda est in particulas13,
et propter communionem cum ternario, in 39. Fient autem termini VA 780,
TC 741, quadratum 549081. Vt autem ¢ ad 4, sic quadratum hoc ad quadratum
TA 244036, de quo aufer quartam de quadrato 39, sc. 1521 quadrantes, restant
974623 quadrantes, pro TR. Iam pars differentiae, respondens quadrato GC,
est 27: composita igitur est 768, qua ducta in diametrum 741, provenit
quadratum GC 569088, ut verd g ad 4, sic hoc ad 252928 seu 1011712 quartas.
Ergo proportio quadrati GA, ad quadratum TR, est illa, quae 1011712 ad
974623.

§) etiam TA  28) diemetroram  29) reliquuntur  31) 464377 sfurt 464338  33) VC stats TC
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Corollarium II et Analogia

In conjugatione aequalitatis pulchra existit series proportionum inter
quadrata altitudinum: talis nempe.!

Si fuerit Erit quadr. In conjugatione dupla talis ! Increm:
GA ad qdm.
TCad AV = = —
TR TC AV |quadr. GA | diff. \quade.TR 1™ | z%
ut1ad 2|ut 1ad 2 |[ 1 2 ut 3 7 |ad 10 5
2 3 3 4| 2 3 21 11 32 12
3 4 5 6| 3 4 51 15 66 5}: 12
4 5 7 81 4 5 93 19 | 11z 1 12
$ 6 9 10 [ 5 6 147 23 170 | ¥ 12
6 7 11 12 || 6 7 213 | 27 | 240 I ;0 12
7 8 13 141 7 8 291 | 31| 322 | ST
8 9 15 16 | 8 9 381 | 35 416 | ;gg 12
9 10 17 18 (9 10 483 ‘ 39 I| 522
Quia puncta D, R Tale quid occurrit in unaqualibet
hic coéunt. Conjugatione.
THEOREMA IX

Si differentia diametrorum Trunci secetur in proportione quadratorum laterum

Cylindri conjugati, et addatur pars respondens diametro Basis Cylindri ad mino-

rent, fiantque rectangula, 1. sub minore et maiore, I1. sub minore et modo com-

posita: Proportio rectanguli primi, aucti tertia parte quadrati a differentia

diametrorum, ad rectangulum secundum, et proportio altitudinis Cylindri ad alti-

tudinem Trunci, in unum compositae, constituunt proportionem corporis Trunci
ad corpus Cylindri confugati.

In Schemate XXI. manentibus caeteris, ut praecedenti Theoremate,
sit BA differentia divisa in D sic, ut sicut quadratum AG ad quadratum
GC, sic sit AD ad DB. Dico proportionem rectanguli sub CT, AV,
und cum tertia parte quadrati 2 BA, ad rectangulum CT, VD, et pro-
portionem GA ad TR, in unum compositas, constituere proportionem
corporis Trunci ad Cylindri conjugati corpus. Nam per XVII primae
partis, est ut rectangulum CT, VA, juncti tertid parte quadrati de BA,
ad quadratum CT, sic corpus Trunci CTAV, ad corpus Cylindri aequealti
et inscripti, super basi eadem CT. Vt verd quadratum CT ad quadratum

2) conjugatione  13) 13 ad 13 19) quadratorum feb/s
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CG, ita corpus Cylindri super CT basi, ad corpus Cylindri aequealti,
super basi CG, per dicta ad 111, et XVI. p. primae. Vt ergo rectangulum
CT, VA, junctd tertid parte quadrati de BA, ad quadratum CG, hoc est,
per VI. praemissam, ad rectangulum CT, VD, aequale quadrato GC:
ita corpus Trunci, basibus CT, AV, ad corpus Cylindri aequealti. Si
ergo Truncus haberet altitudinem Cylindri conjugati, sc. GA ; valeret
haec jam dicta proportio sola. Iam verd ut GA, altitudo Cylindri con-
jugati, ad TR, altitudinem minorem, sic Cylinder conjugatus, ad Cylin-
drum altitudine Trunci, basibus ijsdem, per Th. XVII. p. primae; et sic
etiam Truncus altitudine GA, ad Truncum conjugatum, altitudine TR.
Haec igitur est proportionis pars altera. !

Corollarium I et Praxis

Data proportione Trunci ad Cylindrum aequealtum, basi CG, per
praemissas: data etiam proportione quadrati GA, altitudinis Cylindri, ad
quadratum TR, altitudinis Trunci conjugati, quia quadratorum propor-
tionalium radices etiam proportionales sunt, sed proportionis dimidiae:
quadrabimus igitur numerum, quo effertur corpus Trunci, et faciemus,
ut quadratum GA ad quadratum TR, sic quadratum numeri Trunci,
altitudine GA, ad quadratum numeri justi Trunci, hoc est conjugati,
altitudine TR : Radix ex hoc quadrato numero prodit numerum cor-
poris Trunci, in proportione, ut quadratum GC valet Cylindri conju-
gati corpus.

Sit CA quadratum ad quadratum GA ut 7. ad 4. et sint CT. 19. AV. 20, vel
ut in exemplo Th. VII. 627. GGo. differentia 33. Minore ergd medietate
Arithmeticd 638 in 627 ducti, addito quadrato de 627, vel totd 660 in eandem
627 ductd, addito rectangulo ex 11 in 33, conflabitur 414183 pro corpore
Trunci. Supra verd quadrati altitudinis cylindri conjugati, ad quadratum
altitudinis Trunci proportio erat quae 464338 ad 448746. Si feceris ergo, ut
illum ad hunc, sic quadratum numeri Trunci hic inventi ad quartum, proveniet
165773240994, cuius radix 407153 pro Trunco: cim quadratum GC, diametri
cylindri, repraesentans eius corpus, esset 406296. En Truncum maiorem cylin-
dro, plus quam parte quingentesima, cum in eadem proportione diametrorum,
sed conjugatione proportionis duplae, in hoc Theoremate proposita, Truncus
esset minor cylindro, minus quam parte termillesima.

Age verd etiam conjugationem tentemus proportionis dupla maioris. Sit
TC 19. AV. 20. et quadratum GC ad quadratum GA, ut 9 ad 4. Erant supra
Th. VIII. termini TC 741, AV 780. Et quadratum GC 569088. Et quadratum
GA ad quadratum TR, ut 1011712 ad 974623.

Ducto autem 741 in 780, et differentid 39 in partem tertiam 13, factisque
additis, conflatur numerus Trunci 5 78487. Denique huius quadrato multiplicato
in 974623, et facto diviso per 1011712, prodit 32 2399007006, Et hinc radix

28) 464377 statt 464338 30) GC, diametri feblt 37) TC 641 . . . GC 869088,
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567802 est argumentum Trunci conjugati, cim 569088 sit argumentum cylindri.
Truncus igitur hic minor est plus quam parte sexcentesima. Minor autem erat
in conjugatione proportionis duplae, minus quam parte termillesima.

Corollarium 11

In conjugatione duplae proportionis duarum medietatum arithmeticarum
utraque servit calculo, minor pro Tunicae corpore, maior pro quadrato GC,
et corpore cylindri conjugati.

Exempla. In hac ergo conjugatione et ¢
Differentia. Dia - - - - metri, pr‘gﬁ:::'ng reperitur 1o
3 19. z0. 21, 22, trorum | CYlinder, Truncus
3 t9. Diff. 3. 19. ] 1, & 15. 11 4
9 361. 6o. 399- 2. 3. 48. 46 +
4 4 361 4. 3. 4 99- 978
1444.  421. T1596. 4. 3 168. 167 —
9. 421. in minimis per 7. 5. 6. 255 254 —
*1435. 177241. 1228, *205. 6. ; 5g°° 3;9 S
o . 2 —
Multiplicato 177241 per 205, facto diviso per g 9. Zzi 225 -
228, provenit 158362 cuius radix 398 - deni- 9. 1o. 785. 7824 1o
que arguit corpus Trunci in ea proportione, SE. '
ut Cylinder conjugatus valet 399. 19. 20. | 3363 3362 41
Corollarium III K4v
In figuratione proportionis aequalitatis, seu cum altitudo aequat diametrum

basis, utiles sunt, primd duarum medietatum arithmeticarum minor pro Tunica,
deinde unica medietas arithmetica pro diametro GC.

Dia- -metri Exemplum.
Media duo Hoc pacto reperitur
Diff. | Vnum in pro- | Cylinder:
3 | 19, 20 21, 22, port. Truncus 3o
vel 6 38. 40.  41. 42. 44. o2 54. Go
6 38. 6.  38. 2. 3 18o. 197 -
36 1444. 240. 1558. 3+ 4 378. 405 +
_ 4. 5 648. 685 —
2 s 5. 6 o. 1036
9 1435. 1684. — 6. : 990 3
Ty dnikostiadi . 1404. 1456
minimi 35, 7= = 38. percommun.
divi 7. 8. 18go. 1946 —
visorem 41.

: ; . . 8. 9. 2448. 2521
Tunica est 240. inscriptus Cylinder 1444. 9. 10. | 3078. 3160 +
Truncus ergo 1684, cuius numeri quadratum etc. &

2835856 multiplicatum in 35, et factus divisus Deniq.
per 38. prodit 2611972, et hinc radix 1616 4 19.  20. | 13328, 13468 +

pro corpore Trunci, qualium corpus Cylindri  pars minor centesima secun-
conjugati est 1558, di in excessu est.

36) 1846 sratt 1946
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Consideratio Analogiae

Hactenus fuerunt Theoremata aliquot, quibus utitur Calculus inqui-
rendae proportionis inter Conicum Truncum et suum Cylindrum con-
jugatum. Ex hoc verd calculo multa desumuntur consideratione dig-
nissima. Nam primim per Corollaria II. et IIL. praxesque varias inter se
comparatas, apparet, non semper eandem esse proportionem Trunci ad
Cylindrum, in una aliqua conjugatione, sed variari cum variata pro-
portione Diametrorum Trunci. Et in Corollario quidem I1. inventus est
decrescere Truncus manente Cylindro: in Corollario vero III. crevit
Truncus, rursum manente Cylindro. Nam in infima linea excessit Cylin-
drum parte minus centesima, superius parte minus tricesima octava, inde
tricesima tertia, et sic semper maiori, usque ad summam lineam, ubi erat
pars omnind decima in excessu. Necesse autem est, si continuetur cal-
culus ulteritis, Truncum tandem fieri iterum minorem Cylindro, in
eadem conjugatione. Quaeritur ergo quis Truncus in qualibet conju-
gatione sit maximus, quis item Cylindro conjugato aequalis. Secundo
apparuit ex tribus Corollarijs et calculo adjuncto, vicissitudinem hic
aliquam esse inter conjugationes proportionis dupla maioris et inter con-
jugationes minoris. Nam in qua conjugatione regnat proportio dupla,
in ea primum omnium, Truncus omnis videtur minor existere Cylindro,
licet insensibiliter, sic, ut Cylinder ipse, veluti Truncorum omnium
primus, et proportio diametrorum eius, quae est proportio aequalitatis,
sit Truncorum omnium maximus et sibi ipse aequalis: in qua verd con-
jugatione regnat proportio maior ! dupld, Trunci omnes, etiam proximi
ipsi Cylindro, sensibiliter minores fiunt Cylindro conjugato: an ergod
vicissim, in qua proportio regnat minor dupld, Trunci primum cylindro
evadant maiores, usque ad certam metam; inde rursum decrescant, fiant-
que tandem cylindro suo aequales, deinde minores; donec tandem
Trunci penitus evanescant, manente cylindro conjugationis? Tertio, cum
omnium conjugationum caeterarum cylindri sint minores cylindro con-
jugationis dupli proportione usae: crescant verd Trunci aliquarum con-
jugationum supra suos cylindros conjugatos: quaeritur num hic exces-
sus tantus sit, ut acquet vel superet cylindrum per conjugationes omnes
maximum, et si hoc, quae sint ergo diametrorum proportiones, in quibus
Truncus fiat cylindro maximo aequalis? Haec igitur sequentibus aliquot
Theorematis nobis sunt expedienda, quantum quidem eius per meam
scientiam fieri poterit: sunt enim ad aestimationem et comparationem
doliorum cumprimis necessaria.
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THEOREMA X

In ommni conjugatione, Trunci per angmentum proportionis diametrorum tandem
Jisnt minores quacungue data quantitate solida.

Sit coniugatio quaecunque, cuius proportio CG ad GA: dico dari
truncum, ut CTA, eiusdem coniugationis, scilicet in quo sit CT ad TA,
ut CG ad GA, minorem quacunque proposita quantitate solida, Hoc
verd demonstratu est facile. Nam minui possunt latera figurae CT, TA,
semper manente inter ea proportione, quae est inter CG ad GA, eousque,
dum CT, TA aequent junctae diagonion CA, quando tria latera VC, CT,
TA juncta, aequant quartum VA, quae est proportio diametrorum CT,
ad VA, quanta potest esse in hac coniugatione, maxima: quo casu trun-
cus omnis in basin seu in planitiem circuli VA subsidit. Superficies verd
quantacunque, minor est omni quantitate solida.

THEOREMA XI

Cylinder aequalis Trunco aequealto, basin habet compositam ex duarum basium
Trunci et earum medij proportionalis Trientibus singulis.

Nam rectangulum sub diametris Trunci, est acquale quadrato mediae
proportionalis inter diametros, per 17. VI. Evcr. et duo talia rectan-
gula, und cum quadrato differentiae, constituunt duo quadrata duarum
diametrorum, sub quibus rectangula continentur per 7. II. Evcr. Tria
ergo rectangula, una cum quadrato differentiae, sunt aequalia tribus
quadratis, et duarum diametrorum in basibus, et mediae proportionalis.
Rectangulum igitur unum, cum triente quadrati differentiae, aequat
tertiam partem summae quadratorum proportionalium, et sic iunctos

singulos singulorum Trientes. Vt vero

3§ 15. bis 30.  rectangulum cum triente dicto, ad qua-
§s 55 Diff. 2. 2. 4. drata basium trunci, sic corpus trunci ad
9_—,_ 5.~34. 34. corporaCylindrorum aequealtorum, super

trunci basibus, per XVII, p. primae. Quare
etiam ut tres dicti trientes ad quadrata basium, sic ! corpus trunci (et sic
etiam cylindri trunco aequalis) ad corpora Cylindrorum super trunci basi-
bus acquealtorum. Cim autem talium bases ipsae sint ut corpora; etiam
sic erit basis cylindri, trunco aequalis,ad bascs duas trunci:itaque consta-
bit ex earum et mediae proportionalis trientibus singulis.

Cravrvs lib. V. Geometriae Practicae, cap. I11. utitur hoc theoremate
nonnihil transformato, quod et supra tetigi: sed principia demonstra-
tionis adhibet difficiliora, nec evidenter cum meis connexa; lucis ergo
causa meis principijs uti malui.
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Exemplum. Sint diametri 19. 22, duc utramque in seipsam, etin se mutud:
erunt quadrata 361. et 484 et medium proportionale 418. Summa omnium

1263, cuius pars tertia 421 pro corpore Trunci, ut 361 est corpus Cylindri
minoris.

THEOREMA XII

Cylindri babentis altitudinem eandem cum Trunco recto, et diagonion eandem,
diameter basis est medium arithmeticum inter diametros basinm Trunci.

Sit cylinder CEAS, diagonium habens CA, et super ea truncus rectus
CTAV, cuius altitudo TR aequalis altitudini cylindri EA vel CS. Dico
basis cylindri diametrum CE, medium esse arithmeticum inter CT, AV,
diametros basium trunci. Cim enim truncus ponatur rectus, et latera
acclivia CV, TA, acqualia, aequales vero etiam EA, et CS, et anguli S,
E, recti, quippe in sectione cylindri per axem: quare etiam VS et TE,
latera triangulorum VSC, TEA, erunt aequalia. Est autem aequalis CE
ipsi SA : quantum igitur CE excedit CT, sc. quantitate TE ; tantum etiam
ipsa AV excedit AS vel CE, quantitate sc. aequali VS. Est igitur CE
medium arithmeticum inter CT, VA, q. e. d.

THEOREMA XIII

Exccessus trunci, habentis eandem cum Chylindro altitudinem, eandemque diago-
nion, proportionem: ad illum habet, quam pars duodecima quadrati differentiae
ad guadratum de diametro Cylindri.

Concipiatur cylinder, basi CT, altitudine eadem TR, quam habet trun-
cus CTAV : erit huius cylindri proportio ad cylindrum, basi CE, altitu-
dine eadem, quae quadrati CT ad quadratum CE: et ut haec quadrata ad
communem differentiam, sic cylindri CT, CE ad limbum, quem maior
cylinder CE minori CT circumponit. Sed differentia quadratorum con-
stat rectangulis duobus sub CT, TE, et quadrato TE, quae est dimidia
differentia CT, AV, dimidia scilicet AB, hoc est AR. Vicissim cylindro
basi CT, circumjecta est tunica trunci CTAV, cuius Tunicae proportio ad
inscriptum Cylindrum CT est eadem, quae rectanguli sub AB, BV (vel
CT) cum Triente quadrati de AB, ad quadratum CT. Rectangulum vero
sub AB, CT est aequale duobus rectangulis sub ET, TC; quia AB est
dupla ipsius ET. Ablatis igitur his utrinque aequalibus; illic quidem
quadratum CE maioris superaddit quadrato CT quadratum'AR, hoc
est, quartam partem quadrati AB: Hic vero superadditur eiusdem qua-
drati AD Triens. Sed Triens quadrantem superat Vncid: und igitur
Vncia de quadrato AB plus additur hic, quam illic. Tanto igitur maior
est Tunica Trunci, limbo cylindri super basi CE. Quare communi utrin-
18 Kopler 1X
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que cylindro super basi CT addito, truncus CTAV cylindro CEAS maior
erit, parte dicta.

Exemplum. Truncus habeat diametros CT 19, AV 22, Erit, ex praedictis,
cylinder CTRS Trunco inscriptus, ut 361, quadratum de 19. Truncus verd

Schema XXI1

CTAV addet el Tunicam TRA, CSV, Go. ducti scilicet differentid AB 3. et in
CT 19, et in partem sui tertiam 1. hoc est in 20: fietque corpus Trunci CTAV
421, Medium verd arithmeticum inter 19 et 22 est 20 semis, et habet quadra-
tum 420 cum quadrante, pro corpore cylindri CE, Nam differentiae AB 3 dimi-
dium TE sesqui, multiplicatum in minorem TC 19 bis, creat 57: idem TE ses-
qui, in seipsum, creat duo cum quadrante, Summa limbi TE circa TC 59 et
quadrans: quem adde cylindro CT 361. prodit, ut dictum, 420 cum quadrante.
Cylinder igitur CEAS, minor est Trunco CTAV, tribus quadrantibus unius,
qui sunt pars duodecima de quadrato g, totius differentiae AB 3.

Corollarium et Analogia

Aucta differentia diametrorum Trunci, manente altitudine et cylindro
acquealto super eadem diagonio, augetur etiam hic excessus trunci.
Atqui potest augeri differentia AB, usque dum fiat aequalis medio arith-

10

t




10

20

3o

DOLII AVSTRIACT 99

metico inter diametros, quando scilicet CT in punctum vanescit, VA
vero fit duplum diametri CE, in basi cylindri dicti: tunc enim venitur
ad terminum truncorum omnium, scilicet ad Conum, qui diagonion
eandem habet cum latere, creante superficiem Coni.

Talis verd Conus, altitudine eidem cum cylindro CE, basi vero,
cuius diameter sit dupla, uti dictum, ad diametrum cylindri CE, est
ad illum suum cylindrum in proportione sesquitertia. Cim enim dia-
metrorum sit proportio dupla, circulorum erit quadrupla, quare et
Cylindrorum aequealtorum super ijs basibus, si cylinder staret super
basi Coni. Per Th. III. et XVII. p. primae. At coni corpus, per IV,
illius, est subtriplum Cylindri huius quadrupli, basi sc. et altitudine
ijsdem.!

Hic igitur terminus est, quem nullus Truncus assequitur. Nullus in-
quam truncus Cylindro aequealto, medium arithmeticum habenti in dia-
metro basis, adjicit partem corporis tertiam.

THEOREMA XIV

Cylinder aequalis Trunco et aequealtus, maiorem illo diagonion habet.

Nam per praemissam, Cylinder eandem habens cum illo diagonion
aut aequalem, minor est Trunco, si aequealtus; major igitur aliquis,
Trunco scilicet aequealto aequalis, maiotem etiam habet diagonion.

THEOREMA XV

Oumnes proportiones diametrorum Trunci, locum habentes in coningatione pro-
portionis certae, locum etiam habent in coniugatione proportionis maioris.

Nam quia CT, TA in qualibet conjugatione minui possunt, ab aequa-
litate, usque dum junctae fiant aequales ipsi CA ; AV verd vicissim augeri,
usque dum aequet AC, CV, vel AT, TC, CV : quibus ergod conjugationibus
maior est proportio AT, ad TC, maior scilicet AT, respectu TC: illis
etiam plus variari potest diametrorum CT, AV proportio. Omnis igitur
mutatio proportionis, quae valet, ubi AT est parva, valet etiam, ubi AT
est maior; sed ibi ubi AT est maior, plures valent.

Propter hunc igitur concursum Conjugationum variarum, in ijsdem
proportionibus diametrorum, locum habet sequens comparatio.
11) quadranti 18) diagonion febi? 27) minor est proportio

13+
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THEOREMA XVI

Ommis Cylinder, altior maximo, super eadem diagonio, habet ex Cylindris
maximo bumilioribus, socium sibi aequalem, quem subcontrarium dicemus.

Nam cum proportio basium permutata est proportionis altitudinum;
Cylindri aequales existunt. Respiciatur igitur Schema XIX, in quo sit
CGA Cylinder maximus, basi CG, altitudine GA. Sumatur altior illo
CHA, dico inveniri humiliorem, ut CBA, cuius BA altitudo sit ad HA
altitudinem prioris, ut est basis vel quadratum CH, ad quadratum CB.
Nam ubi maius datur et minus, ibi datur et aequale. Sed CH quadratum
crescit A quantitate nulla continue, cum lineis CQ, CI, CH, CG, CB, CP,
usque ad quadratum diametri CA faciens proportiones omnis generis.
Vicissim altitudo, initio sumpto a longitudine diametri AC, decrescit
cum lineis AQ, AI, AH, AG, AB, AP, per omnes itidem proportiones,
sic ut fiat proportio quacumque data proportione maior, donec altitudo
absu'matur in punctum A. Ergd ubi decrementa altitudinum AB, prae-
cipitantur per omnes proportiones, in infinitum crescentibus propor-
tionum augmentis, ibi incrementa quadratorum CB, magis magisque mi-
nuuntur, et incrementa proportionum decrescunt. Et cum detur Cylin-
der humilior, quam CHA, idemque maior eo, ut est CGA, eoque minori
proportione HA ad GA, quam quadrati CG ad CH: descendendo igitur
versus B, transitus erit per aliquod punctum, ubi proportio HA ad BA,
quae prius erat minor (quippe plus crescens), fiat acqualis proportioni
quadrati BC ad quadratum HC, quippe minus crescens, cim prius esset
maior. Exempla sunt in calculo ad Th. IV. et V. Cylindrorum aequalium.

THEOREMA XVII

In unagqualibet coningatione, quae quadratum diametri babet minus, quam duplum

quadrati altitudinis, ommes Trunci ab ipso Cylindro proximi, panlatim fiunt

Cylindro coningato maiores, non obstante quod minuitur eorum altitudo, postea

decrescunt iterum, semper adbuc maiores Cylindro coniugato, quoad altitudinem
habuerint maiorem, quam Cylinder coningati subcontrarius.

In Schemate XIX. sit coniugatio, in qua quadratum diametriHC minus
est duplo quadrati HA, et Cylinder huius coniugationis CHA ; illi verd
sit socius, hoc est aequalis corpore, ex alia coniugatione, Cylinder CBA,
basi CB, altitudine BA. Dico primum; omnes Truncos coniugationis
CHA, quibus altitudo fuerit inter HA et BA, maiores esse Cylindris CHA
vel CBA. Nam inter socios CHA, CBA aequales, interest Cylinder

1o/11) nulla, continué cum . . . diametri CA, facicns 17) magis magis 21) BA ad HA
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maximus CGA, in quo quadra- D rr— p
tum CG est duplum quadrati H ST Nl
GA. Omnes igitur Cylindri N7
CGA, inter CHA et CBA, sunt { y
maiores extremis ad H et B ter- |
minatis, pet Th. V. huius: Et :-'i:f -‘" \S K
habent ij altitudines medias il
inter HA et BA, quemadmo- i
dum et Trunci. Per XIIL. vero
huius, Trunci aequealti Cylin-
dris super eadem diagonio CA,
sunt ijs maiores, Quare multd
maiores sunt extremis minori- ’
bus ad H. B. terminatis.!

Schema XIX

THEOREMA XVIII

In conjugatione proportionis semidupla minoris, Truncus aequalis Cylindro con-
Jugato babet altitudinem minorem altitudine Cylindri, qui conjugati socius,
eidemque aequalis est, conjugationis tamen diversae.

Nam truncus aequealtus tali socio cylindro, qui conjugato sit aequalis,
maior est illo, per XIII. Maior igitur est etiam conjugato suo cylindro.
Qui igitur conjugato suo est aequalis corpore, non erit eiusdem cum
illo altitudinis. Aut igitur altior aut humilior. Non vero altior, per XVII.
praemissam: Ergo humilior. Ex eo verd Trunci, per X. huius, fiunt
minores cylindro conjugato, donec tandem evanescant.

Corollarium

Posito quod dolia constent puro Trunco conico duplicato: dolia ob-
longa, ventribus modicis, capaciora sunt cylindricis eidem figurae longi-
tudine, ventre carentibus: nunquam vero6 fit, ut habeant ventres aded
immanes et prodigos, per quos rursum fiant minus capacia dolijs cylin-
dricis eddem figurae longitudine.

THEOREMA XIX

In ommibus conpugationibus Truncorum et Cylindri, quibus diameter basis mi-
noris est minor semidupla lateris acclivis, datur bis aliqua proportio diametro-

16) dupla statt semidupla
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rum T runci, per quamt Truncus fiat aequalis Cylindro ex omnibus conjugationi-
bus maxcimo.

Sit GC diameter basis Cylindri, ad GA altitudinem (in hoc quidem
Theoremate) minor quam semidupla. Dico in hac conjugatione duas
occurrere proportiones diametrorum CT, AV, quibus possit fieri Trun-
cus aequalis cylindro maximo, cuius diameter basis est dupla ad altitu-
dinem. Nam si GC minor est semidupla ipsius GA, maior est itaque GA,
quam subsemitripla ipsius CA: potest itaque sumi aliqua minor ipsi
AG, quae sit AT, et ad AT comparari TC, in ea proportione, in qua est
AG ad GC; sic ut perpendiculum ex T, hoc est TR, sit subsemitripla
ipsius CA: Et truncus ATCV fiet aequealtus cylindro maximo, cuius
diameter ad altitudinem semidupla. Erit itaque talis truncus adhiic maior
hoc cylindro maximo, per Th. XIII. huius partis. Et quia, per XIV,
huius, cylinder aequandus, si fuerit Trunco aequealtus, diagonium habet
maiorem: diagonium igitur habens minorem, scilicet eandem cum
Trunco aequali futuro, debet habere altitudinem Trunco maiorem, ut
quod amisit abbreviatione ! diagonij, recuperet incremento altitudinis:
Id est, Truncus illi futurus aequalis, debet fieri minor eo, qui est aeque-
altus cylindro maximo, super eadem diagonio constructo. Id autem fieri
potest duobus modis. Etenim, cum Cylinder in unaqualibet conjugatione
sit Truncorum omnium principium; sit vero in conjugationibus hic pro-
positis cylinder minor cylindro maximo, erunt etiam Trunci, 2 cylindro
suo conjugato proximi, edque altiores, cylindro maximo minores. Inde
verd per augmentum AB differentiae diametrorum CT, AV crescunt,
usque dum fiant majores cylindro maximo, ut jam est demonstratum.
In hoc igitur incremento ipsius AB,quoad TR minor fuerit altitudine GA,
cylindri sui conjugati, maior verd altitudine cylindri maximi; contingit
semel, Truncum aequalem fieri cylindro maximo. At non crescunt in
infinitum trunci ejusdem conjugationis, crescente AB, sed per X. et
XVIIL huius, iterum decrescunt: qua in variatione contingit secundo,
Truncum fieri aequalem cylindro maximo. Et quia, qui aequealtus erat
maximo (cuius TR subsemitripla ipsius AC) maior erat illo maximo:
minoris igitur factus altitudinis quam cylinder maximus, fiet illi ali-
quando iterum aequalis. Adhuc igitur est minuenda TA amplius. Minutd
verd TA, et cum ea TC proportionaliter, minuitur quadratum TA : manet
verd quadratum CA: augetur igitur rectangulum TC, AV residuum:
sed eius latitudo TC minuitur, ut dictum: vicissim igitur, et duobus qui-
dem nominibus, augetur longitudo rectanguli AV : qua ratione constitui-
tur proportio certa TC ad AV, qua usus Truncus, fit aequalis cylindro
maximo secundo. Quod erat demonstrandum.
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THEOREMA XX

[ vartarum coningationum, eandem es inter tametrorum pro-
Trunei variaru tionum, eandem babentes inter se diametrorum
Dportionem, quo propius assecuti fuerint altitudine Cylindrum super eadem dia-

gonio maximum, boc erunt maiores; quo altiores illo, hoc minores.

t  Inopinabile et hoc est. Quis non dixerit maiorem esse Truncum, cuius

altitudo sit IA, trunco alio, cuius altitudo GA : si eadem utrique diago-
nios CA, eademque proportio basium minorum ad maiores? Atqui di-
versum est verum. Sit enim Cylinder maximus, cuius CG diameter basis,
ad GA altitudinem, per Th. V. semidupla: et sit truncus, cuius diameter
1o minor in CG lined, maior in AX (continuatd) sitque earum proportio
quaecunque, mediumque inter illas arithmeticum GC, per Th. XII. Cim
igitur basium binarum inter se per diversos Truncos eadem ponatur
esse proportio: erit etiam differentiae earum ad medium arithmeticum
proportio per omnes eadem. Ac cum omnis talis Truncus superet cylin-
drum aequealtum in proportione Vnciae de quadrato differentiae dia-
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Schema XXI

metrorum trunci, ad quadratam medij eorum arithmetici, per Th. XIII.
huius; maior igitur erit hic excessus trunci, ubi maior cylinder. Sed cy-
L4v linder CGA est omnium! super eidem diagonio maximus: ergo excessus
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Trunci huius seu Vncia dicta, erit omnium reliquarum per reliquos trun-
cos, eandem diametrorum proportionem habentes, maxima. Ac proinde,
quamvis maior sit altitudo trunci quam GA : quia tamen minor cylinder
huius altitudinis; minor etiam erit truncus.

Verbi causa, sumatur proportio diametrorum trunci omnium maxima,
hoc est, infinita, sumatur inquam Conus pro Trunco, finis omnium trun-
corum. Sit Coni altitudo IA, cuius quadratum est semissis quadrati AC.
Sitque basis cylindri CIA aequealti linea CI, aequalis altitudini AI. Et
quia CI est medium arithmeticum inter diametros trunci, earum verd
altera est o. erit igitur reliqua, sc. diameter basis Coni, dupla ipsius CI.
Hic igitur pro corpore huius coni ducenda est pars tertia de Al in qua-
dratum duplae CI, quod est quadruplum quadrati CI: duplum ergo
quadrati CA.

At Conus alius (rursum pro trunco eiusdem proportionis diametro-
rum) altitudinem habens GA, cuius quadratum est triens de quadrato
CA, similiter duplam ipsius GC habebit diametrum basis, quadratum
ergd quadruplum. Est autem quadratum GC bes quadrati AC; quatuor
ergo besses, sunt octo tertiae, quae duplum seu sex tertias prioris coni
superant duabus tertijs, cum ¢ contra illius quadratum altitudinis, semis-
sem habens quadrati CA, huius altitudinis quadratum, quod est triens
quadrati CA, superet tantum uni sexta quadrati CA. Nec hoc tamen
detrimentum omne est censendum: quia non quadrata, sed altitudines
ipsae ducuntur in bases; imo nec altitudines ipsae, sed trientes tantum.

Maius igitur lucrum est Coni in basi CG longiori, quam damnum in
GA altitudine breviori.

THEOREMA XXI

Ex ommnibus truncis conjugationis eiusdem, maximus est ille, qui habet altitu-
dinem Cylindri maximi," subsemitriplam scilicet Diagonii: Ab hoc vero
fastigio caeteri omnes, tam qui altiores, quam qui humiliores, iterum decrescunt.

Demonstrationem legitimam aut refutationem, si opus est, expediant
SneLLIvs, aut ADRIANVS Romanvs, Apollonij Belgae. Parergon quidem
est hic, et Episagma, quod scopum attinet libelli; cognationis tamen
causa cum praccedenti hic adscriptum: cuius similitudo cum hoc
primam mihi fidem fecit: etsi trunci praccedentis Th. non sic coniugati
sunt, ut nos hactenus hanc vocem usurpavimus; super eadem tamen et
ipsi diagonio sunt descripti, et habent eandem inter se proportionem
basium: quemadmodum caeteri coniugati habent ecandem inter se pro-
portionem diametri basis minoris ad latus acclive.

g) diametrum
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Altera dixis est ex proprietate coniugationis cylindri maximi, et quod
in praecedentibus demonstravi, esse aliquam altitudinem trunci coniu-
gati, maiorem altitudine cylindri maximi, aliquam illd minorem; quarum
utrarumque trunci sint aequales cylindro maximo: illam ipsum verd,
qui est aequealtus maximo truncus cylindro, corpus habere maius: et
utrinque tam versus cylindrum coniugatum, quam versus truncos
humilimos, decrescere truncos. Causa igitur nulla apparet, cur alibi in
vicinia consistat meta corporis incrementorum, quam in hac ipsa.

Adde indicium calculi. Sit coniugatio, in qua diameter CI aequet
altitudinem IA, et sit huius coniugationis truncus aequealtus cylindro
CGA, hic maximo, sc. cuius diameter CG semidupla ad GA altitudinem.
Ergo minor trunci diameter erit in CG, est autem aequalis lateri acclivi,
quippe ponitur ad id esse, ut CI ad IA. Est igitur CF diameter minor,
secans IN, perpendicularem ex centro N, in puncto F, et FA latus
acclive. Vt igitur CL ad CG sic CN ad CF. Sed CL est bes de CA, et
quadratum CL quatuor nonae de quadrato CA; et quadratum CN est
quarta pars de quadrato CA, denique quadratum CG est bes de quadrato
CA. Vt autem CL, quatuor nonae, ad bessem CG, sic pars quarta CN
ad CF tres octavas. Ergo quadratum CF erunt tres octavae quadrati CA :
tantum vero est etiam quadratum acclivis lateris FA. Ablatae igitur tres
octavae de quadrato CA, relinquunt quinque octavas, rectangulo sub CF
diametro minore et opposita diametro maiore, quae cum AX coincidit,
excurrens ultra X. Cam ergo quadratum CF, et rectangulum diametro-
rum CF et maioris, habeant latitudinem eandem CF; longitudines earum
erunt ut plana ipsa, scilicet ut tria ad quinque. Haec est igitur proportio
diametrorum trunci, qui ex hac coniugatione est aequealtus cylindro
maximo. Quare, per XIII. huius, ut quadratum 16, medii eorum arith-
metici 4, sc. ipsius CG, ad Vnciam quadrati 4, differentiae diametrorum 2,
(uncia vero de 4 est triens) sic corpus cylindri CGA maximi ad excessum
CFA trunci aequealti: truncus ergd excedit cylindrum maximum triente
unius sedecimae, seu parte quadragesima octava corporis cylindri CGA,
Quaeratur igitur proportio cylindri maximi CGA ad cylindrum coniu-
gatum CIA. Est quadratum basis CI semis quadrati CA; sed qua-
dratum CG est bes quadrati CA: quare proportio basium CI ad CG
ut 3 ad 4. Vicissim quadratum altitudinis A est semis, | quadratum
altitudinis GA est triens quadrati CA: proportio igitur quadratorum,
IA ad GA est ea quae 3. ad 2. vel quae g ad 6: ipsarum igitur linearum
IA ad GA proportio est dimidia, sc. quae 30000 ad 24495, vel huius
ad 20000. Componitur autem proportio corporum ex proportione basis
et proportione altitudinum. Ductis igitur in se mutud terminis analogis,
33) semissis 35) semissis

14 Kepler IX
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proportio cylindri CIA ad cylindrum CGA, provenit eadem, quae 9ooo
ad 9798. Supra Theor. III. Columnarum ex his conjugationibus, pro-
portio erat quaec 2828 ad 3080. Quodd si hunc numerum cylindri
CGA, commuto in 16, seu in 48 trientes, numerum priorem, erit in hac
proportione numerus cylindri CIA 44. Est ergo cylinder CIA, ad trun-
cum CFA conjugatum, ut 44 ad 49, et truncus maior parte pauld plus
noni, Id verd consonum est huic Theoremati et Corollario III, Th, IX.
huius partis; ibi enim cum esset proportio diametrorum, quae 2 ad 3,
hoc est quae 20. ad 3o, truncus excedebat parte pauld plus undecima,
crescens: crevit igitur usque dum esset proportio quae 3. ad s, id est,
quae 18 ad 30, tunc maximé truncus excessit parte plus nond; ut hic
probatum. Vlterius, quando fuit proportio, quae 1. ad 2. hoc est quae
15 ad 30, truncus iterum decrevit, ut excederet parte tantum nond.
Quod igitur in una conjugatione fit, ut truncus aequealtus cylindro
maximo plurimum excrescat super cylindrum conjugatum, id in
omnibus fieri consentaneum est.

THEOREMA XXII

In conjugationibus, quae quadratum diametri cylindri habent duplum quadrati
altitudinis aut maius, trunci ommnes sunt minores cylindro maximo, conjugato
scilicet swo: et hoc tanto plus, quanto recesserimus a proportione dupla.

In Schemate XIX. sit CGA conjugatio proportionis duplae quadrati
CG ad quadratum GA, et sitCHA proportionis minoris, et subcontrarij
cylindri ad H et B: sunt igitur omnes cylindri inter H et B, et proinde
etiam trunci illis aequealti, maiores cylindro ad H vel B terminato, et
paulo infra B usque in A, omnes trunci minores cylindris H et B, per XV,
et XVI. pracmissas.

Quo propius vero fuerit H ipsi G, hoc etiam propius erit B ipsi G, et
hoc minor arcus HB, in quo trunci maiores: tandem ergo cylinder CGA
est idem ipse et suus subcontrarius, vicem et H et B sustinens. Quemad-
modum igitur omnes cylindri post B, minores sunt ipso H, et trunci
omnes pauld infra B, sic etiam hic omnes cylindri post G, et cum ijs
trunci aequealti, erunt minores ipso CGA conjugato. Quod enim illic
trunci non in B, sed paulo infra B incipiunt evadere minores; causa est,
quia in ipso B datur cylindro truncus aequealtus, conjugationis CGA.
At hic in ipso G, non datur truncus cylindro aequealtus ex conjugatione
CGA ; primi igitur a cylindro CGA trunci, statim sunt humiliores lined
GA, plus amittentes per altitudinem, quam acquirant per adjectionem
trientis.

18) cylindri febis 30) I statt H 34) CIA
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Eadem analogia apparet etiam sic. Nam trunci conjugationis hujus,
omnes ab ipso Cylindro, sunt illo humiliores, quippe conjugationis suae
capite. Qui cum sit ipse Cylindrorum maximus, omnes igitur ei conjugati
Trunci sunt eo ordine minores, per Th. XXI. quo ordine absunt ab
altitudine illius: maximus igitur inter illos Cylinder ipse: quippe seipsum
solus inter illos aequans altitudine.!

Haec est demonstratio inconvincibilis per amalogiam, sed quia
Geometrae minus assuefecerunt se ad analogias, age operosiorem et
plané Geometricam tentemus demonstrationem, revocato Schemate
XXT: In quo sit truncus CTAV, conjugationis CGA : et continuetur CT,
donec secet circulum in E : connectanturque puncta E, A, cylinder ergo
CEA minor est cylindro CGA, per Th. V. Ei verd aequealtus est Truncus
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CTAV, ex constructione, quia EA, TR, aequales. Maior est igitur truncus
cylindro CEA, triente quadrati de AR, per XIII. praemissam. Pro-
bandum est, proportionem GA ad AE maiorem esse, quam propos-
tionem quadrati CE cum triente quadrati AR vel ET, ad quadratum CG;
sic ut cylinder CEA plus amiserit per humilitatem EA, quam lucratus
est per trientem quadrati ET.

10) conjugationi 1§) csset stalf esse
14*
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Primum itaque quadratum TR vel AE minus est quadrato TA, ipso
quadrato toto AR. Sed et quadratum CE minus est quadrato CE cum
triente quadrati AR, ipso hoc triente quadrati AR . Differentiam igitur illic
inter terminos, facit aliqua quantitas, quae est tripla quantitatis, quae hic
terminos differre facit. Et sunt praeterea hi termini maiores duplis illo-
rum terminorum. Nam cim quadratum CG sit duplum quadrati AG,
hic quadratum CE, maius est quadrato CG, et quadratum AE, minus
quadrato GA. Cim autem inter aliquos terminos ut 2. 26. differentiam
facit aliqua quantitas, ut 1, eius vero quantitatis triplum, ut 3, differen-
tiam facit inter terminos minores dimidijs, vel saltem posteriorem
posterioris dimidium, ut inter 10. 13. proportio minorum terminorum
est maior sextupla proportionis maiorum; ut 10 ad 13, vel 20 ad 26,
proportionem habet maiorem, quam sextuplam proportionis 2§ ad 26:
et multo esset maior, si etiam posterior terminus 13 minor fuisset dimidio
posterioris 26, Manente enim aequali differentia, quo minores fiunt
termini, hoc magis augetur proportio. Est ergo proportio quadrati TA
ad quadratum TR vel EA, maior sextupld proportionis quadratorum CE
et trientis de AR ad CE. Ipsa'rum igitur linearum TA ad TR vel EA,
proportio est maior tripla quadratorum CE et trientis de AR ad qua-
dratum CE,

Eodem modo demonstrabimus etiam, quadratum de CE ad quadratum
CG minorem habere proportionem, quam rectas GA ad AT. Nam
quadratum CG est acquale rectangulo BVD, divisa BA in D, ut sit AD
dimidium ipsius DB, sicut quadratum AG dimidium est ipsius GC, per
Th. VII. huius. Sed CE est medium arithmeticum inter VB et VA, per
Th. XII. huius. Ergo quadratum CE aequat rectangulum BVA totum,
et insuper quadratum AR, dimidiae ipsius AB: si ergo ad BV vel CT
adijciatur parallelogrammum, aequale quadrato AR, accedet ad VA,
latitudo parallelogrammi, quae sit AH. Quadratum igitur CE aequale
erit rectangulo BVH. Sed et quadratum CG erat aequale rectangulo
BVD. Ergo ut HV ad VD, sic quadratum EC, ad quadratum CG. Dico
HV ad VD proportionem esse minorem, quam DV ad VB. Est enim BD
dupla ipsius DA, et BA dupla ipsius AR: ergo etiam AD dupla ipsius
DR; quod si AH aequalis esset ipsi AD, eoque aequalis HD ipsi DB:
tamen minor esset HV ad VD, quam DV ad VB: Iam verd AH est minor
quaim AD, adeoque etiam minor quam DR. Nam quadratum CT vel VB
semper maius est duplo ipsius BA, per Th. X. huius. Nam si esset
duplum, altitudo trunci esset nulla, corpus nullum: semper igitur qua-
dratum VB est maius octuplo ipsius quadrati AR, Cum igitur sint
continué proportionales, VB, AR, AH, erit etiam ipsa recta VB semper
maior octuplo ipsius AH, ac proinde AR medium proportionale inter
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AH 1, et BV 84, Qualium igitur est AR radix de 8-, talium AH est 1.
Sed radix de 8 est inter 2 et 3. in altitudine trunci nulla, corpore nullo,
et cito fit, vel in minima altitudine trunci, ut ex 8 fiat 9, quando radix
eius est 3, et in altitudinibus maioribus semper maior. Ergo AH ubi
maxima, inter dimidiam et tertiam partem ipsiusAR consistit, fitque, per
augmentum altitudinis truncorum conjugatorum, quacunque parte
ipsius AR minor, sic ut tandem cum ipsa AB evanescente (trunco in
merum cylindrum transeunte) fiat infinitae parvitatis portio de AR.
Atqui si absque AH esset, proportio AV ad VD esset minor dimidia
ipsius DV ad VB, quia AD est dimidium ipsius DB: et cum proportio
DV ad VB sit dupla ipsarum GC ad CT, vel GA ad AT: ergo si absque
AH esset proportio AV ad VD, et sic etiam quadratum EC ad qua-
dratum CG, semper esset in minori proportione, quam rectac GA ad AT.

Cam autem inter AR et AH, per diversos truncos, sint omnis genetris
proportiones: fit alicubi, sc. in truncis proxime aequealtis cylindro, ut
AH non tantum adijciat, ut proportio HV ad VA aequet proportionem
GA ad AT, et tunc res est certa, duo enim elementa sunt proportionis
GA ad AE, alterum AT ad EA vel TR, alterum GA ad AT, duobus
elementis proportionis, quadrati CE cum triente quadrati AR, ad qua-
dratum GC, singula singulis maiora.

In truncis igitur proximis 2 cylindro conjugato decrevit altitudo
maiori proportione, quam qua crevit basis cylindri, aequantis truncum:
atque hoc solum demonstrandum fuit, dato enim initio truncorum
cylindro minorum, deinceps trunci continué minuuntur, donec evanes-
cant. Sequen'tes tamen casus pertinent ad demonstrationis maiorem
evidentiam,

Vel aequatur proportio HV ad VD proportioni GA ad AT, in truncis
humilioribus; et sic proportionum dictarum elementa posteriora sunt
aequalia, sed priora adhlic inaequalia, et plus triplo maior excessus
rectae AT super TR, in comparatione cum TR, quam triens quadrati AR,
in comparatione cum quadrato CE, et id sine compensatione; tota igitur
altitudinum proportio, adhiic maior est proportione altitudinis basium.

Vel denique superat proportio HV ad VB, proportionem GA ad AT,
sed in truncis adhuc humilioribus, quando CE longa efficitur, TR brevis:
ubi quadratum AR magis magisque aequatur quadrato TR, idque tandem
superat, magnam efficiens proportionem inter TR et TA ; quae quidem
statim initio, et semper, est maior triplo proportionis inter quadratum
CE cum triente quadrati AR, et inter solitarium quadratum CE: cum
econtra triens quadrati RA, non in eodem proportionis incremento,
augeat quadratum CE, quippe hoc ipsum per se crescens. Et cim citd

19) GE staty CE 11) GE



110 STEREOMETRIA

fiat, ut elementum proportionis altitudinum, quod est proportio AT ad
TR, fiat maius tertia parte proportionis GA ad AT: ex eo deinceps
semper fit, ut excessus elementi huius in proportione altitudinum, non
tantum compenset, sed etiam superet magis magisque excessum elementi
illius in proportione basium: Hic enim totus as crescens quadrati AR,
auget proportionem terminorum minorum et decrescentium; illic triens
saltem, aequaliter crescens, auget proportionem terminorum maiorum
et crescentium. Plus igitur hic potest proportionis augmenti pars tertia,
quam illic totum proportionis augmentum,

Haec igitur de illa conjugatione fuerunt demonstranda, in qua qua-
dratum CG duplum est quadrati GA. Quod si quadratum CG fuerit
maius duplo illius; multo ista omnia magis obtinent. Nam quod
analogiam attinet, Truncorum talium cylindri aequealti (in Sch. XIX.
CBA.) sunt aequalium sed altiorum cylindrorum CHA subcontrarij, de
quibus Th, XVIII. demonstratum, quod trunci ab illis incipiant fieri
minores, etiam ij, qui cylindros altos CHA conjugatos habent: quanto
magis illi, qui sunt cum his illorum subcontrarijs CBA conjugationis
eiusdem, et qui hic demum oriuntur, primo ortu facti humiliores
conjugato cylindro CBA.

Iam verd quod reliquam demonstrationem concernit: cim in
Schemate X XI. cylindri ipsi, conjugationum capita, ponantur humiliores
esse cylindro CGA : crescit igitur in ijs CG, sed incrementis decrescenti-
bus, minuitur GA, sed decrementis crescentibus. Diminutd verd GA et
secundum eam et TA, etiam AB differentia diametrorum, licet cres-
centium, crescit, sed incrementis decrescentibus, per Th. X. huius. Fit
igitur diminutio corporis cylindri conjugati, per curtationem ipsius TR,
magna, quippe et secundum basin CG magnam, et secundum differen-
tiam ipsarum TR et AG multo maiorem: appositio verd ad corpus
cylindri conjugati, secundum Trientem quadrati AR, et augmentum
quadrati CE per BA, fit parva et minoris aestimationis. Retexat, qui vult,
omnia demonstrationis praemissae elementa ad hunc modum; inveniet
non minus lucis, quam supra Th. IX. huius, ex calculo emicuit, super
huius partis veritate. '

Corollarium

Posito, quod dolia Vinaria constent truncis conicis puris, in ijs
quidem, quae curta sunt, venter omnis diminuit aestimationem capa-
citatis; in Austriacis vero perinde feré est, sive ventrem habeant, sive
cylindricam figuram propius imitentur: quia nunquam usu venit, ut

20) domonstrationem 22) GA statt CGA 28) ipsium TR
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venter in tantam excrescat amplitudinem, ut habeat profunditatem
duplam diametri orbis lignei: quo casu san¢, per Corollaria ad Th. IX,
amitteret plus quam quartam partem. Sed nec unquam profunditas fit
sesquialtera diametri orbis lignei, quo casu venter amitteret partem
circiter tricesimam. At si sesquitertia, quod valde insolens, jam
attenuatum est damnum ventris ad partem septuagesimam.

Atque haecestalterailla, etnobilissima quidem proprietas
dolij Austriaci. Sicut enim Th. V. nihil magnum potuit ei nocere
variata nonnihil figura per errorem artificis, propterea, quod Lege et
More ducibus, ad figuram omnium capacissimam aspiravit artifex,
incidens in figuras capacissimae proximas, in quibus, ut proximis,
defectus ex legibus circuli non est observabilis inter initia: sic nunc
etiam nihil feré¢ in hoc dolio variat venter amplus an strictus, res
cumprimis grata opifici; quia non ita facile est, ut proportionem tabu-
larum ad orbes, sic ventris amplitudinem pro lubitu exprimere: nec ad
amussim praevidet, quantus dolij venter sit evasurus, redigereturque in
angustum, si lex amplitudinem certam ventrium praescriberet. Quod
igitur lege tali tam molestd non est opus, id commoditati proportionis
Tabularum ad Orbes, quam observat Austria, acceptum est ferendum.

THEOREMA XXIII. PROBLEMA GEOMETRIS PROPOSITVM

Data proportione diametrorum Trunci, coningationem invenire,in qua talis truncus
aequet Cylindrum coningationis maximae.

Primlm in ipsa conjugatione Cylindri maximi, jam truncus omnis, et
sic etiam truncus datam habens proportionem diametrorum, est minor
cylindro maximo, per Th. XXI. huius. Ergo conjugatio quaesita est
supra G, conjugationem cylindri maximi, versus conjugationem trunci
maximo aequealti, datam diametrorum proportionem habentis. Vt si
truncus aequealtus cylindro maximo CGA, fuerit CFA, et conjugatus ei
cylinder CIA, fuerit verd etiam in conjugatione CGA truncus CTA, et
fuerit ut CF ad diametrum oppositam parallelam per AX, sic etiam CT
ad AV : corpus trunci CTA, conjugationis G, minus erit cylindro maximo
CGA. Conjugatio ergo quaesita cadet supra conjugationem G, versus I,
Quare quaesitus truncus habebit altitudinem maiorem quam GA. Et
cylindri aeque'alti diameter basis, quae medium est arithmeticum inter
diametros trunci quaesiti, longitudinem habebit minorem quam CG.
Dico conjugationem quaesitam esse etiam ultra I, et altitudinem trunci
quaesiti maiorem quamAl, quod mirum videatur. Nam quiadatur propor-
tio diametrorum trunci, semper etiam datur earum proportio ad medium
suum arithmeticum. Vt igitur CF ad CG, sic erit etiam quaesiti trunci



112 STEREOMETRIA

diameter minor, ad sui aequealti cylindri diametrum. Atqui minor haec
est, quam CG, et remotior ab A: minor igitur etiam illa, quam CF, et
remotior ab A: minor ergo proportio CF ad FA, vel CI ad 1A, quam
diametri trunci puaesiti ad latus suum acclive, hoc est, diametri cylindri
conjugati ad suam altitudinem. Maior ergo quaesitac conjugationis
altitudo, quam AI, minor diameter, quam IC. Hactenus demonstratio:
reliquum huius Problematis Apriano Romano, et si quis alius est, cui
GEBER placet, expediendum transmitto.

Cum enim truncus omnis sit maior cylindro suo aequealto, in pro-
portione Vnciae de quadrato differentiae diametrorum, ad quadratum
diametri cylindri aequealti: Quare quadratum CA sic jubemur dividere,
ut pars una, aucta proportione per differentiam diametrorum dati, et
ducta in latus partis alterius, aequet quadratum CG, ductum in rectam
GA. Consultus hac de re Geber respondit ex Cossa sua, inveniendam
altitudinem tantam, ut, tribus post illam continué proportionalibus
existentibus, in proportione, ut est ipsa ad CA, primae aliqua certa
multitudo, aequet datum numerum absolutum, cum aliqua certa multi-
tudine tertiarum: huiusmodi verd aequationes in Geometria adhuc
quaerunt cossistae, nec, me iudice, invenient unquam.

THEOREMA XXIV. PROBLEMA GEOMETRIS PROPOSITVM

Data coningatione, in qua quadratum diametri in basi Cylindri minus est duplo
guadrati altitudinis, invenire proportiones duas diametrorum, quae Truncos
comingationis eiusdem efficiant aequales Cylindro maximo.

Data sit coniugatio CIA, in qua quadratum CI minus sit duplo
quadrati IA, oportet invenire truncorum coniugatorum diametros,
aequantium cylindrum CGA maximum. Erit igitur altitudo trunci unius
maior quam GA altitudo cylindri maximi, alterius minor, per XXI.
huius. Per consequens igitur, illius proportio diametrorum erit minor
proportione diametrorum aequealti cylindro CAG maximo, huius maior:
uterque suum habebit cylindrum aequealtum: qui non erunt subcon-
trarii ipsi, sed subcontrariis proximi: quia si essent subcontrarii, essent
aequales, per XVI. huius. At cim illorum trunci sint proportionis
inaequalis diametrorum, quippe in eadem coniugatione diversas
habentes altitudines; inaequales igitur adjicerent uncias quadratorum
differentiis suis, per XIII. huius: itaque trunci ipsi fierent inacquales.
At requirimus aequales, utrumque quippe uni CGA aequalem.!

Hactenus demonstratio: reliquum Cossistae conficiant. Data enim
esto CF, quae quaeritur: datur igitur et FA ex conjugatione, et qua-
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dratum eius: quare et rectangulum diametrorum, et hoc diviso per
datam CF diametrum minorem, etiam diameter maior: quare nota erit
et differentia maioris et minoris, et eius quadrati uncia, et quadrans;
quo subtracto 4 quadrato AF, restabit quadratum altitudinis; quod cum
quadrato GA comparatum, ostendet corporum proportionis partem
unam. Sic data utraque diametro, datur cylindri, qui habet trunci CFA
altitudinem, diameter basis, eius sc. quadratum, per XII. huius: cui
adjecta Vncia prius inventa, facit compositum, quod cum quadrato CG
comparatum, ostendet corporum proportionis partem alteram: Oportet
verd partes istas proportionis corporum esse subcontrari¢ aequales, ut
in unum conflatae constituant proportionem aequalitatis.

Tollite Cossistae, quam fixi, crucem ingenij, et me sequimini: in-
venietis, nisi me aversa respexit Minerva, continué¢ proportionalium
primas, secundas et quintas, aequari numero absoluto cum proportio-
nalium tertijs et quartis, certo quibusque numero sumptis. Nec igitur
Geometrica est aequatio, sed stochastica Nic. RAmmar1 Vrsr, aut mecha-
nica Ivstt ByrGir: nec problema, qualia PAppvs ex more antiquorum,
Plana appellavit, id est, absoluté¢ Geometrica et scientifica; sed solidum,
et cum conditione Geometricum, datis sc. duabus medijs, continué pro-
portionalibus, quod explicatum scientificum habet nullum. Et praeterea
non una est resolutio huius aequationis: demonstratum enim est,
Truncos huiusmodi esse duos.

THEOREMA XXV

Si diversarum conjugationum Trunci babuerint eandem inter se proportionem

diametrorum, constituti super eadem diagonio: proportio corporum erit composita

ex fribus elementis, ex proportione Cylindrorum conjugationis, et ex pro-

portionibus Cylindri cuinsque ad suum Truneum conjugatum, prioris quidem
Cylindri eversa, posterioris vero directa.

Sit truncus CFA, conjugationis CIA, truncus vero CTA, conjugationis
CGA, super eadem diagonio CA ; et habeat se CF ad diametrum maiorem
per AX prolongatam, sicut se habet CT ad AV: dico corporis CFA
proportionem ad corpus CTA trunci,compositam esse ex proportionibus
tribus, 1. CIA ad CGA, 2. CFA ad CIA, 3. CGA ad CTA. Simplex est
subsumptio ad axioma tritissimum, quod quatuor quantitatibus ordine
collocatis, proportio primae ad quartam, sit composita ex proportioni-
bus interjectis: tantum in collocatione cautio est adhibenda: quia enim
de proportione satagimus truncorum inter se, oportet truncorum
alterum collocare loco quarto, alterum loco primo, cylindros in medio,
cuique suum conjugatum proximum. Nam per Coroll. ad Th. III.

15 Kepler IX
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columnarum, et!sic etiam cylindrorum datur proportio, sc. CIA ad N
CGA. Sed per Th. IX. datur proportio eversa CIA ad CFA, scilicet CFA
ad CIA, et proportio directa CGA ad CTA: datae verd proportionis
corporibus deinceps collocatis, resultat dicta series.

Corollarium et Praxis

Rite collocatis terminis, quibus exprimuntur proportiones tres,
multiplica tres antecedentes, duos inter se et factum in tertium; sic
etiam age cum tribus consequentibus, et comprehendent, qui prodeunt,
proportionem quaesitam.

Sit CIA conjugatio aequalitatis, CGA conjugatio proportionis semiduplae 10
linearum, duplae quadratorum. Est igitur in Corollario Th. IIL proportio CIA
ad CGA ut 2828 ad 3080. vel 101 ad 110. In Corollario vero IIL. ad Th. IX.
cum est proportio diametrorum, quae 1 ad 2: Truncus est ad cylindrorum
priorem CIA ut 6o ad 54, hoc est ut 10 ad g. In Corollario altero, cum est
eadem proportio diametrorum, quae 1 ad 2, cylinder posterior CFA est ad
Truncum ut 15 ad 11 4, ergo

Trunc. Cylindri Trunc. Term, antec. 10. 101. 15. factus 15150 Trunc. CFA,

1o—9 |15— 114 conseq. 9. 110. 11+ factus 108go -+ Trunc. CTA.
101 — 110 In minimis, ut sos ad 363 -} sic Trunc. CFA ad Tr. CTA.
Corollarium IT 20

In conjugationibus acqualitatis et duplae quadratorum vel semi- t
duplae linearum proportionis, ratio corporum per diversas diametro-
rum proportiones est ista.

In Proportione diametrorum, ~ Truncus aequalitatis
1.2 superat plus triente
2. 3 superat nonadecima
3. 4 aequalis est Trunco alteri
4 3 deficit parte g2da.
5. 6 deficit parte 26ta.
6. 7 deficit parte 23tia. 30
7. 8 deficit parte zoms.
8. 9 deficit parte 18va.
9. 10 deficit parte 17ma.

Exinde continu¢ plus deficit, usque dum cylinder, conorum om-
nium principium, deficiat parte undecima.

In proportionibus verd diametrorum maioribus: praevertitur trun-
cus conjugationis duplae, evanescendo.

12) L stase 1L
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Corollarium III

Posito, dolia esse ex puris truncis Conicis duplicatis, si eandem
habuerint proportionem diametrorum, capacius plerumque est, quod
Austriacam figuram, proportionis sc. semiduplae diametri orbis lignei
ad dimidiam tabularum longitudinem; quam Rhenense, quod aequalem
habet diametrum dimidiae tabularum longitudini. Rarissimé vero et
forte nunquam ! fit, ut aequentur capacitate; quia vix unquam profundi-
tates ventrium ad diametrum orbis lignei attingunt proportionem
sesquitertiam.,

Hactenus de figura Dolij Austriaci, sequitur

De virga cubici eiusque certitudine

THEOREMA XXVI

In dolifs, quae sunt inter se figurae similis: proportio capacitatum est tripla
ad proportionem illarum longitudinum, quae sunt ab orificio summo ad imum
calcem alterutrius Orbis lignei.

Sint dolia diversae magnitudinis, specie eadem SQKT, XGCZ,
quorum orificia O, A, diametri orbium ligneorum QK, ST et GC, XZ,
corumque ima T, K et Z, C longitudines OK, OT aequales, sic et AC,

27

27

L
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Y
Schema XXII

AZ. Dico, capacitates doliorum esse in tripla proportione longitudinis
OK, AC. Agantur enim per O, A, plana OV,AY, parallela orbibus ligneis,

156%
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et sint duo trunci Conici SV et VQ, sic XY et YG inter se similes.
Quae igitur de proportione dimidiorum doliorum sunt vera, illa etiam
de duplicatis erunt vera. Sint igitur propositae figurae OVKQ, AYCG,
conici trunci, sintque latera figurarum 0Q, VK, et AG, YC, Diametri
Basium minorum QK, GC, diametri basium maiorum OV, AY; et
OQKYV, AGCY sectiones quadrilaterae figurarum per suos axes, similes
inter se, earumque diagonij OK, AC.

Ergod cum figurae similes sint ad se invicem in tripla proportione
analogorum laterum, erit proportionis AG lateris ad OQ latus, aut GC
diametri, ad QK diametrum tripla, proportio GY corporis ad QV
corpus. At in figuris planis trilateris AGC et OQK similibus, ut GC ad
analogum QK, vel ut AG ad analogum OQ, sic etiam diagonios AC ad
analogon ! diagonion OK. Quare etiam proportionis AC longitudinis
ad OK longitudinem, tripla est proportio GY corporis ad QV corpus:
et sic etiam totius GZ dolij ad totum QT dolium.

Corollarium I et structura virgae

Manifestum hinc est, si virga mensoria dividatur in partes aequales
tantas, ut prima et infima illarum sit longitudo OK dolioli, quod capit
Amphoram unam: ad singulas verd partium aequalium adijciantur
numeri, qui sunt inter se in triplicata proportione numerorum divisionis
aequabilis, nimirum ad finem primae partis Vnitas, ad finem partium 2,
numerus 8, ad 3, Numerus 27, ad 4, Numerus 64, ad 5, Numerus 125. et
sic consequenter, et numeri reliqui, qui cadunt inter hos cubicos,
ordinentur in spacia intermedia; sic ut pars secunda subdividatur in
particulas 7 alias, non aequales, sed proportionales, quibus apponi
possint numeri 2. 3. 4. 5. 6. 7, medij inter 1. et 8. et sic de caeteris: quod
Virga in dolium rite immissd, numeri ad quos usque pertingit interior
tabulae superficies O, A, principio virgae in K, C vel T, Z stante, sint
indices Amphorarum, quas capit dolium, proportionis nimirum eius,
quam habet dolium, verbi causa, GZ ad dolium QT Amphorae unius,

Corollarium I1I

Eodem recidit res, quod quidam in triangulo AGC, pro latere AC
metiuntur laterum AG, GC summam, pro virga circumgestantes limbum
ex pergamena convolutum, amphorarum numeris eadem lege inscrip-
tum, cuius evoluti principium apud calcem C affigunt, longitudinem a
Cin G et porrd ad A extendunt, de nota eius quae tetigerit punctum A,
pronunciantes numerum amphorarum. Nam marginis apud G pro-
currentem longitudinem, et circulorum ligneorum, viminibus revinec-

13) OX statr OK 34) numeros
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torum, tabularumque et orbis lignei GC crassitiem, quam amplectuntur
circumductu limbi, praesupponunt per omnia dolia similem.

THEOREMA XXVII

Etiamsi binae medietates dolij Austriaci non plane fuerint similes, sed orbium
ligneorum alter pawlo minor et angustior reliquo, dummodo longitudo in mensoria
sit eadem, insensibilis erit capacitatum in utraque medietate differentia.

Dictum enim est in Corollario ad Theor. V. secundae partis, dolium
Austriacum versari circa figurationem capacissimam, 2 qua figurationes
omnes ad latus utrumque, hoc est, dolia tam longiora quam breviora
Austriaco, omnia sint minus capacia, quam Austriacam. ' In ijs verod
articulis, in quibus & minori ad maximum iterumque ad minus fit
mutatio, lege aliqua circuli, semper est aliquousque insensibilis illa
differentia. Quod igitur verum est de dolijs integris, eandem habentibus
diagonion: id etiam verum erit de binis unius dolij truncis, ut de AYX,
AYG; ut etsi orbium alter, puta GC, fuerit minor reliquo XZ; dum-
modd AC, AZ aequales, capacitas tamen sit utrinque ad omnem sen-
sibilitatem aequalis.

THEOREMA XXVIII

At si longitudo virgae per utrumque dolij trumcum non sit aequalis, quod usu

venit: medium proportionale inter ntramque virgae longitudinem, id est nredius

numerus inter duos ab wna et ab altera medietate notatos, sine errore pro indice
capacitatis usurpatur.

Nam minor longitudo inscriptum habet capacitatis, quae est sui
trunci, duplum; maior itidem sui trunci duplum habet inscriptum.
Vtraque ergo longitudo, junctis numeris, inscriptum habent duplum
capacitatis totius dolij. Medium igitur arithmeticum inter numeros
utriusque longitudinis, quod aequivalet medio proportionali inter
lineas, arguit simplum totius dolij.

THEOREMA XXIX

Curvatura Tabularum, sen buccositas inter orificium medium et orbem utrum-

que lignenm, in dolio Austriaco nibil derogat indicio Virgae, in Oblongis dolijs

auget capacitatem a virga indicatam (per se quidem, caeteris paribus), in Curtis
minuit,

Nam etsi, per XXIX, partis primae, dolium figura Citrij, Pruni,

Olivae, Fusi Parabolici aut Hyperbolici, truncatorum, superat capacitate

27) acquevalet
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dolium Cylindraceum, vel meri trunci duplicati figuram habens, his
gradibus, quo hic ordine figurae sunt recensitae; illud tamen et per se
est perparvum,uti apparet ex Th. XXII p. primae; et quicquid eius sen-
sibile est, jam in virgae numeros ingestum est. Nam primum dolium,
cuius capacitas pro unius Amphorae indicio virgae fuit inscripta, simi-
liter ut cactera omnia, suam habuit buccositatem: arguit igitur Virga
dolia omnia buccositatis similis; quae etsi non omnibus Austriacis est
similis, omnibus tamen est aliqua, eoque minor error circa illam. At
cum dolia fuerint longiora Austriacis, longior etiam in ijs flexus est
tabularum ab orificio ad orbes, itaque maioris capacitatis, etiamsi similis
utrinque ponatur flexura; quemadmodum etiam, si breviora fuerint
Austriacis, flexus iste est brevior. Atqui virga flexum longitudinis medio-
cris arguit, qualis est in dolio Austriaco: non assequitur igitur virga
(caeteris paribus) longitudinem flexus in dolio oblongo; superat in do-
lio brevi.!

3) perparum
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II1. PARS

VSVS TOTIVS LIBRI CIRCA DOLIA

I. Comparatio doliorum per virgam transversalem
exploratorum

i dolium sit proportionis Austriacae, fidito virgae sine respectu vel
Sventris inter orbem utrumque, vel buccositatis sive curvaturae inter
Orificium infusorium et orbem utrumlibet ligneum; et tale dolium alijs
omnibus praefer, excepto illo Rhenensi, quod habet profunditatem ven-
tris maiorem sesquitertia diametri orbis lignei, si tamen ullum habet.
Ex caeteris igitur elige Oblonga cum multo ventre, qualia sunt aliqua
Rhenensia: compensat enim nonnihil gracilitatem et prolixitatem cos-
poris amplitudo ventris medij, et longitudo buccarum. In contemptis
habeto dolia oblonga et cylindracea sine ventre: post haec Curta tibi
censenda, cuiusmodi aliqua veniunt ex Vngaria, parum aut nihil 2 cy-
lindro puro puto differentia. At curta ventricosa fugito modis omnibus;
tres enim notas paupertatis habent, unam ex Th. V. magnitudinem pro-
portionis Orbium ad dimidiam longitudinem Tabularum; secundam ex
Th. XXII. ventris magnitudinem, tertiam ex Th. XXIX. buccarum
brevitatem.

I1. Consideratio methodi mensurandi per virgam
transversalem cubicam

Colligitur igitur ex his omnibus, simul consideratis, nullam inter
rationes mensurandi dolia compendiosiorem simul atque circumspec-
tiorem esse, usu virgae transversalis cum divisionibus cubicis, in dolijs
Austriacis, Omnes enim cautelas mensorum in se continet. Primuim virga
introrsum immissa eliminat crassitiem tabularum, circulorum, qui vin-
cula sunt, viminumque, quibus circuli lignei stringuntur. Eliminat et
excessum Marginum, quorum in crenis haerent orbes seu Bases ligneae.
Hoc autem ratio alia mensurandi, uni et eadem opera praestare nulla
potest; quae non rationes mensurae apud orificium A exigit, ubi intima
superficies tabularum in aperto est. Itaque Mensores aliqui regulas hic
nonnullas memoriae mandant et sequuntur, aestimandi caecam hanc
tabularum Orbiumque crassitiem: quarum incertitudine circa incon-

14) censentor sfafd censenda
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stantia exempla omnis reliqua in mensurando scrupulositas eluditur.
Secundod modus iste cavet de inaequalitate basium lignearum seu orbium,
idque citra taediosam multiplicationem, citraque repetitionem explora-
tionis, und et eadem opera, ut Theor. XX VI, huius dictum. At reliqui
mensores in hoc multi sunt, ut doliorum orbes inter se acquent, me-
diumque eorum proportionale, denique inter capacitates medium coni-
cum inveniant; usum virgae pla'nimetrac conjungentes cum calculo
molestissimo. Vide recentissimum, Joannts Harrmannt Bayerr Medici
Francofurtensis librum de Stereometria Inanium,

Tertio, neque dissimilitudo Cadorum (quantula quidem in Austriaca
dolia cadit, dum doliorum Opifices Regula sua crassé¢ utuntur, aut dolia
vetera praecisis marginibus sarciunt) multum derogat fidei huius mensu-
rationis, ut dictum Corollario I. ad Th. V. et Th. XXII, huius, Quarto,
non negligitur hic, sed ipsa methodo adsciscitur amplitudo ventris, seu
circulus maximus AY: ab illius enim summo A, instituitur mensuratio
ad alterius imum C. Eius rei fundamentum pendet ex Th. XXIL huius
partis.

Quintd nec buccositas Trunci Conoidis hic quicquam nocet, per
Theor. XXIX. Est enim et per se exigua, et per omnes omnium dolio-
rum medietates, fere similis conniventia Tabularum, ad structurae ra-
tiones pertinens, quae nec meram Conicam rectitudinem, nec insignem
aliquam ventricositatem, magis tamen illam, quam hanc requirit. At de
hac buccositate plerique mensores valde sunt solliciti: adeo ut Cravivs,
ut supra dictum, ad Ellipses et Conoidea confugiat: neque tamen quis-
quam illorum adhuc genuinas doliorum figuras calculando secutus est,
quas ego nunc primum et cognoscendas dedi demonstrationibus spino-
sissimis, et in numeros conieci operosissimo calculo; sed quod Austriaca
nostra dolia attinet, ingeniosa magis quam utili vel necessaria machina-
tione, tantum ut ex comparatione calculi cum usu virgae Austriacae,
et commoditas huius dimensionis tanto magis clucesceret, et cacteri
scrupulosi computatores sese respicerent, perpendentes, quam hactenus
frustra cerebrum fregerint computationibus laboriosissimis, culicem ex-
colantes fractionum minutissimarum, sed camelum errorum deglutien-
tes: sola hac altera re, pariter ipsis ignorati foelices, quod nullius
feré¢ momenti sunt pleracque tam scrupulositates, quam errores circa
illas.

Plurimum igitur ad privatorum securitatem fraudesque eliminandas
refert; ut lex illa dolij construendi, quae tertia parte longitudinis tabu-
larum jubetdescribere circulum orbiumligneorum, Magistratuum autho-
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quae hanc figuram non habent, vindicetur: aut certé, ut virgae mensoriae
in enormibus illis dolijs dimetiendis, fides publico decreto abrogetur.

ITI. Quod usus virgae transversalis, inscriptas
habentis divisiones Cubicas, sit Austriae proprius

Patet hinc etiam, cur virgae transversalis usus multo sit Austriae
familiarior, quam nationibus caeteris: Nimirum quia hanc dolij figuram
receperunt, ad quam collineantes Vietores, minimum nocent capacitati
manuum aberratione. At penes nationes caeteras aliae etiam doliorum
figurae in usu sunt; in quibus ventrium amplitudo tabularumque longi-
tudo mutata, statim sensibile quid nocet. Quare etsi verum est, usum
virgae transversalis universalem esse, in omnibus dolijs ! inter se simili-
bus, secundum Th. XXVI. huius partis: at nulla lex, nulla institutio
sufficit Opificibus, ut semper teneant eandem praecisé proportionem
tabularum, multoque minus profunditatis ventris ad Orbes: ut in qua
conformandi casus plurimum valet, consilium opificis minimum. Cim
itaque figurae institutae proprietas non subveniat aberrationi manuum,
ut in Austria, sic ut figurae dissimiles aequipolleant similibus: dissimi-
libus igitur figuris quotidie provenientibus doliorum, nec capacitatis si-
milis, non potest Virgae transversalis cubicae solitariac penes nationes
caeteras tam latus esse usus, sine erroris aled.

IV. Ratio metiendi quodvis dolium circularium Orbium,
sine Virga divisionis Cubicae

Sed cum generalem hoc libro speculationem proposuerim, praxis etiam
ad omnes alias doliorum figuras extendenda videtur, cim ut fructum
aliquem Stereometriae luius percipiant etiam nationes caeterae: tum
etiam ut Austriaci nostri circa dolia peregrina (quae identidem vel se-
cundo vel adverso Danubio invehuntur in Austriam, aut vino exotico
plena, aut exportatura vinum Austriacum) tanto magis juventur: neve
usu virgae suae damnum vel inferant alijs, vel ipsi accipiant. Etenim
Tustitiae simulachrum pingitur cum bilance, mensurarum omnium exac-
tarum symbolo; pertinetque cura haec circa mensurarum fidem, ad huius
virtutis, suum cuique tribuentis, cultum; ut, quae et salvas praestat
Respublicas, et ornat, ipsa quovis Sole pulchrior; ab eius amico et
sereno vultu, omnes nubeculae errorum quam longissimeé dimoveantur,
discutianturque.

Virga igitur in parato sit, divisa in partes aequales minutissimas; cum
illa in orifictum dolij immissd metire primo profunditatem ventris medij,
7) collimantes 37) imissi
18 Kepler IX
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deinde transversas longitudines, ab infusorij medio, ad imos calces
utriusque orbis lignei; tertio virgam extractam siste foris ad calces
orbium ligneorum, acie etiam in crenas impressd, si potest, metiens
utriusque orbis lignei diametrum in altitudinem porrectam seorsim; cui
aequales ponuntur esse omnes aliae diametri unius orbis lignei, propter
structurae rationes, et quia hic non de lagenis agimus. Si tamen aliqua
notabilis diversitas esset in diametris unius et eiusdem orbis lignei, orta
vel ex aberratione artificis, vel ex natura ligni, quae cum venarum longi-
tudinem praestet invariabilem, latitudinem tamen tabularum habet aurae
mutationibus obnoxiam; tunc etiam transversas orbium ligneorum dia-
metros metire.

Et quia fit interdum, ut ipsa etiam ventris medij amplitudo non ordi-
netur in perfectum circulum: tentet igitur accuratus mensor, (cui ad
omnem curiositatem instrumenta modosque possibiles suppeditare ani-
mus est) viam aliam discendae areae, qua dolium in medio sectum esse
intelligitur. Ea possit esse talis.

Limbo ex pergameno, aut alia materia flexili, non tamen, ut fila,
ductili, circumdato medium ventrem dolij, metiarisque, quot partes
virgae contineat limbus talis. Posito igitur, quod dolium in medio foris
exacte ! sit circulare, ex numero partium harum facile per Th. I. disces,
quanta diameter debeat esse huius circuli: Vt si partes in ambitu inve-
nisses 6283 cum una quinta, diameter deberet habere partes 2c00. Atqui
jam exploratam habes diametrum interiorem seu profunditatem ventris:
aufer igitur 2 computata crassitiem ligni, quam potes metiri in infusorio,
et pro altera tabula in dolij imo aufer tantundem; quod si diameter pro-
funditatis invenitur aequalis huic computatae, ex ambitu exteriore, et
diminutae: dolij venter exacte circularis credi potest; quia si deflectit 2
circulo, causa nulla est, cur potius obliquae diametri (quod tamen etiam
fieri potest) quam erecta et transversa sint inaequales. Sed omnem certi-
tudinem huius rei (si forté sit materia metienda preciosior auro, quanti-
tatis eiusdem) disces lignis parallelis, intervallo, quantum requirit do-
lium, firmiter inter se coassatis, quibus omnes circumcirca diametros,
si trabes binae dolium sustineant, explorare poteris. Quod si igitur de-
prehendantur inaequales diametri, erecta et transversa, vel alia quae-
cunque; tunc figura est Ellipsis: quare per Epis. ad Th. I. p. primae
diameter computata medium erit arithmeticum inter erectam et trans-
versam. Itaque quantd computata et diminuta longior est diametro
profunditatis, tantd vicissim haec erit longior diametro transversi.

Ex cognita igitur diametro vel diametris cuiusque circuli vel Ellipsis,
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dium ventrem, per Th.II. et Episagma III. partis primae. Multiplica
diametrum erectam in transversam, sive fuerint acquales, sive inaequales:
eritque factus ad summam parvulorum quadratorum, quae sunt unam
virgae divisionum aequalium longa et lata, contentorum in area talis
orbis lignei, sic ut 14 ad 11 feré. Accuratius, (quod dicto Theoremate
omissum hinc supple) ut numerus post quaternarium ordinatas habens
Cyphras sedecim, ad dimidium numeri, quo effertur circuli circum-
ferentia Th. I. Nam ut obiter hoc dicam 4 nemine adhuc demonstratum,
nescio an 2 quoquam observatum: In omnibus figuris regularibus, cir-
culo circumscriptis, et sic etiam in ipso circulo, quasi in figura infinit-
angula, usu venit, ut ipsarum perimetri, quando diameter habere poni-
tur partes 2, numero contineantur, qui duplus est numeri, quo conti-
netur area figurae.

Proxima tibi cognitio necessaria, est longitudinis dolij, quam non
ita facile foris, vel intus metiri datur virguld, quia curvantur tabulae,
procurruntque ultra crenas orbesque ligneos, quorum etiam crassities
ignoratur. Veram igitur longitudinem sic disces; quadra longitudinem
transversalem, ab hoc quadrato aufer factum ex diametro orbis lignei
et diametro ventris (sumpto medio arithmetico, si non fuerint omnes
unius figurae diametri aequales) residuum serva, deinde orbis lignei
diametrum aufer 4 diametro ventris, residuum quadra, quadrati partem
quartam aufer i residuo prius asservato: radix eius quod remanet, est
longitudo medietatis illius, cuius orbem ligneum adhibuisti; technice
dicitur altitudo trunci. Quod si dolium est regulare, duplum erit huius,
longitudo totius dolij; sed tutius ages, repetendo processum eundem
cum altera longitudine transversali, alteroque orbe ligneo: quo patefiet
alterius medietatis longitudo, hoc est alterius Trunci altitudo.'

Exemplum. Sit inventa in Sch. XXII. transversalis AZ longitudo partium
aequalium virgae 24 semis et pauld plus: ut sit eius quadratum 6oz s. Sint etiam
inventae diametri AY 22, XZ 19 partium earundem. Hae in se mutud multi-
plicatae faciunt 418, quem aufer a 6oz s. restat 184 s. Differunt diametri per
3, cuius quadratum est 9, et hinc pars quarta, 2 cum quartd: quam aufer ab
184 s. restat 182 cum quartd, cuius radix 13 s. dimidij dolij longitudo interna,
ut tota GX sit 27 longa. Et cum quadratum de 22 sit 484, de 19 sit 361: Vt
igitur 40000 ad 31416, sic 484 et 361 ad 380 + et 283 s. areas circulorum
AY, et XZ.

Inventis areis circulorum, et longitudine medietatis utriusque, trivium
occurrit; aut enim pro Truncis Conicis habentur binae dolij cuiusque
medietates, aut pro Truncis Citrij, aut pro figuris intermedijs, pro Pruno,
Oliva, Fuso Parabolico, vel Hyperbolico, truncatis: hoc est, curvaturae
tabularum tribuitur vel mera rectitudo ab infusorio ad marginem, vel

10*
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merus circulus inter utrumque marginem et infusorium, vel figura ex
utroque mixta.

Illa vid semper pauld minus iusto colliges, isti promiscué vel plus
iusto, vel iustum attingitur; hac semper iustum attingeretur, si tam
facile per hanc incederetur, quam per illas.

1. Prima vid dividitur Truncus quilibet in cylindrum regularem, quasi
stantem super basi, orbe ligneo, et in circumjectum illi segmentum Limbi
Cylindracei Conicum, quod Tunicam appellavimus, Ergd Cylindri cor-
pus, per Th, III. partis primae, computatur, ducta altitudine dimidii
dolii, in basin orbis lignei supra inventam: nam numerus inde factus,
summam continebit parvulorum Cubiscorum, qui sunt in proposito
cylindro, quorum quilibet unam virgae particulam divisionis aequalis
longus, latus et profundus sit. Trunci vero, seu dimidii dolii proportio
ad Cylindrum super basi, orbe ligneo, habetur per Corollarium ad
Th. XVII. partis primae, ducta diametro orbis lignei, et in se, et in
diametrum seu profunditatem ventris; ducta etiam differentia harum
diametrorum in sui partem tertiam: et numero Cubiscorum in cylindro
prius invento, multiplicato in summam factorum posteriorum, factoque
diviso per quadratum diametri orbis lignei: prodit enim summa Cubis-
corum in dolio. Eodem verd modo agendum etiam cum altera dolii me-
dietate, si fuerit dissimilis, aut inaequalis,

Quot autem huiusmodi Cubiscorum faciant unam mensuram, non
aliter disces, quam si ex lamina ferrea vasculum oblongum, Cylindraceum
exacté, et acqualiter rotundum struxeris, cum fundo optime complanato,
deinde infuso liquore unius mensurae in vas siccum, virga tua mensus
fueris altitudinem quam signaverat liquor ante immissionem virgae in
vasculum; mensus etiam fueris amplitudinem circuli in summo, debet
enim aequalis esse imo. Nam ex amplitudine disces aream circuli, modo
supradicto, ex hac et altitudine, corpus seu numerum Cubiscorum in
una mensura: quo numero si diviseris numerum Cubiscorum cuius-
cunque solidi, habebis in quotiente numerum talium mensurarum, quas
capit locus solidus, seu dolij seu Cupae. Atque haec est prima methodus,
qua dixi colligi minus iusto. Exemplum habes post Th. XXII. partis
primae.

Sed continuabimus hic etiam prius inceptum. Duc igitur 13 semis in 283 s.
basin minorem, orbis scilicet lignei XZ, fiet Cylinder 3685 s. In hac vero pro-
portione diametrorum est cylinder ad Truncum, ut 361 ad 421. Ergd si 361
fit 3685 s. quid 4217 sequitur 4298, tot cubiscos valet dimidium dolium: totum
ergo 9596. Quod si 3o huiusmodi cubiscorum implerent unam mensuram,
diviso 9596 per 30, prodiret 320 fere, tot mensuras caperet dolium totum. !
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II. Altera methodus, qua dolium consideratur, ut Citrium utrinque
truncatum, quaeque frequenter justum pronunciat, sed aequé frequenter
plus justo; jam supra in Exemplo ad Th. XXII. et XXV. p. primae
prolixe et scrupulosissimé fuit tradita: nec alia repetitione est opus, nisi
ut moneam, dolium illic appellari Citrium Truncatum, dolij ventrem
illic esse circulum maximum per medium corpus Citrij; Orbes verod
ligneos illic appellari circulos Truncantes. Deinde et hoc est addendum,
si orbes lignei non fuerint aequales, operandum esse bis, semel per
minorem orbem, ac si uterque tantus esset, iterum per maiorem, ac si
uterque maior; quodque posterior calculus differens prodet 4 priori,
eius parte dimidia hinc detracta vel inde adjecta, justum (ut in perfecta
Citrij figura) constitutum iri.

II. Quod si tibi scrupulositates istac nondum sufficiunt, eo quod
curvatura tabularum non semper habeat figuram Circularem exacte, et
si, ut est Geometricorum ingeniorum natura, non ex aliena et conficta,
sed ex genuina et propria cuiusque dolij figura lubet argumentari et
calculare: age, prius inquirito, qualis ommind figura sit huius curvitatis
Tabularum?

Quasdam igitur visu simplici dignosces, quibusdam indagandis opus
tibi erit instrumento et dexteritate manuum, circaque hoc exercitium,
subtilitate curiosissimi: quasdam denique et plerasque quidem, nullo
ingenio discernes a perfecto circulo, propter rudem tabularum coassa-
tionem, impedimenta circulorum ligneorum et viminum, inaequalem
tabularum crassitiem, et ipsarum figurarum affinitatem inter se.

Quod si in oculos incurrat curvaturae tabularum in medio ventre
dissimilitudo 4 curvatura versus extremos margines, dolium erit Truncus
Fusi Hyperbolici, et quo angustius haec curvatura ventrem circum-
steterit, hoc maior Hyperboles pars erit, hoc propius etiam capacitas
dolij ad capacitatem Trunci Conici accedet.

Reliqua hocinstrumento expedies. Cape regulam ex ferro vel orichalco,
quadratam, bené politam, longitudine dolij, non flexilem suo pondere; in
illa sint stili ferrei graciles et acuti ut clavi, trusatiles per longitudinem
regulae, sic ut in quacunque eius parte haereant firmi non vacillantes;
possint autem cochleis 4 regula extrudi reducique ad illam: sint numero,
cim minimum, quinque; melius si septem; quorum medium sufficit
fixum adhaerere Regulae mediae, longitudine, quae superet crassitiem
omnis circuli lignei in dolijs. Statuto igitur stilo fixo in una commissu-
rarum, qua duae tabulae coeunt in medio dolij ventre, reliquos stilos
trusatiles, binos et binos, vel si adsunt, ternos, ordina versus dolij mar-

2) quacque frequentur 5) apellari 28) proprius
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gines, intervallo illis indulto modico et utrinque aequali; cochleisque
extrude,ut omnes tangant commissuram eandem, extimi aequaliter 2 me-
dio remoti, in marginibus extremis; caeteri in punctis vicinis, insinuantes
se inter binos circulos ligneos, qué datur eorum tantulum intervallum.
Ita comprehensa stilorum extremitatibus quina vel septena figurae
puncta, cum Regula transfer in planiciem tabulae bene complanatae,
factis in ea punctis totidem; ut si sint in Schemate XVIIL. puncta extrema
F, G, medium C, interjecta Q, S, et respondentia in parte alterd. Et ne
quis scrupulus supersit, metire etiam crassitiem tabularum, tam in ori-
ficio infusorio quam in marginibus; ea quanta fuerit, tanto intervallo
versus interiora et centrum veluti curvaturae, facito puncta alia, deletis
prio'ribus, ut interiorem curvitatem dolij, quinis vel septenis punctis in
plano habeas propositam.

Primum igitur connecte puncta F, G, per rectam FG; deinde cum
CG, CF ex processus descriptione sint acquales; ex C perpendicularem
duc in FG, quae sit CO, continueturque extrorsum aliquousque. Tertio
per bina puncta extima, ut F, S, et respondentia ex altero latere, duc
rectas, et continua illas, usque in perpendicularem CO continuatam.
Quod si reliqua puncta non fuerint intra complexum harum linearum
inventa omnia, vel saltem exteriora in hac ipsa linea; aut si duae hae
lineae concurrerint alibi, quam in ipsa perpendiculari CO continuata,
ut in Y; tunc operam lusisti, certumque habes, vel dolij figuram, vel
instrumentum, vel manus tuas, ad hanc subtilitatem esse ineptas. Possu-
mus autem his duabus lineis, etsi, accuraté loquendo, secant Hyperbolen
in punctis singulae binis, uti loco contingentium; utique in dolijs, quae
mihi videre contigit. Quare per Th. XXVII. partis primae, diligenter
metire, quae sit proportio CO (dimidiae differentiae diametrorum, ven-
tris et orbis lignei) ad CY. Secto enim angulo OGY in aequalia, si secans
transiverit per punctum C, figura ex circulo erit, pertinebitque ad metho-
dum secundam proprié. Sed quod maximé facit ad comparationem cum
caeteris, quaeritur tunc segmentum Globi FGC, deinde per Th. XXV,
p. primae, fit ut GO ad OC, sic numerus segmenti globi ad numerum,
qui exprimet dimidium corpus Citrij parvi: cuius proportio ad Zonam
circa cylindrum HFGE docetur in Exemplo ad Th. XXII.

Si vero fuerint aequales OC, CY, figura est ex Parabola: quare per Th.
XIII. Epis. IL. quaeritur Parabolicum Conoides ex cono aequealto: Nam
area circuli cuius diameter FG, ducta in partem tertiam OC, creat nume-
rum corporis Coni, at Conoides est sesquialterum Coni: ergo corpus
Conoidis habetur, ducta area FG in semissem CO. Tunc ex Conoide
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quaeritur Fusum parvum in Conoide, per Analogiam Th. XX VII. partis
primae: scilicet ut GO ad YO, duplum ipsius CO, sic Conoides inventum
ad Fusi eius corpus dimidium. Invento corpore Fusi parvi, processus
reliquus idem est, qui cum Trunco Citrij; Zona enim circa Fusum habet
partes duas, altera est Fusum parvum, jam inventum, reliqua et maior
quidem pars creatur ducta circumferentia circuli orbis lignei in figuram
planam FGC, quae parabola dicitur; cuius atea habetur ex Epis. 11. ad
Th. IL Ducti enim parte dimidia, id est tribus sextis de CO, in rectam
FG, creatur area trianguli FCG, cuius sesquitertia cum sit area Para-
boles, creatur igitur ductis quatuor sextis, hoc est besse ipsius CO, in
rectam FG.

Quod si fuerit CO maior quam CY, figura erit ex Hyperbola, proxi-
meéque accedet dolium ad conum duplicatum: idque tanto magis, quanto
maior fuerit CO quam CY. Eritque Conoidis Hyperbolici proportio
ad corpus dimidij Fusi inscripti, pauldo minor quam GO ad OY, maior
tamen quam GO ad OV, si V centrum sit figurae. Hoc solum lucramur
ex hac scrupulositate circa Hyperbolam: de caetero, cim nondum deter-
minata sit recta inter OY et OV, quadrans ad proportionem convenien-
tem; non etiam animum adieci hactenus ad quadraturam Hyperboles,
cuius cognitione insuper opus esset, ad Zonam Fusi Hyperbolici ex arte
computandam. Opitulamini Apollonij.!

Rursum si CO minor quidem fuetit, quam CY, maior tamen ad CY
quam OG ad GY (quod quis qua diligentia discernet?) figura erit ex
Ellipsi recta; cuius segmenta ad circuli segmenta facta per rectam axi
parallelam, semper habent proportionem eam, quam brevior eius dia-
meter ad longiorem, per ea quae ARCHIMEDES adhibet ad demonstran-
dum Episagma III. ad Th. II. perque dicta 4 me in commentarijs de
motu Martis, quod ad dictum Th. II. primae partis erat etiam super-
inducendum. At cum linea proportionis segmenti Sphaeroidis recti ad
Prunum Ellipticum, inter C. Y. nondum sit determinata, ut et prius in
hyperbola, nullum hic ingeniosis, et omnind Apollonijs, exitum mon-
strare possum, quam quem ipsi sibi sollertissimi ingenij acie, superius
Th. XXVI. provocati, exciderint et patefecerint: mediocribus ingenijs
nullus hic thesaurus utilitatis aut compendij latet absconditus. Idem deni-
que teneto, cim CO minor ad CY fuerit, quam OG ad GY : figura enim
erit ex Ellipsi transversa, et Sphaeroidis segmenti proportio ad Olivam
maior erit, quam GO ad OC, sed genuina linea nondum est nota: quod
tanto minoris momenti impedimentum censeri debet, quanto minus
verisimile est, dolia Sphaeroidis, quam Hyperboles aut circuli figuram
imitari.
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V. Qua ratione quis artificios¢ metiri possit proportionem
partis vacuatae ad residuum liquoris, strato dolio, erectisque
ad perpendiculum diametris Ventris et Orbium ligneorum

Desiderata hactenus, quantum ego scio, doctrinae huius pars: utilis
tamen patribus familias ad arguenda et cavenda furta: si tamen Bacchus
4 Thetidis ditione suas opes procul collocaverit, eique suis finibus inter-
dixerit: solet enim haec dea sic tegere sui vernae maleficia, ut cim par-
tem ille subduxerit, ista refundendo corrumpat reliquum. CorGNeTI
aliorumque modus, qua certus est, angusti est usus: ut vero ad omnis
generis dolia extenditur, sine errore et absurditate, quod facile fatebun-
tur authores, exerceri non potest. Incipiamus tamen ab illo: Nimirum si
dolium sit figura cylindri, aut insensibiliter ab ea deflectat, superficies
plana liquoris, secat orbes ligneos, ventrisque amplitudinem, in bina
segmenta circuli; quare, per Th. XVIIL. p. primae, segmenta duo totius
Cylindracei dolij, vacuum et plenum, sunt in proportione segmentorum
planorum in basibus.

Sed quia dolium est compositum ex duobus veluti Truncis Conicis,
quorum reputatur altitudo technica, quantum est longitudinis inter cir-
culum ventris et orbem ligneum: Truncus verd quilibet constat ex
cylindro medio, super basi Trunci minori, et circumiecta Tunica (sic
enim appello in dolio dimidiam ventris protuberantiam supra molem
intimi cylindri: si totum dolium eiusque genuinam figuram consideres,
tota ventris protuberantia, constans ex duabus talibus veluti tunicis
adversis, in superioribus mihi dicta fuit Zona). Animadverte igitur, quod
Tunicae vel Zonae huius margo primum subsidit, priusquam ab intimo
cylindro, qui est inter otbes ligneos, quid defiat: postea quim cylinder
incipit minui, semper und ! minuitur etiam Tunica: ad extremum toto
cylindro exhausto, restat in faecibus adhuc margo Tunicae vel Zonae.
Quis in hac irregularitate speret ab arte subsidium?

Atqui non plus unico Theoremate nobis opus fuerit, ut de vacuatione
Dolij, cum figura Trunci conici duplicati, demonstrativam plané prae-
scribamus Methodum. Dictum est supra Th. XVI. partis primae, non-
dum esse factam 2 Geometris disquisitionem de soliditate segmentorum
quorundam Coni: quae inter sunt etiam ista segmenta Truncorum Coni-
corum, seu dolij, quae determinantur per planam superficiem liquoris
defluentis, parallelam axi Truncorum conicorum, rectam ad communem
basem Truncorum, seu circulum medium Ventris.

De his itaque segmentis Coni, lubet aliqua disserere etiam hoc loco,
ad provocandos Geometras; ut qui hactenus non satagendum putarunt
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de his segmentis, usu, quod supra dicebam, non exigente; ij jam tandem,
postquam manifestum vident usum eorum, e somno evigilent, demon-
strationemque soliditatis eorum quaerant. Primum itaque consideravi,
si forte tale coni segmentum, quod fit plano ad axem parallelo, eoque
Hyperbolico, proportionem ad Conum totum habeat compositam ex
proportione segmenti suae basis ad basim Coni, et ex proportione suae
altitudinis ad Coni altitudinem. Haec opinio vero quidem est proxima,
sed tamen falsa. Nam portio haec est segmenti Coni scaleni humilioris,
scilicet per verticem secti, ad conum propositum altiorem: atqui tale
segmentum Coni scaleni per verticem secti, est minus segmento Coni
altioris, super eadem basi stanti; exit enim in mucronem; cum hoc
exeat sursum in quandam aciem latam Hyperbolicam; illud continetur
superficic Coni minoris et plano triangulari; hoc portione superficiel
Coni maioris, et plano Hyperbolico.

Secundd consideravi, num segmentum Coni propositum sit aequale
segmento consimili cylindrici segmenti, habenti eandem basin et altitu-
dinem: de quibus segmentis secundis egimus Th. XVII. p. prioris; quor-
sum spectat etiam Th. XXII. ex parte: et an non tam Cylindraceum
quam Conicum segmentum, stantia super eodem segmento circuli, et
terminata segmentis planis, illud Elliptico, hoc Hyperbolico, quodlibet
aequet partem tertiam segmenti cylindrici recti, per planum axi paralle-
lum facti, super basi eidem. Sed nec hoc ipsissima veritate nititur, ut-
cunque prope accedat. Nam si verum hoc esset de uno, non posset esse
falsum de semicylindro, quem determinat planum per axem, transiens
etiam per inscripti Coni axem et verticem. Nam diviso hoc semicylindro
in partes 33, semiconus eodem plano per axem determinatus, est talium
partium 11, per Th.IV. p. primae: at segmentum cylindrici segmenti est
talium partium 14, per Th. XVII. Quod igitur interest corpusculum
geminatum, terminatum intus Conica superficie, foris plani et portiun-
culis Cylindraceae, est partium tantim 8. Etsi verod hic conus dimidius
est praecisé triens semicylindri, tamen hoc in alijs segmentis non obti-
net, €o ipso, quod tunc Conus non amplius per Verticem secatur; seg-
mentum igitur Coni propositum maius est triente segmenti cylindrici
recti aequealti: et videntur ista successivé magis magisque fieri aequalia,
vicissimque corpuscula interposita magis magisque attenuari, quo minus
sit segmentum ipsum rectum Cylindricum, cuius ista sunt partes. !

Tertio igitur videtur inquirenda quadratura Hyperboles, quae segmen-
tum coni determinat, qua inventa facile est, cuilibet Hyperbolae triangu-
lum super eadem basi assignare, cuius area sit aequalis areae Hyperboles.
Nam proportio segmentorum Coni ad Conum totum, videtur esse
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composita ex proportione baseon planarum, et proportione altitudinum
triangulorum istorum, hyperbolas aequantium. Interim dum hanc
praedam venatu referant Apollonij; nos fidem reliqui Theorematis,
etiam non demonstrati, secuti, id eligemus, quod ad veritatem aspirat;
et segmenta circulorum quae sunt bases Conicorum propositorum,
ducemus non in altitudines eorum, qua ratione minora justo constituere-
mus; sed in lineas longiores, scilicet in continuatas has altitudines,
usque ad arcum circuli, per vertices conorum continuatorum, perque
orificium dolij traducti, ut si in Sch. X VIII circulus maximus traduceretur
per B,C et oppositum verticem ultra D, ut sit CL. sagitta, et LB sinus
arcus, determinantis nostras lineas: cui circulo expedit peculiare nomen
esse; dicatur Metator. Manifestum enim est, talem arcum non tangere
dolium in G, orbe ligneo, ac proinde altitudinem OG technicam seg-
menti conici COG, continuatam in hunc arcum, fore longiorem, veluti
si OZ esset. Segmentum igitur CA ventris, cuius altitudo CO, ducemus
in trientem linearum OZ, pro soliditate segmenti Conici. Si quis metuit,
ne OZ nimis sit longa, is cogitet segmenta nobis hic proposita non esse
meré conica, sed his maiora ex Citrio et Fuso.

Nascetur igitur processus iste. Ante omnia notam esse oportet, €x
superioribus praeceptis, amplitudinem ventris CA, et diametrum orbis
lignei GE, cum dimidia differentia CO, et per transversalem CE, ipsam
etiam altitudinem technicam Trunci OG. Est autem CO ad OG, ut CL
ad LB altitudinem Coni continuati. Igitur scientur areae circulorum CA
et GE, ex superioribus, in mensura una; quae areae ducendae sunt in
suarum altitudinum LB et KB partes tertias, et auferendus conus GEB,
deficiens 2 Cono CAB continuato, ut restet truncus CAEG, in numeris
aptis praesenti negocio. lam pro inveniendis lineis OZ opus est diametro
Metatoris: quadratum igitur ipsius LB, divide per CL, et prodibit in
quotiente residuum diametri. Adde igitur CL. ad hoc residuum, com-
positus erit diameter Metatoris. Igitur si proposita sit altitudo vacui CO,
per eam inquirenda sunt, segmentum circuli ventris, per praccepta
superiora, et linea ex O perpendiculariter per superficiem liquoris
defluentis exiens in Metatorem. Aufer igitur CO 4 diametro Metatoris,
ablatam multiplica in residuum, facti radix est linea quaesita; in cuius
partem tertiam multiplicanda est area segmenti circuli Ventris, pro
soliditate segmenti Conici. Quod si altitudo vacui CO non superat
dimidiam differentiam diametrorum CA, GE, sufficit hoc laboris. At
si superat, labor geminatur. Segmentum enim Coni tunc excurrit ultra
Truncum CGE, in Conum GBE deficientem: quare pars eius deficiens
inquirenda, et 4 segmento toto auferenda erit. Aufer igitur dimidiam
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differentiam diametrorum ab altitudine liquoris; cum residuo tanquam
sinu verso, quaeratur area segmenti orbis lignei, quod extat supra
superficiem liquoris; nanciscatur autem eandem dimensionem cum area
segmenti plani ventris. Tunc quae est proportio altitudinis liquoris ad
excessum suum supra dimidiam diametrorum differentiam; in eadem
proportione adme'tire huic minori segmento orbis lignei, portionem de
linea OZ, cuius tertiam partem duc in segmentum lignei orbis, pro
soliditate partis de Conico segmento deficientis: qua ablata 2 toto seg-
mento Conico, relinquitur segmentum Trunci inanitum.

Denique si tibi cognitus est numerus mensurarum, quas capit
dolium totum, eum multiplica in segmentum Trunci, vel una vel duabus
operationibus inventum: factum divide per soliditatem Trunci totius,
prodibit in quotiente numerus mensurarum, quae defluxerunt.

Cum autem et hic et supra saepius usuveniat, ut quaerenda sint
segmenta circulorum, per sinus versos dimidiorum arcuum, quae res
molestias magnas creat; ut hac te molestia ex parte liberarem, tabellam
hic confeci, quae singulis centesimis partibus sinus versi seu sagittae,
4 summo versus centrum, assignat quantitatem areae segmenti in ea
proportione, ut circuli illius totius area valet partes 15710: nec enim
aptior numerus mihi exivit, utenti facili et expedita via computationis;
nec nunc vacat, hunc numerum cum rotundo aliquo permutare.

| o| 10| 20| 30| 40| 50| 60| 70| 80| 90| 100
o.| © 204 | 8181478/ 2237|3072 3964‘4900 5868 | 6856 | 7855
1.| 10 /339 | 879| 1550 2318|3159 4056 4996 5966 6956
2.| 27 386 | 941|1623| 2399 3246 | 4148 | 5092 | 6o6s | 7056
3. 49 434 1oof;_' 1697 | 2481 | 3334 | 4241 | 5188 | 6163 | 7155
4. | 76 | 484 | 1069 | 1772|2563 | 3423 4334 5284|6262 7255
5. 105 | 536 | 1134 1847|2646 3512|4428 5381|6360 7355
6.1138 | 589 | 1201|1923 | 2730|3601 | 4521|5478 | 6459 | 7455
7. 1173 | 644 | 1269 2001 | 2815 3691 4616|5575 | 6558|7555
8.|211 | 701 | 1337|2079 | 2900 | 3782 | 4710| 5673 665B|7655
9. | 252 | 759 | 1407|2158 | 2985 38?3!4805 5770 6757 | 7755

Vsus tabellac: segmenti sagittam seu sinum versum, seu quod est
loco eius (ut in Ventre altitudinem vacui, in orbe ligneo altitudinem
extantis partis supra liquorem) duabus Cyphris auctum, divide per
semidiametrum circuli, cuius est segmentum: quod prodit, eius denarios
quaere in fronte, digitos in margine, et area communis exhibebit aream
segmenti, qualium area totius illius circuli valet 15710; quae si valeret
minus aut plus, reductionealiqua opus esset ad communem dimensionem.
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Exemplum huius processus. Sit venter dolij CA altus 22, diameter orbis t
lignei GE 19, dimidia ergo differentia CO sesqui: Et OG 13 s. Vt autem CO
sesqui ad OG 13 s. vel ut 3 ad 27; 1 ad ¢. sic CL 11 ad LB g9, ergo KB est 85 s.
Ponemus autem, aream circuli CA valere numerum Tabellae, sc. 15710, Erit
ergo ut quadratum 484 de CA 22. ad quadratum 361 de GE 19, sic area circuli
CA 15710, ad aream circuli GE 11718. Duc 15710 in trientem de 99, prodit
518430, pro corpore CBA: duc 11718 in trientem de 85 s. prodit 333963, pro
corpore GBE, quod aufer 4 CBA, restat 184467, pro Trunco CGEA. Iam pro
diametro Metatoris: ipsius LB 99, quadratum g801, divide per CL 11, quotiens
erit 891 ; cui adde 11, erit Metatoris diameter goz. 10

Sit primo altitudo vacui minor quam CO, sc. 1. Vt igitur possis excerpere
eius segmentum ex tabella, dic, CL 11 fit 100, quid 1? prodit 9 cum undecimi:
haec immissa in tabellam, refert segmentum Ventris 256 feré. Aufer deinde
1 4 go2 diametro metatoris, restat go1 quod duc in 1. fit go1. cuius radix 30 .

Duc igitur eius ! tertiam 10 in 256, prodit soliditas segmenti 2560. Quia ergo 04+
altitudo vacui minor est, quam CO: valet tota haec soliditas. Et ut 184467 ad
numerum mensurarum dolij, sic 2560 ad numerum mensurarum quae de-
fluxerunt. Sed nota, si operareris per simplicem segmenti altitudinem, quae
esset 11, tunc non multo plus tertia parte huius colligeres, quod est certd
minus iusto. 20

Sit secundd altitudo vacui maior quam CO, sc. 6. Vt autem 11. ad 100,
sic 6 ad 54 cum 6 undecimis. Ergo in tabella quaesiti, so in fronte, et 4 cum
appendice in margine, exhibent segmentum 3468. Aufer deinde 6 4 go2 restat
896, quod duc in 6, fit 5376, cuius radix 74, minus sexta parte: duc huius
tertiam partem in segmentum, prodit soliditas segmenti Conici 85351, sed
ultra truncum conicum excurrentis, quia 6 superat CO. Ergo aufer CO sesqui
a 6, restant 4 s. cum hoc quaerendum segmentum orbis lignei. Si semidiameter
eius g s, fit 100, tunc 4 s. fit 47 cum triente feré: cum quo ex tabella erunitur seg-
mentum 2843, qualium area orbis lignei, quae minor est ared ventris, habet !
15710. Duc igitur 2843 in 361, quadratum de 19; factum divide per 484, quadra- 30
tum de 22, prodit 2120 s. Et quia segmento toti, cuius erat numerus 6, tribue-
batur 74, eius parti, cuius est numerus 4 . tribuendum erit pro altitudine 55 s.
cuius tertiam duc in 2120 s. fiet 39229 s. soliditas apicis de segmento excur-
rentis in conum deficientem. Aufer hanc 4 segmento toto, restat segmentum
Trunci conici 46121 vacuum. Rursum igitur, ut 184467 ad numerum men-
surarum totius dolij, sic 46121, ad numerum exhaustarum mensurarum. Si per
simplicem altitudinem segmenti operareris, ca fuisset non 74, sed 66, segmenti
soliditas 76312, deficientis vero apicis 36400, soliditas ergo segmenti de Trunco
39912, certd minor justo. Nos igitur quod hic maius invenimus, pro vero
amplectimur. 40

At enim excipient Apollonij ne sic quidem, hac soliditate segmen-
torum conicorum concessd, satisfactum diversitati in dolijs; quippe
haec soliditas, cum ex unius formae metatore computetur, non plus
quam uni figurae doliorum quadrabit? Scio equidem; quare ut et illis
satisfaciam, ad Th. XXX, partis primae illos ablego; illic invenient
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(Apollonij inquam, quaerentes, invenient) unde suppleant, quod
scientificac demonstrationi huius artificij adhuc deest.

Conclusio libri

Constitueram errores aliorum, cum circa doliorum integrorum, tum
etiam circa partis vacuae dimensiones, detegere, fundamentaque Elen-
chorum monstrare in Theorematibus huius libri. At cim una veritas
sufficiat vel tacens, contra omnes errorum strepitus; et jam antea liber,
vix decem initio Theorematum, practer opinionem excreverit: habeant
igitur sibi suos errores, quicunque ijs delectantur; fruamur nos nostris
commodis; et ut fruendi materia, salvis corporis animique bonis, affatim
suppetat, precabimur.

Et cim pocula mille mensi erimus,
Conturbabimus illa, ne sciamus.

FINIS.
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ein Teutfche Manier fleiffig aufsupoliven / ond €. B, ond G. famptlich / mit gebiivens
der Ehrerbiettung / von Ihr onnd Mein felbfivegen / yuverehren geffattet ond bes
foblen: freundtlid) anfinnend / folden von Ihrenfivegen auffjubebalten / inn fiirs
fallenden Gelegenbeiten / ju befiirderung alles Handels vnd Wandeld gugebraudhen /
ond Jbr ald ciner wolverdienten getreuen Mutter darben dandbarlidh jugedenden:
Deffen fernern erbietfend / jren licben Kindern audh fiirderd / oo Sie etwa anfiehen
pourden / mit RNabt vnd angreiffung jhresd vbrigen Shapesd (der gleichwol nod nidt
erfchopfiet) notdburfftiglicdh bengufpringen: Bund verfibet fidh bingegen / € BV, audh
€. §. I, vnd 6. werden eintheild / im Land ob der Enf / nach der Rom. Kenf, M,
onfers Allergnddigfien Herrensd wolgefallen 7 mit ond neben andern firnemen Glis
dern Def Landed / in angefangner gfinfiger befthuss ond befiirberung jhrer der
Geometriae gefrener Diener / ond denen obligender anderer / obwol nidt gemeiner /
doch gur €br Gottes reichender verrichfungen continuiren: anbdern theild aber / im
Land BVnder der Enf / difem vihmlichen Crempel nadvolgen / weil jhnen Gott hiersu
oiel beffere Mittel befcheret / ond fie mit oberfluff Teaids vnd fondetlid) def fofilichen
Deft. MWeins fo reidlich gefegnet.

Weldhes ich hiemit / empfangnen Befeld) nach / vervichten 7 onnd befagten Beuts
pfenning €. B, auch €. F. W, onnd G, inn nadfolgendem Teutfchen Aufiyug mit
pieler mithe onud onfofien aufpolivet / vnnd mit feinem Anhang gefaffet vnd vers
mehret / gu einem Gliidfeligen Frewbdenreihen Newen Yabr vnderdienfilich pracsen-
tiren todllen / hodfleiffig bittend / Die wollen mit meinem auff die polietung ges
roendten fleiff / wie er gerabten / grofigiinftig fiie lich nemen / Denen midy ju Gun;
fien befehlend. Datum 8ing 1. Januarij Anno M. DC, XVL

€. B, audh €. F. W. ond Gunfien

Bnderdienfibefliffener
Johann Keppler
Mathematicus.
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1. Bon Nofwendigleit der Vifiereuthen.

m NReinfivom vnnd fonfien bin onnd wider in Teutfchen Landen / wa ed groflen

Weinwadhd bat / fithret man die netwe (dre Faffer ju der Ench / an die Bruns
nenfaften auff offnen Mard: da iff ein gefdhworner s der bat fein getviffe Statts oder
fandtmag / mit deven fiillef er dad Faf 7 oud zeblet 7 wieoil in allem darein gehe:
waé fich nun findet / dag brennet er drauff mit einem fennlichen Brandseicdhen /
deflen ein jedes ort fich gebraudyet. Wirdt alfo die Rechnung vnd der Kauff gemacht
nad) difer Ench / vnd Dif Haiffen dann Geendte Fafjer. Dif ift der gewifjefte onud
ficherfie weg / wann man nur allemal denfelben braudien vnd gehen fan.

@8 faugt aber dife weife maiffen theild nur fiir die / welde innerhalb einer Statt
ober eines Landed mit einander handeln / ond e8 begeben fich febr vil falle / da
man darmit nidht vergniiget fein fan.

Dann erfilich Fan gefcheben 7 dasd etliche Frofde abgeftoffen roerden ; wil dann der
Binber dad Faf nicht gar ju bauffen {hlaben / fo muf er ein andere Saag fireichen /
ond den Boden weiter hinein fegen / ond alddann Helt dad Faf fein auffgefiampfite
Ench nicht mebr,

um andern / fo werden efliche Faffer fo grof onud in die gewdlbte Keller hinein
gebatwet / dag fie nimmer ang fagliecht fommen: ju gefchioeigen / dDag man ein
foldhes grofjes gebeiv folte an einen Brunnen flibren / allda anfiillen / da offt ein
gantier Nohefafien nidht fooil Waffers in fich belt / ja inn etlichen vilen ffunden oder
tagen nicht Waffers gnug suerinnen modhte.

Fiirs dritfe / ond wann dann ein Faf nicht geepchet / oder die Epdh nit mehr
helt / ober wann dag geidhen auff einem Mard / dabin man das Faf verfithret /
nicht erfennet oder pafficet wirt / {olte man alddann miifien den Wein aufldbren /
mit Waffer epchen / oder warten / bif der Wein aufigetrunden 7 vnnd hernadh allers
erft recdhnung machen / oder nach dem Geficht handlen ? Wad were diff in einem ond
anderem fiir eine vnleidenliche verwirrung ond fchadliche hinderung ?

3u abbelffung diefer Inconvenientien, vnnd ju beffirderung def Handeld vnnd
Wanbeld bat man die Vifiereuthen erdacht / ond e feind bey allen wolgeordneten
Gtetten gefchworne Weinvifiever beflelt / die ibr genantd darvon haben / vnd mit
ibrer Wifierruthen / die thnen cin jede Statts oder Land Obrigfeit fiirlegt / den
Rauffer onnd Verfduffern aunffi erfordern entfchaiden miiffen / wasd ein Faf in
fidh alte.

2. Dad infonderheit bey der Defterreichijchen Vifierruthen oder Hem:
ftab vor andern drtern ein ermwiin{dhte behendigleit mif lanffe.

Db nun wol die BVifierruthen weif ond breit / an allen orten / da 8 grofien Weins
wahs bat / gebraudht wirt / o hat e8 doch mit derfelben nidht vberall einerlen Art.
Dann am Reinfirom / onnd wa ein grofier ' Weinhandel / da meffen fie die breitte

Auf der dedication
im Lateinifhen.

Auf derdedication.
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an baidben Bdden / vnd die lenge der Taugen oder Taufeln / alfo aud die tieffe jum
Gpontlod oder Beibel / gerad hinunter: Wann dann jhr Maafs oder Vifierruthen
inn viel fleiner vund gleicher theil abgetheilet iff / dann fo gibf e8 viel Multiplicirens,
dividirens, quadrirens, cubirens, quadrat sud Cubic oder Conicrourgel fudhens /
auch viel neben Regeln ond erinnerungen von vngleichen Bdden ond BVefichen der
Faffer 7 da immer ein Vifierer genater vnd flirfichtiger fein wil dann der anbder;
alfo daf je einer tider den anbdern fdreibt / ond jhm fein verfdblen entdedet.
Snmaffen dann aud) in difem Bitdhlein fiir die Lande fo e bediirfitia / dergleichen
verbefferte / aber febr {dhivere Nechnungen mit eingeflihrt werden / deren jede an
feinem orth mit ordnung folgen folle. Gtlihe feind audh fo vnoorfidhtig / trawen
ibren vngleidhen oder Kunfitheilungen an der Viflerruthen alljuviel; vnnd ddrffen
fih von jhresd langen vndendlichen braudsd willen / gank freventlich toider einen
Kunfiverfiendigen legen / jhbme iderfprechen / jbne def fiiviwiges befchuldigen /
gleidh al8 toann folche Kunfimeffung nur allein inn jhrem Handtwerd julernen 7 ober
von jhnen felber were erfunden worden / ohne empfangnen vnterricht von den rechten
Meptinfilern. Da dodh fie die notwendige abfdpe / die ed mif foldhen Funfilichen
Thailungen hat / nimmermehr begreiffen ober practiciven fdnden / fondern begeben
offteemablen mit denfelben groffe Jrechumbe / weil fie fich niche alfo durchauf obne
onbderfchaid branden laffen.

Hingegen belt man in Defferveich difen gebraudh. Grfilich Hat man cin durd:
gebende gleiche form einer BWifferruthen von vngleichen Cubifdhen Thailungen / auff
bie Defterveidhifche Maaf/ Emmer / oder Endh gerichtet / vnd miiffen die Binder vnd
Weinvifierer angeloben / diefelbige ond fein andere verfdlfchte jugebraudhen / ond
fich nad) deven gurichten.

Nadmalen wann ein Kauff gefbicht / ond die Faffer in die Keller eingefchoffen
onnd gedffnet worden / dann fompt der Weinvifierer ober der verfauffer mif ciner
gerechten / onnd bey der Statt approbivten Vifierruthen / die fendt er oben jum
Spontlod) vbersoer gegen dem einen Boden binunter: onnd ffivet fo lang / bif er
def windeld / ober vnberfien theild vom Boden gewar wirde: dann fo merdt er /
mit welcher giffer die Ruthe oben an das Beibel raiche; verfudht ed aud gegen dem
andern Boben / ob efiva die eine ytwer lint lenger wer / ald die ander, Weldhe siffer
nun an der BVifierruthen ju baiden malen gegeiget wicdt / ober das mittel jivifchen
baiden (wann die soerlinien vnaleidh weren) die gibt jhme die angabl deven Emmer /
fo im Faf feind: ond nach derfelben giffer wirt die Kaufffumma / deren man nach
bem Emmer eing toorden / jufamen gerechnet.

Diff ift nun eine gar behende weife ju Wifieren / weil fie gar feiner Rechnung
bedarff.

3. Firnembfter Jmwed difed Bichlins,

Wann mir dann gu gemiith gangen / ob dann dife toeife aud) alfo gewif / ald
man ing gemein darvaufi batwet ond handlet / vnd ob nit etiwa die Wifferer difen
gebraud) der Bifierruten bey den Dbrigleiten auf onvorfidtigem verlaffen auff die
finfilidhe Cubifdhe theilung / alljufreventich eingefehlaifft / commendirt snd gelobt /
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Davinnen fie aber fich ond andere audh verfiibren modhten / ald Hab ich midh vor

i anbderthalben Jaren bintfer den vedhten Grund difer weife ! yu vifieren / gemadyt 7 ond

diefelbe / oie fie in Defterveidh 7 ond an Defterreichifhen Faffern gedibt wivt / jufi /
fidher / onnd gewif befunden / weldhes id) dem Ffunfilicbenden Lefer in einem
lateinifchenn Tractat mit Geometrifthen Demonstrationibus nad) arf der funft
eriifen / die fummen aber ¢ines jeden pofiensd / ond wag fonfien nuliches obder
nofiwendiges darbey yu merden / dem Teutfchen Lefer yum beflen (auff etlicher der
fachen verfiendiger Heren vnd Landleute gutadhten) in difem Teut{hen Bidhlein / fo
einerlen format hat mit dem Lateinifchen / fiir Yngen gefielt: dbamit alfo ein jeder /
nadh feinem verfiand ond glegenbeiten / dbasd Lateinifthe oder dagd Teutfche Eremplar /
ober Bepbe gufamen erfauffen vnnd gebraudien finde: Verboffeud / bepdesd glehrte
ond Idioten werben mit meinem wolgemeinten fieif jufriden fein / onnd deffen
genieffen beim Defterreichifchen filen Wein.

Demnach aber von der alten Romifthen Republica befandt / das fie jhre gewicdhte /
Elen onnd Maaf alfo an einander gehengt vnnd verfndpfft / dag eined ohne dasd
ander nicht hat tdnden verlohren oder verendert werden., LS haben jesivermelte Kunitz
perftendige onnd bem BVatterland gewogne Hevren fiir gut angefehen / dagd idh devs
gleichen aud) an den Defferveichifchen vieverlen Mefforten / darauff alfer Handel ond
Wandel berubet / verfuchen folle: wie dbann bierin I. Dad Gewicht / Centner / Pfund /
Sot / efc, I1. Die Elen / Claffter / Schuch vnd Foll, I, Die Weinmaaf / Emmer /
chtering vnnd was dem anbhengig, IV. Die Traidbmaaf / BViertl / Strich / Mefen /
Muth / etc. inn furgen runden gablen welde wol gubehalten feind / alfo sufamen
gebracht / bag eined qufi dem andern hergenommen / erfundigt / betvdref ond vers
beffet werden / onnd alfo alle mif einander ju mehrer beffendigleit gereichen fdnden.

4. Bon euffeclicher geftalt eines jeden Weinfaffes in gemein /
aufl dem Crften Theil def Bitchlins.

Difer erfte Theil lehret yu eingang von dem furm eines Weinfaffed / dann wann
difer furm fich nicht nach dem Civdel avtete / fo fondfe man mit der BVifierruthen
feine funft davan fiben. Dann alled wad man behend meffen foll / da man auf
enigen befanten fachen / viel onbetandfes ervathen folle (um ECrempel auf der
bloffen tieffe def Faffes / fein gange fabigleit oder feinen Halt) dDasg muf fich eint-
weder nad dem Civcul oder nad) der Gerdde arvten ond cin wolgefhidte gleichheit
im smbfraife haben.

Bud wire angegeigt daf ein Weinfaf fich am Boden nad einem Civdel / bund am
Baunch nadh ciner runden Seul oder Wellen / dasd halbe Faff aber vom beibel an /
nad) einem Kegel arte / weldhe drep ding / nemlidh Cirdel / Kegel vnd Wellen / den
Riinfilern wol befandt feind / darumb fie jhre Kunff auch an den Weinfdffern
braudhen vud ermeifen fénden.

Darneben werden orfachen angegeigt warumb die Fdffer ein folde vnnd fein
andere form haben miiffen / weldes onnof Teut(d yugeben: dann ed wol einem
gemeinen Binder (dcherlich flirfommen folte / wann er gefragf wurd / wartmb er

4) Sefern 16) Al Hat 18) Defereeifiben 25) 3. staft 4
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dag Faff rund madhe vnnd nicht anderft / obngioeifel wurde er nidhts anbers ant:
worfen / dann allein dif / weil er nie fein anders gefeben. Dasd madht 7 er hat nicht
gelebt ju Fofua oder €hriffi jeiten / da man Wein vnnd Waffer in Schlefichen vber
Land gefiihrt onnd auffgebalten. €r iff nidt in der Thrden ge'weft / dba man nod

f

beut su tag lederne Tafden braudt / lederne groffe Ldgeln an der Cameln vnd Efeln ¢

feiten anbenget / hat villeicht auch nie der fachen nadgedacht / warnmb man die
Welfdhe Wein in breiten ond nicht runden Idgeln ju ond heraufbringe; fonderlich
irt er nie betradptet haben wad die Wlte Romer fiir Weinfaffer miiffen gebabt
baben / barinnen fie den Wein offtermals vber die hundert Jabr im Raudh hangen
gehabt, Wann heutiges tags e¢in Bud flirbanden were / davinnen folde gefchivr vud
die ganfie Manier Fldrlich befchriben toere / wie idh im lateinifhen Eremplar vnfere
beutiges tags gebrauchige Fafjer befdhriben / rourde daffelbig den gelebrien lieh ond
wol befoblen fein.

5. Bon Kunfilicher Meffung allerhand tunder fachen.

Bnd weil dann die BVifierfunfi auff dem Cirdels MWalgers ond Kegelmeffen ber:
fleuffet / onnd obne diefelben nidht mag recht verfianden werden / fo folgt nun ferners
im erfien Theil ein Yufsug / wie man folde formen rvecht verficben vnd behend
meffen folle.

Dabey dann der einfaltige wol merden folle / dagd alled wag bie im crfien Theil /
fo tool aud ein groffer theil deffen / was bernad) im andern vund driften Theil deff
lateinifchen Eremplard nadeinander folget / vom funfilichen Meffen 7 nicht allein
ber Weinfaffer / fondern audh anderer dinge: foldes nicht dabin gemeinet / oder ein:
gefiihret werde / ald miffe ein jeder / der die Defferveichifche BWifierruthen an Defters
reichifchen Faffern recht braudhen wil / foldhed alles ond jeded suvor verfiehen vnnd
fiblich practicirn miiffen. RNein e8 bedarff fich flir gmeine Leuth fo viel mibe vnd
RKopffbredens gar nicht: fondern dabin iff e$ geridhtet / dieweil ih dem Kunfis
liebenden vnnd nacdfinnenden Lefer im Lateinifchen tractdtl hab ertoeifen willen /
Das die Defterveichifche roeife / ein Weinfaf ju vifiren / gewiffen vnnd guten grund
babe / onnd niemand verflibre / fo Hab ich miffen die Defterreichifche weife gegen
anbdern tweifen balten / fo inn den Kunfibfichern befandt oder an andern orten Ablich
feind / fouil deren jhren onfeblbaren grund haben. Dann folfe ich diff erwifen haben
nicht durd) Fnfiliche Meflungen onnd Redynungen / fondern mit dem Weed felbften /
ond mit abepcdhung vieler vnderfchidlicher Weinfaffer / deren eing alfo 7 dasd ander
anderft geftaltet / dad hette mir viel geitverderbung / onfofien / miibe vnd vers
driefligleit verurfachet / onnd hette ich manchmal nafi von der Tonato heimfommen
miiffen: hette leslich Dannod nicht getouft / aran ich were / dann es leichtlich hette
fein fonden / dasd nod) ein form eined Faffed hinter bliben twere / dergleichen mir
niemalen onder die HAande fommen / an weldem idh mit meinem fiirgeben auf
onmiffenbeit bette verfahren mbgen,
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dem Seutfchen funfilicbenden Lefer den aufiyug auf folden Theorematibus, deren in
der angabl dreiffig / inn difem Teutfhen fractdtl nicht mifaunnen / fondern meis
fien theild nad) ordnung def Lateinifdhen fractatling hie einfiihren mwdlen: gufer
boffuung / die andere mebr ecinfdltige Lefer / oerden fidh foldhe auffchroeiffe nicht
itven laffen / fondern die vberbupfien / biff fie im andern Theil ju der Biflerruthen
felber fommen.'

6. Vom VBmbiraid deff Cirdels.

3 wiffen wie toeit e vmb ein Nad herumb fen / dasd iff joar dem Schmid /
Wagner onnd Fubrman ein leidhte fad), Sie {halten den Wagen flirfich nadh der

gerdde / fo fang / biff der cine Nagel / der anfangs su onderft geffanden / einmal
herumb / ond wider vuderfich fompt; der trudet ju baiden malen einetlen griiblin
in den Bodens fo hat man dann die ganpe friimme def Nadesd jwifchen bepden
gritblein in die gerdde aufigefiredt / ond mag fie dann mit Schuchen oder mit Elen
abmeffen / wie man il 7 ober deffen bedfivfitig ift.

Wann aber nicht allwegen dergleichen Mittel fiirhanden weren / jum Eprempel
wann der Binder nicht allioegen mif einem Band omb dad Faf Herumd meffen
fan / fondern e8 ligt ettoa vuten auff / oder im Kaat oder im Waffer: wolan wann
ime nur fosil wirdt / daf er die weitte oder breite am Boden mefien fan / mitfampt
den Frdfchen / fo Fan er dDavauf auch den vmbireif an den eufferfien Frdfcdhen wiffen
durch dife Neael / nimb die breite drenpmal / theil fie aud in fiben gleicher ffud / feb
dag ein von difen fiben ffuden ju deti drepen ganben / (o haftu den vmbfreifi ober die
weite D¢ raiffé / die er dann jumal haben mwirdt inwendig / want er an die Frofde
su euffecft angelegt ond angetriben fein toirt,

Alfo bingegen auf dem ombfreiff su lernen die breitte oder Hiohe def geredhten
Cirdeld: Sum Erempel / wann ein Faf verbeibelt were / onnd nicht Edndte anffz
gemadht oerden / guwifien 7 wie tieff e8 am Baud) fepe. So geudy ein Band vmb
die mitte am BDaud) herumbd 7 theil folde lenge in 22 gleiche theil /nimb darvon 7
folcher theil 7 fo hafiu die hihe defi Faffed mit fampt dem Hols: wiltu die innerlide
hohe def Weind haben obne dasd Holk/ fo miffe die dide der Taufeln an Frofden /
(frag aber den Binder yuvor der das Fah gemadt / wievil die Taufeln am Baud
dinner oder dider fepen dann aufien an Frdfchen) gench alfo die dide bepder Tans
feln von der gefundenen hohe def Faffes ab / fo bleibt dir die innerliche Hobe.

51) fen stars fenen
19 Kepler 1X

Huf dem 2, Theor.
Die 2. Figur im
lateinifdhen.
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Dabey u wiffen daf ed nicht nach der fherffe suverfichen / wann man fagt der
ombfreiff balte fich gegen dem diameter oder breitfe wi¢ 22 gegen 7. Dann ¢ iff
nidht miiglich einen einigen gleichen theil von bem diameter yunemen / teldher den
pmbireiff gerad aufmeffes ja wann man gleid den diameter theilete in goeinGig
taufent taufent tanfent taufent mal taufent gleidber fificklein / fo wire dodh eftwas vbers
bleiben / bad weniger iff / dann ein foldhesd fleined fHidlein / dann der vmbEreif
wirdt alddann fein 62 831 853 071 795 861 folder Feiner theil ond nodh ein wenig
driliber 7 doch nif fo vil 7 Dag es gar / etc. 862 twerden.

7. Bom VBmbEreif einer Eplinien.

€in Eplini / oder ablanger Cirdel bat nicht einerlen breitte mit der hHdbhe; deren
feng inn die gerdde aufigefiredt / helt gleidh dasd | mittel ywifchen bepden gerechten
Cirdeln / deren der eine oben vnd vnden / dev ander yu bepden feitten von jnnen an
der Eplini anfireichet.

Sum Eprempel / wann dad Faf fein runden Boden Hette / vnnd man folt einen
raiff anlegen vngemeffen / fo miiffe man dodh jum wenigfien am BVobden meffen
fonden wo er am breitteflen / onnd o er am {dmdleflen were: jwifchen baiden
foldben breittinen dad mittel in 7 getheilt / vud deven flud 22 genommen / geben die
infoendig weitfe von dem raiff / der an ein folchen bobden geredbt iff.

8. MWie dagd Map guverfichen.

Merd biebey dad man den diameter ober deffen ein gewiffes fiud bie fiir das
Maaf braudet / abjumeffen die Krdmme: dann alfo helt ¢8 fidh allwegen / dag
maafi fol vus befanter fein / dann dasdjenige fo man miffet / ond dasd gevade iff vns
allwegen mebr befant dann dad frumme / die lenge mehr befant dann ded Feld /
bag Feld mebhr befant dann ¢in volled Corpus oder innerlidher raum. Dann dem
Menfchen iff ein folde gerade lange Maaf angewadbfen / fonderlich der Finger /
Spannen / Sdud) oder Fuf 7 ond Elenbogen / daber die Elen den namen hat,

Merd fiird anbder / dad man nidt gleich anfangs ein ding mit Werdfchuchen
aufmiffet. Dann ¢8 feind folde Werdfdhudbe gar vngleich ond onderfdhiedlich / wie
auch die Menfchen mit jhren {hudben vnnd Elenbogen vngleidh auffrvadbfen.

Sonbdern darinnen beffehet alles Funfiliche meffen / dag ein jede form / die {ich 3

nach dem Cirdel oder nadh der gerdde artef / jhr geraded Maaf inn jhr felber hat /
ift fie grofi fo iff auch jhr Maaf grof / iff fie Fein audy alfo. ALS sum Erempel der
Circel / er fep Elein ober grof / bat feinen diameter yu feinem Maafi / ond man fraget
anfangs nidt / wie grof der Civdel fey / verflehe gegen einem Werd{chudh ju rechnen /
fondern 7 man fragt / wie {ich ein jeder vmbiveiff gegen feinem diameter ober durds
jug (breite) vergleiche.

9. Bon den Bigen auf einem Civdel vnd ihren onfergefpannenen
Sennen,.

€8 ift yu wiffen / das ein jeded fiud vom Eivdel feine gemeffene vntergefpannene
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etliche aber nicht nach der {cherpfie / nicht mit vdliger Geometrifther funft / al$ mit
offenen Augen 7 fondern allein bepnahe (wie e fich aud) mit dem gangen Cirdel
gegen feinem diameter verhelt) ond durd) die Eoffa / tweldhe vnsd den weg weifet / wie
cinem Blinden fein fithrer / oder jwo enge wande in der finflere / wann idh den Kopff
sur linden anfioffe / o 1oeiff ich / dad ich mich jur rechten wenden {oll / den weg
aber {ebe id) nicht / fan audh dagd rechte mittel von miv felber nidt treffen.

Ob nun wol bepder ovten ed ein {héne abung gibf / filr fcharpfffinnige Ingenia,
daf fie eines jeden bogens Senne von grund auf durd) Geometrifdhe {cherpffe 7 oder
durdh die €offa / jede nadh jhrer avt / vechnen migen: Jedod) weil e gleichmwol viel
Kopffbrechens gibt / onnd man nidt nur von lufid wegen an difen Sennen ober
subtensis, obet jhren balbtheilen den sinibus behangen ' fan / fondern man muf
aud) nach dem gebranch foldher gevader Civdellinien frachfen / vnnd die geit dahin
fparen / al8 haben vor jeiten Ptolemacus vnnd die Arabier, hetnad vnfere Teutide
Mathematici son andertbalbbundert Saren her / dife Webeit einmal fite allemal anff
fich genommen s damit fie andere deren / {o offt e8 vonndthen / vherhebeten vnnd
ein epgen Bichlein Canonem sinuum gefdhriben / vund denfelben nadh vnnd nad
verbeffert: welder Canon sinuum Bepnahe in alfe Mathematifche Funfibiidher eins
perleibet irdt vnnd su finden iff / onnoth denfelben hieher suvberfetien. Wllers
newlichff iff er an Adriani Romani pnnd Bartholomaei Pitisci Trigonometriam
gebendt worden. Ctliche haben einen cignen tractat davauf gemacht / twelches
Rheticus angefangen / Valentinus Otho polfibret in einem groffen Folio, febr
weitlenffig + Philippus Lanspergius fiirgier onnd verfiendlicher / aber die jablen
einer jeden lenge / fonderlich der Furtien 7 hat er nicdt allerdings gnugfamb fubtil
aufigerechnet: der feste iff gewefit Bartholomaeus Pitiscus, der nodh den preifi vor
allen Bebhelf: dod) wann Joft Biirgi mit dem feinen and tagliedht fompt / wiedt er
die gablen il fdherpfier geben.

Dife alle nun theilen den Civdel in 360 gleider grad / einen grad in 60 minuten /
eine minufen in 6o secunda: den diameter aber CB, in der folgenden Figur / theilen
fie in stepbundert tanfent gleiche theil / bifweillen aber / wann fie fcharpff vechnen
follen / fegen fie nodh eine ywo oder 3
nullen dargtr / darmit der theil 10. 100, " ——— X
odet 10o0omal mehr werden: da findet
fich nun Bep jedem grad ond Minuten ' 6
von o an bifi auff go (iff dad viertl vom
Civdel) toie lang der sinus oder Halbe A
Genne ey su einem jeden Halben bogen. ¢ 8
ALS u einer jeden lenge deff bogend EB
ober ED, die lenge bed sinus oder hals
ben Sennen GB oder GD, gemeffen
nicht mit def Civdeld BE, {onbern mit
deg Dalben diameterd AB theilen ober T
vniteten. Da findet man aud) / fons
derlich bey Pitisco, in {ddner orduung bepgefielt / die lini BF Tangentem, ober
ben Anfireicher / onnd AF secantem den Durchfchneider / wie audh GA den sinum

19*

Die Erf Figur.
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complementi deff fibrigen Bogens oder refid auff go. / ete. Weil dann in nady:
folgendem Biichlein der Kitnfiler bifroeilen su difen bHalben Sennen obder sinibus
arcuum getoifen witdt werden (wann et fie mit dem Neif-Civdel nit {harpff gnug
mefien fan) bab ich jhue deffen bie an feinem gewidmeten ort evinnern / ond im
fibrigen denfelben an die benennte Bither / da foldhe sinus gu finden / vermweifen
follen,

10, 31 rechnen die Sennen / den Boll / oder den
diameter Deff Civdels.

Dodh feind etliche fiud/ dagu man gepoonlich die sinus braudpet / weldhe wann fie
tunde vnnd furbe jablen haben / mit gnugfamer behendigfeit auf jhrem aignen
grund geredhnet werden,

Sum Eprempel ich roufte die breite oder den diameter eined Cirdelsd / als CB goz /
onnd den bolf oder die hdhe cined {dhnisesd von demfelben / in ainerlei maf / ald
EG 6, dbaraug folte ich rechnen toie lang der sinus GB fen, Nim 6 von goz / bleibt
896 / dad Multiplicir in 6 / fompt 5376/ darauf fudh die wurpel/ fompt 74 weniger
ein 6 theil 7 da hab ich den sinum GB, vund 148 toeniger ein 3 theil iff die fenne DB.

Hingegen fo miv befandt die Hohe EG 3, ond die leng GB 27, sutiffen den
Durchsug oder diameter, fo Multiplicir ich 27 mif fich felber / fompt 729 / dad
dividir id) in EG 3/ fo fompt 243: fee EG 3 dargu / fo fompt der diameter CB 246,
halb 123 nemlich AB.!

Stem fo mir GB befandt wehre 7 nemlich 27 / fampt dem halben diameter AB 123,
su wiffen den Bolfs oder die b def {hnied EG, fo multiplicir baide befante
sablen 7 jede in fich felbft / fo fompt 729 vuand 15129 / da geud ab dasd fleiner vom
griffern / bleibt 14400 / von dem fuch die tourhel 120, die geud) ab von AB 123,
bleibt dir EG 3.

11, Gin gemeine RNegel vom vuter|detd det quantiteten.

Bifbero haben toir nur von einerlen Maaf oder quantitet gehandelt / nemlich
pon der bloffen leng. IS wann einer nur allein fragee / wie viel Elen/ vnbedadht ob
die gemeffene Leintoat breit oder {hmal, BVund twie man im fprichwore fagt/ von
Link bif gen Steir feien vier langer Meplen / fein aber nicht breit: onud OIff iff der
erfte BVerfiand auff die wort Elen 7 Schud / Spannen / ol 7 Rutbhen / Meil 7 vnd
dergleichen.,

Di¢ andere forfen dber Maaf oder quantitet iff der plas/ dagd feld oder die feldung /
Sateinifd) superficies snnd Griedifth cmupdvern, alg dasd / fo ing Geficht fompt
ober fommen fan / fonflen gar deutlich éninedov, wasd auff dem boden ligt ie ein
gemdhld auff der Tafel 7 onnd {ich nicht erhebt wie ein gefdhnistes vber gegoffenes
Bild, Dife Sorfen der quantitet leffes fich durch dasd vorige cinfache Maaf meffen in
Die leng vnd in die ywerch oder breifte: vnnd foldhen verfiand haben ben vns Teutfhen
Die MWort 7 Tagwerd / Jaudart 7 oder Morgen / verfiehe eing Uderd/ Weingarten oder
Walded vund dergleichen. Jtem wann man im fprichioort fagt / nicht eines Fuf

24) bom AB 27) namlid 30) (Rardnote) gerdder 38) (Ramdinote) Teutfder
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breit / verfiehe /nidht fooil Landes al8 einer mif feinem Fuf bededt. Inn difem andern
verfiand wirdf aud bep den Kunfimeffern gebraudit ein jeder Nam der im erfien
perffand cine lenge bedeutet, Al jum Crempel 7 der Schuch bedeutet bifiroeilen ein
pieredet Feld 7 dad cined Shudhg lang vnnd breit iff / vnnd wann der diameter def
Cirdels getheilt wirt in 200000 gleidher theil oder Vniteten, fo twirde ein fede folche
Vnitet aud) geviert verfianden / alfo das im gevierten Feld / weldhed von folden
vier diametris pmbfchrendet wirdf / 4 ooocoooccoo folder fleiner gevierter Vniteten
fieben.

Die dritte Sorten der Maaf oder quantitet, iff dad jnnere Corpus, o man nidt
fibet (28 fen dann durdhfichtig) daber e Griedifth orepedv heiffet: fondern dag man
fithlet oder greiffet / danen mang die Fille / oder mit den Fleifchhadern / den Griff
nennen mag / onfece teutfche MWevdleuthe haiffend audh den Leib; weil aber die Figur
nit allivegen jnnen ooll iff 7 mag man ed beffer den Raum titulicrn. Wann der Jeug
intwendig durcdhauf gleid iff 7 dann fo mag mang aud dasd Gewidt oder die fhwdre
beiffen. Dann nidt die leng / nidht die euffere Wandt oder Feld / fondern die ganfe
innere fiille oder Leib gibt dasd Gewicht. Dife Sorten der quantitet leffet fich durd
das erfie cinfache maaf meffen /'in die lenge/ in die yvehr oder breite vnnd in die
hdbe oder tieffe / vnnd alfo in drep wege. BVon folder drenfadben mefjung wegen /
weil hiemit die Mefforten ein end haben / wirdt audh die yahl / drey / fiir volfomen
gebalten.

Diefen verffand haben bey vnd Teutfchen die wort Cimer / Udbtering / Sendl /
JIme/ Mut 7 Mepen 7 Strich / Viertel efc, vnnd alfo verfiehen audy die Kunfimeffer
biftweilen einen jeden mamen / der im erfien verfland eine lenge / im andern cine
Breite Bedeuttet / alg jum epempel der goll in diefem dritten verfland genomen / bes
deutet einen tofirffel / eined jol8 lang breit vnnd hod.

12, Wie fern ein jede quantitet fich in die vegel detri {chicke / Jfem
mebhrers von der lenge eines jeden Bogens oder Civdels,

Wann nun von einerlen forten gebandelf vnund gefragt wirdt / vund ed iff nur
bie theilung oder dad Maf su derfelbigen siveierlen / fo hat die Regel detri fiatt /
nach art der gemeinen Nechen Kunft.

Sum Eprempel ein bogen wdre vnderjogen von einer lenge 54 goll / onnd idh
wufte / bad der ganfe diameter ded Cirdels lang wehre 246 folder yoll / wolt gern
wiffen den sinum obder halbe Sennen def bogens / das iff/ die gabl mit deren difer
pndersug im Canone sinuum genennet wirf / dif feind lauter foldhe jablen / die da
bedeutten bloffe lengen da mag idh ool fprechen

246 gilt im Canone 200000 048 547
oder 123 gibt 100000 1a$ 547
ober 41 gibt 100000 fag 18?7
fo fompt die Senne (subtensa) 43902 / dife halbiert gibt den sinum 21951, der jeigt
dent halben bogen im Canone, das et fep 12 grad 40 Minuten / 51 secunden, wehre
alfo der ganfie bogen 25 grad 21 minuten 42 secunden.

22) Jem srorr Ime

weder ein  fldde
ober ein rundung.

fateinifdy Corpus.
Teutfeh Der Leib
Die fitlle Der griff
Der Ranm

Dad Gewidt

Die {divdre,
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Jtem der vmbFreifi am Civdel / oder feine 360 gradus feind lang Hleiner ffidlein /
aufi der getwonlichen theilung def diameters (wie bep No. V1) 628318 53072 efc.
toieoil folcher Fleinen fifidlein oder theilungen toivt ein bogen halten / der nur einen
grad hat / oder audh ein ganper Civdel / welder aber 360 mal Heiner iff / dann der
porige ? Hie bedeuten abermald beide jablen nur einerlen maf nemlich nur bloffe
gebogene lengen / folgt derhalben durdh detri 1745329252, Wlfo in einer minuten
oder fechigfien theil cing grads fein folder theilungen 29088820/ in einer secunden
484814, Bud laffen fich diefe sablen lang oder furs brauden / alfo dag ich von einer
jeden mag hintoeg werffen die cuffevifie gur rvechten in gleider angabl. W jum
erempel / wann der gange vmbireifi hat 628318 fo hat ¢in grad 17453 vnd ein
minuten hat alfdann 291.

Dif bat audh fiatt / wann gleid) frumb vnnd gerad vndereinander gemenget werden.

AMF der diameter 200 hat einen vmbfreifi 628 / was fhiv cinen vmbEreif bat der
diameter 100 / folgt 314,

Dann e8 fein dodh beidesd / diameter pnd vmbireif nur bloffe lengen.

Hie mag dich dasd folgende Tfelin viler {dhiverer rechnungen vberbeben / jus
wiffen / wievil foldher theil ein jeder bogen Habe / deren der diameter hat 200000,
Jtem ann in einem feld oder in einer erbabenen vollen figur mebr dann ein Civdel
flicfommen / da alle andere fleinere Civdeln mit folder thailung sumeffen feind /
die bem allergriffefien vnder jnen feinen diameter in 200000 theil theilet. Dann
neben einem jeden bogen fiebet eine yabl die muft du dupliven / fo haft du deffelben
bogens lenge in foldber maf wie der diameter hat 200000. Dod) wann der Vogen
im evften fach fiehet 7 fo laf die 11 lete iffer sur vedhten hand nur ! fabren / fiehet
der bogen im andern fadh fo laf Die 12 lehte jiffer fabrenm / im britten 13 / im
pierten / fiinfften / fechften / [af fabren 14. 15. 16, giffer. Alfo neben cinem jeden
halben diameter, welder inn ein jabl von 1 Bif auff 10 / mit jufap nodh 15 Nullen
getheilef wirdt / fiebet ein gabl bie mufiu dupliven / {o hafiu deffelben Civdels leng
inn einerlen Maaf / wie der halbe diameter. Bud fo viel weniger nullen die thailung
bat am Dalben diameter, fosiel siffer {hneid hinten ab von der neben gefesten yabl,

0

10

Nimb hieoon jwai Erempla, Jufudien die [enge ded bogens 25 grad / 21 minuten / 3

42 secunden, verfiehe wann deg Cirdeld diameter helt 200000.

Der bogen iff 25.G. 21. M. 42.85. Alfo sufuden bie lenge def
Uuf der Tafel 25, 12, o gibt 219911  Cirdeld/ defien halber diameter
Bleibt nodh 9. 42 iff 21951.

Auf der Tafel 8. 38 gibt 1256 Jeben 2 fiehet 062832
Bleibt noch 1. 4 1 03142

Auf der Tafel o. 52 gibt 125 9 2827
Dleibt nodh 12 5 157

Auf der Tafel 12 gibt 28 t 93
Dleibt nichts. Summa 22132 Suinmg 68961

doppelf 137922

Nims doppelt 44264 ift die lenge defi Cirdels.

Diff ift die lenge Ded bogens.

10) 17483 1) 29.

40
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Dann e8 iff gu wiffen / daf ein Cirdel / deffen bHalber diameter helt 21951 /
gleich fo lang iff al8 fiinff anbdere Cirdel gufamen , deren Halbe diametri feind

151

Tafelin su den Cirdelbdgen | fleinen Cirdeln / jum runden Feld
an det Kugel / jum Leib der Kugel / audh jun Civdel:
onnd Kugeljdnden

Die gangie Civdelfldche

|
|

Die Bigen in 6 fachen

Multiplicirt 1 i ‘ I ‘ v ‘ v ‘ VI
mit Gr. |gr.mi. g. m.s. 'mise. m.se.| sec.
o | 31 4¢fcC. 360 | ‘

9 28 27433 38823 08137 324 (32.24 | 3.14.24 19.26 | 1.57 | 12.
8 25 13274 12287 18344 288 (28,48  2.52.48 |17.17 | 1.44 | 10.
7 21 99114 85751 28551 252 (2512 2.31.12 (15, 7| 131 | 9.
6 18 84955 59215 38758 216 21.36 | 2. 9.36 (12,58 | 1.18 | 8
5 15 70796 32679 48965 180 (18, 0| 1.48. 0 10,48 1. 5 A

q 4 12 56637 06143 59172 144 |14.24 | 1.26.24 | 8.38 052 | 5.
3 09 42477 79607 69379 108 (10,48 | 1. 4.48 629 039 | 4
T n o6 28318 53071 79586 72 | 7.12| 0.43.12 | 4.19| 0,26 | 3.
§1 03 14159 26535 89793 36 3.36! 0.21.36 | 2,10 0.13 | 1.

20

§ Girdels.

q Die gabl jur Kugelvundung ond ihrem Leib tritoppelt.
* Die jabl jum vmbiraid
§ Die gabl gum Feld de

17 Merd die vrfad) warumb die lenge der Bidgen im Tdfelein nur halb yufinden fepe.
Dann e feind dife jiffern ond gar lange jablen nit firnemblich auff die lenge der
Bigen angefehen 7 fondern auff bagd Feld in einem Civdel / vnnd Civdelzaan / theils
audy auff die eufferliche rundung an einer Kugel ond auff derfelben vollen Leib /
defthalben haben fie audh mit fo vilen jiffern erlengert werden miiffen / weil der Leib
allegeit drepmal ond dasd Feld gwenmal fovil giffer braudet / al8 der halbe diameter.

Bifhero iff gehandelt worden von folden gahlen die alle nur lang bedentten / o8

5o perhelt fich aber audh mif der anbdern forfen oder jwepfaltigem Maaf ond jhren
jablen alfo: dann idh) fan gleidhsfald die Regel detri alfo braudien / ein vierung 14
gibf jhred Cirdels feld 11 toie folgen wirdf / was gibt die vierung qoo jhrem Civdel /
folat 314 folcher Fleiner vnd gleicher Felder.

Alfo audd mit der dritten Sorten / ober drepfaltigen maf / wann ein wicffel Helt

21 pfunde / fo belt die Kugel im wirffel 11 pfund / wann dann ein grof Duaderfiud
bielte 8ooo pfund / wievil wurde daran bleiben / wann mans sur Kugel Hatwen
folte ? folgt durch detri 4190 pfund. Dann dasd gewidht / wie gefagt / folget her auf
der innerlichen fiille / gebhdrt derhalben vnder die drpfade raumliche map.
@8 gilt aber die NMegel detri anudh weiter in eflichen fillen / da die gablen fo da

40 Tang / ond die fo da lang vnd brait /oder lang brait wnd hoch bedeuten / vnders

37) 4189
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einander gemifchet werden. Dann ¢8 fan ein Fleined Corpus fo offt in einem groffen /
fenem ebnlidhen / fleden / al8 offt fonflen etwa ein lenge in einer andern lenge bes
griffen ift. Wann ich dann toeif/ dasd ein befanter Leib {ich helt gegen einem andern
feib 7 wie auf ywoen befanfen linien ober feldern eing gegen dem andern; dann fo
mag ih ol fprechen durdh detri: die eine lini gibt ein folde lini / was gibt dasd
befante Corpus / folgt im facit das andere Corpus das idh hab rechnen follen.

Aber bie iff su wiffen / das foldhe linien nidh fepen baiden Leibern gleichgenennete
linien / fondern fie feind fitr fich felber / oder ob fie fchon in baidén raumliden
Yeibern fieben / fo fiehen fie doch nit an gleichen einander ehnlichen orten, IS in
soepen Sugeln / ann die eine lini were der diameter yu der groffen Kugel / (o witt
die andere gewifilich nicht der diameter gu der fleinern Kugel ganp fein / fondern
eintieder nur ein fiud daran / oder auff einer feiten fteben.

13. Dasd die Sorten vuder einander vermenget / fich nicht in die
Regel detri {chiden / ohne fonderliche vortheil,

MWann aber die eine jabl von der Feldung gemeint / die andere vom Jaun darju /
oder die eine von der MWand / die andere vom innerlichen Raum 7 die eine von der
Hautt / die andere vom Gewoicht; die eine von der gevaden hdch oder dide / die
ander von dem Leib oder Fille / fo dad ¢in jede Sorten der einfaden oder iz
fachen Maaff gegen feiner drpfachen Maaf in gleicher toiieden gehalten twerde:
ald g0 Kugeln / vnd von jederen der diameter ganfs / item jwen Cubi vnd von
einem jeden fein leng ober feiten / dann o gilt nidyt die Negel detri, fondern vilmebhr
cindmald die Megel decinque pnd andern mald die Negel desept, alfo ju reden;
ondertweilen baide vndereinander vermifdet. '

Der Grfte fall 7 wann eine gabl nur die einfache leng bedeuttet / die ander ein
Feldbung / fo gilf regula quinque, dann jede einfache leng muf swepmal gefesst vnd
jufamen multiplicirt werden / damit fie and jum Feld werde / ond alfdann gilt
erft Die vegel detri. Erempel: in einem Cirdel 19 Schuch brait am diameter wurden
eingefangen 100 fiud Feldesd ciner gewiffen Maaf / wievil deren fiud fdmen einem
Civdel 7 deffens braifte am diameter 22 Schud), Ylhie gelten die 19 vund die 22 nur
eine einfache gtoerlini dDef diameterd / da dodh der Cirdel vbergmwer vnnd den langen
toeg fo brait iff / onnd mit difem beding genommen wirdt, Hingegen die 100 / bes
beuten dagd vmbyivdte Feld / fefs e8 derbalben durch die regula quinque alfo

19, 19 gibf 100 fvasd 22, 22
Multiplicirt Multiplicirt
361 . 484
folgt 134 / fooil ift def Felded im Civdel von
22 Gduchen 7 mit der vorigen Maf gemeffen.

Cin anders / Hans braudyt 12 Elen jeugs ju einem Klaid / vnnd fein Sohn Hanfl
ift aleich halb o lang al8 der BVatter / wolf jhme gern auf einerlen Jeug cin gleiched
Klaid maden laffen 7 der Schneider madht jhme die redhnung / weil der Sobn halb
fo lang / mif er auch halb fooil Jengs das iff 6 Elen haben / obS vedht gevechnet
fen? Untmwort / der Schneider bette an dem Sobn 3 Elen jum befien, Dann der
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Batter iff nicht nur an der leng graffer dann der Sobn / fondern auch an der wehr
ond dide, Derobalben iff er groepmal fo lang / fo hatt er viermal fovil an der Haut
ond adytmal fooil am Seib, Weil aber die Klaidung nach der Hautt gehet / vud nidt
nadh dem innetlidhen $eib oder {hivdre / fo fompt derotegen auff den Sobn nur der
pierte theil Jeugs / namlich 3 Elen,

Nody eind / vud gwar ein vermifchtes. Ein Binder hat ein geradesd feudhtensd Faf
obne Boden / wann erd anff dasd FIo fHivset / fo gehen drep Mepen Habern darein.
Gt {chneidet daf Faf oder die Taufeln mitten engoen / vnnd madbt ein anderd Fap
ober Dofung darauf / alfo dad die Taufeln alle darein fommen / wievil Habern
wirdt in diff nider Faff gehen. Seh anfangs ¢ fey fo hod ald das vorige. Demnadh
nun ein jede Taufel jifadh inn dasd newe Faf fommen / o ift fein ombfreif jwenmal
fo weit al8 defi vorigen / dasd runde Feld aber am Boden iff viermal fovil ald juvor.
Wann 8 nun die vorige Hodh behielt / fo ldgen auff jebem vietfer theil am Boden
drep Megen Habern / dasd weren alfo 12 Mesen / weil ed aber nur halb {o hod) / o
feind der Mesen nodh 6. Witt alfo dasd nidere Faf amal foviel faffen ald das hdhere /
orangefeben einetlen runde feldung odber Taufeln auffen Herumb geordnef feind.

Dodh merd 7 das difer procef nur alddann guverfichen / wann die Felder baider
otten cinandet ehnlich feind / ald im erflen ond dritten Epempel / feind baider orten
Cirdel / im andern Erempel baider orten gleich gefurmbte Klaider,

Sonfien wann fie einander nicht ehnlich 7 bleibt ed bey der regula quinque nach
getwonlicher feife, A8 12 Elen Halb Elen brait geben ein Klaid / wad geben 42 Elen
oo Elen braif. Sprich 12 halb nemlich 6 / gibt 1. wasd 42 gwepmal / dasd iff 84 /
fompf 14,

Der ander fall 7 wann einfache lengen s braitten oder Hdhen / vnd drepfaltige
Maaf ald Gewicht / RNaum oder Leib sndereinander Fommen: fo fese die einfadhe
jede drepmal 7 bagd e8 regula septem werbe / pnd multiplicird pndet cinander / das
mit wann auf der einfadben audy ein drpfadpe tive / man hernadh die rednung
durdh die Negel detri vollfiihren fonde, !

Gin Erempel / vud gefest ein fiud gefdhiifies / soen ol roeit offen / {dhiefie ein
RKugel von 5 pfunden / eind gewiffen geugs / Bley Jinn Epfen oder Stein / wann
dann ein anderd 3 Joll weit / was wivt fein Kugel wegen einerley jeugs.

$Hie merd / gleich tie droben die vierung von 19 / der viering von 22 Schudhen /
vnnd fener Civdel difem Civdel / Stem deff BVatters Klaid s dbem Klaid def Sobhus
aleich gefehen oder ehnlich geroeft / alfo findet fich hie abermalen Kugel onnd Kugel
einander ehnlich / aber die 2 vnd 3 Joll bedeuten nur einfache dide / vder lenge def
diameters durd) die Kugel ond mitten durch dad Muntlodh der Stude: da dod) die
Kugeln ein drepfaltige Maaf oder quantiteten / ndmlich Leiber feind / die nicht nur
in die leng fondern audy in die swehr ond in die Hddh aufgefpannen feind / vnd
nach folchen Leibern jede jbr gemicht helt. Sepse e8 derhalben alfo

2. 2. 2. gibt 5 mag 3. 3. 3.
swepmal ey gwepmal iff 8 7 onnd drepmal drep drepmal iff 27/ flebet derhalben
entlich in der Negel detri alfo
8 gibt 5 pfund was 27 / fompt 17 pfund o vil wigt die groffere Kugel,

21) 41 22) 41 33) diferen Cirdeln
20 Kepler 1X
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Difer fall begibt fich im Fafmeffen oder mit der Defferreichifchen vifier. Gefefst
bu betteft fein Bifierruthen sur band / Hetteft aber fiir Augen ywen Faff / da dir nue
Def einen Dalt befant twere / dodh das fie durchauf einander ehnlidh fepen / toie
hievor goo Kugeln: dbann wann diff nidhe iff / fo gebhdee ed hinunter inn den andern
Thail 7 alida beffer su bedenden. So meffe nun baide am Boden mit einerlen maaf /
ond was dann eined jeden diameter fiie ¢ine yahl befompt / die multiplicier in fich
felber Cubice, bernady dividir den groffen durch den fleinen Cubum, fo fombt dir
wienil der Fleinen Faffer im grofien ffeden ; alg der diameter am Boden def Feinern /
finde fich inn dem diametro def griffern jwepmal onnd 2 fibentheil / das alfo dasd
flein Faf am Boden bielte 7 7 dad grofie 16. Sprich 7 mal 7iff 49 / diff 7mal iff 343.
Alfo 16 mal 16 7 iff 256 / Diff 16 mal iff 4096 7 bas theil inn 343 fompt bepnabe 12.
Wann dann das flein Faf bielte einen Eimer / {o wihirde dasd groffe nidt vil weniger
dann 12 Gimer halten.

Dee dritte fall / wann die eine jabl die Wand oder Feld bedeutete / die andere aber
den jnnerlichen Raunt oder Leib 7 von der Wand vmbgeben / da muf eintreder die
Wand gum Leib oder Raum werden / wann man der jabl wurfel fudet vnud folde
in die gabl multiplicirt, ober der Raum muf jur Wand werden / wann man der
sabl Cubifche Wurel fucht vund in fich felber multiplicirt: Alddann mag e erff in
die Negel detri gefesst werben. Erempel,

Ein Goldfchmid hette eind mabhls ein {ilberne Kugel verguldet / am getwicht 6 Mard /
Dargu er verbraudt 64 gran Golds / auff ein andermal gebefiu jhm ein Kugel von
12 Marden / gleichsfalls fnnen voll / juvergulden / der fan dir nidht ywenmal 64 gran
Gold abfordern / gleich toie die andere Kugel 2 mal 6 Mard helt / Dann dasd gemwidht
gebet nad) der junerlichen fiille / dad Gold aber wirt nur auffen vmb die Wand oder
runbde Feld berumb gedehnet / fondern fud die Wurfel von 64 die iff 8 / multiplicird
in 64/ fompt 512.jeBo fprich duvd) detri, 6 gibt 512 / was 12, fompt jvar 1024 gran /
gelten aber nicht alfo / oie fie feind 7 namlich ein gabl ciner vollen Figur; fondern
miifien wider yur Feldung werden. Such nun die Cubicouriel von 1024 die iff 10
vud groen 25 theil 7 mit deren dividir 1024 7 sder multiplicir fi¢ in fid) felber / fo
fompt baider orfen 101 vnund drey fiinfftheil / fo vil gran Golded gehet auff die
RKugel von 12 Mavden / wann baide gleich fFard verguldet werden / vuud foviel ift
def Feldes omb die Kugel Herumb die der vorigen {divere jtwo hat von einerlen
seng. Das thutd / basd baide Figuren / Kugel onnd Kugel cinander ehulich feind.!
Gonffen wann die 6 Mard ein aufgedebnter Becher webren / die 12 aber bliben
ein fugel / wurde wol mehr Goldesd auff die 6 Mard geben / denn auff die 12.

14, Von der Feldbung in einem Civdel.

Rupor hat der diameter pder durdhyug vng dad Maaf geben yu der fritntme vder
lenge def ombfraifed: epo gibt vnd abermal dad gevierte Feld von vier diametris
windelvedht eingefchloffen / Dif Feld / fpreche ich gibt ons dad maaf ju der Feldung
feines Cirdels / dann Feld muf durd) Feld gemeffen terden. Hette dad gevierte
Beld den Namen eing / fo wirdt def Cirdeld feld ein Brudyabl / vnnd were allff

6) dultiplicier 16) Raum tenden 28) wendenn  2g) vnd ein 125 theil  30) Baiden
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vierseben theil vom geoierten Feld bep nabe, So aber dag gevierte feld in etliche
gemiffe aletchgitltige Thail getheilet / onnd mif einer jabl aufgefproden wurde / alsd
fo ¢8 hette an der {hatung 14. So famen dem runden Feld drinnen bep nabe 11,
ond fo fortan.

Grempel 7 du Detteft einen gevierten Garvten 7 das iff 7 der dba Windelrecht vnd
an allen fepten gleich, Gin Gartner aber madhte div einen runden Jrvgarten drein /
Oer mif feiner friimme an alle vier geune deff Gartens anfiveiche: ift die frag / wievil
Felbed er dir an den vier abgefchnittenen {pifen vbergelaffen. Untwort / wann der
gange Garten in viergehen ffud Feldes getheilt urde / beren eind foviel hielte ald
dag andere / fo tourde der einfang def Jrrgartens foviel halten ald der gemadiien
fitud ailffe / ond die vberbleibende vier fpiten tourden famptlich fovil halten on-
gefabelich 7 al8 die vberige drey fiude.

Sun difer theilung / vund wad deven gleichen / gilt ed gleidh / die gemadyte fiude
Felder haben eine geffalt wie fie wollen / wann nur alle einander an der fldde oder
pla gleidh / dag ift gleicdhgiiltig feind.

Dietveil aber dife gabl 14 / gegen 11 / nidht gar auff alle {dherffe gefolget / andh
feine andere nidht: fo haben die Kinfiler ein andere mebr funfiliche ond gar fubtile
Thailung defi gevievten Felded vom diameter eingefibre / ndmlich in foldhe fiude /
weldhe nicht allein vndereinander alle gleidh oder gleichafiltig / fondern auch alle mits
ctnander dem ganfien gevierten Feld gleidh feben ober ehulich feind / dad gefhicht / wann
man alle fepten def gevierten Felded mit einerley Thailung theilt / onnd nad) dens
felben thailungen dag gevierte Feld Creuhweid in fiude gerfchueidet / da werden die
ftude audh geviert. Alfo wann der diameter in jivey fiud gebet / an allen vier fepten /
fo toerden aufi dem Feld yoen mal joey dad iff vier ffud / ond fo der finde am
diameter 3, wurden / fo gewunne dagd Feld g fiud, Dieweil aber die Kinfiler den
diameter int die lange gebener gablen theilen / die da rund bebend vnd gut ju rechnen
feind / namlich gemeinglich in 200000 /7 fo getvinnet dasd gevierte Feld nady difer
fubtifen thailung 4 oooooooooo aud gevierter fiud / vud fo fortan s allewege jwenmal
fouil Nullen am Feld ald an dem diameter. Im Tafelein No. 12 gegen 1. vber
findeffu wieoil folder Thail in def Cirdeld feld Fommen / nimb nur {ol dhe jabl nidht
lenger ober mif mebrern giffern / al8 dein diameters vierung gewinnet / ndmlich
bie nur ailff siffer. Im befagfen Tdafelein iff audh gufeben / wie die sabl yum omb:
fraiff gerad pwepmabl foviel fen al$ die sabl yum Feld / allein fHirer genommen.,
Haft alfo den Jaun ond dag Feld fein sufamen verfndpfit / fanft cind obne dasd
andere nidht vergeffen. '

15. Wie grof die Feldung im Ablengen Civdel.

Da made anf yooen feiner lenge vnd gwoen feiner braife ¢in ablenge vierung / die
theil in 14 7 ond nimb fiir den Ablengen Cirdel deren ffud Ailffe / wie beim Civdel.

€8 vergleidt fich aber der Ublenge Cirdel gegen cinem geredhten Civdel gleicher
hidch / toie fein braitfe oder Hirere diameter fich helt su dem lengeren / ober tie
die abldnge vierung gegen der gerechfen vierung gleicher hdch. Gilt derhalben bie
die Regel detri wie No. 12 / dann Geviert vnd WUbleng feind einander nicht ebnlich.

1) aber defi Girdeld feld
20
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16, Surechnen allerhand Felbungen von geraden firichen
eingefdhloffen.

MWann dad Feld geviert vnd redhtwindelig / o multiplicic die leng in die braitte.
ANl sum Crempel / wann die ablenge vicrung (ben No. 15. gedadt) bette an der
leng 9 7 an der braitte 7 {huch: 7 mal g iff 63 / foviel gevierter Schuch wdaren in der
abldngen vierung.

Geviert / aber nidht rechewindelia / dodh mif parallelis oder gleidhlauffenden jiunen
ober [dhranden eingefangen / dad man theild Rautten — Rhombos nennet / folde
gurechnen iff nidyt gnug / dasd du die lenge der {chranden Habefi / fondern du muff
mwiffen wie weit jwo befante gegen vberfiehende fdhranden von einander fiehen / basd
iff 7 wie hod) die Figur fepe / dann fo multiplicir die befante {hrande in die hddh /
fo findeftu dasd Feld ie juvor,

Drepedete rechtwindelige felder. Da multiplicir die eine fhranden def windels
in die andere halbirt. Alfo thue jm aud) wann du ein vievedet fold bHaff / teldhesd
ongleide feiten oder fchranden / aber jwen rechte windel hat; da rechne goen folder
rechtwindeligen Triangeln / onnd {dhlag baide feldungen jufamen.

Drepedete Felder / von fdharffen oder finmpffen windeln / oder o fie fich naigen / da
muffu befant haben den einen ffirich oder {epfen / vund die Hiody def fpikes vber folde
feiten erhaben / nach dem faiger / Multiplicir deren eing halb / inn das anbder gangs.

Alfo thue aud) wann du allerhand fpiefedete Felber 7 oder von vielen eden hafi /
theil foldhe inn fhre Triangel mif ffrichen von einem ed yum andern / ale / ein vicrung
gebet durdh einen riff inn joen Triangel / ein flinffed inn drey / durdy gven riffe /
ond o fortan.

Epempel / bey der 1. figur fey ein drepedet Feld BDF, dasd suredhnen / fo seudh
auf dem einen fpif (ailt gleich / fen aber jeo F,) den faiger inn die gegenvbers
fiehende feiten BD indelvedht herunter / der wirdt fein FG, mef baide FG vnnd
BD mit einem Maaf / gefest FG halte deffen Mafjes 2 / ond DB 6 / halb 6 iff 3 /
ond 3 mal 2 iff 6 / oder halb 2 iff 1 / onnd 1 mal 6 iff 6 / hette alfo das Feld DBF
6 uniteten, deren jede deined gebraudyten Mafiffabs lang vnd braitt / bas if Geviert /
verflanden wire,

Nuf diefer lehr Fompt die gansie Kunft deff Feldmeffens auff ebnen flachen feldern
pund gwifden geraden fdranden / die vberige fundamenta finden fich von da an bif
RNo. 23.!

Ginmal wirdf dir dif maaf 7 darmit du folche firich meffeft / an die hand gegeben /
nad) gefialt der fachen / ein andermal wirt e8 dir frep fiehen. Gefest die lini DB
bielte dein maaf / vnd were alfo 1. GF aber were davon ein drittheil » multiplicir
1 Balb in 1 drittheil / fombt 1 fedhfitheil / roere alfo dad Feld DBF ein fechfitbheil
von deren vierung die fo lang vnd brait iff / al8 dein maaf DB.

Sonbetlidh gebet e8 gefhwind su / wann die Hodh ein runde jehneral iff / alg
10. 100. / efc. Dann da fesief man nur jhre Nullen ju der sabl der ligenden feiten /
ond nimpt darnach dagd halbe thail von der erlengerten jabl / alfo fan man bebend
rechnen alle geordnete Figuren vmb den Civdel herumb,

26) die wirdt 36) EF
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Gin Crempel vom grodlffed / da iff ein jede feifen ein Doppelfer Tangens odet
Anfiveichende lini an dad 24te theil def Cirdels / dad iff an 15 gradusd / namlich
auff bem Canone Tangentium 26795 / wantn der halb diameter hat 100000/ nim
diff 24 mabl / {o haftu 6 43078 dargu fese die fiinff nullen def halben diameters / vnd
halbirs bernach / fo fompt dir 32153903091 / idh hab hie fiir die 5 Nullen den Brudh
aufigefiibre / den fanfin ol auffen laffen ond alfo {dhreiben 32153903000,

Mit denen Triangeln vnnd Figuren welde in den Cirdel hinein geordnet werden /
onnd mit allen fpigen am ombireif anfiehen / bedarff e$ nidyt viel mehrers; jum
Crempel fen der srodlffed im Civdel drinnen. Nimb den secantem oder Durdhfchneider
auff 15 avadbug auff dem Canone, mit demfelbigen dividir dag Feld deff euffern
stodlffeds / was fompt / ndmlich 3 10582848 etc. dbad dividir nodh einmal mit dem:
felben secante, fege aber allemal juvor def diameterd RNullen Hingw / dbamit dir
widerumb fovil iffer fommen alg juvor: wivt div entlich fommen 300000 / efc.
fouil iff Deff Felded im jnnern sodlffed,

17, 3u rechnen die Feldungen (o halb mif geraden fireden /
balb mit runden gesirden vmbgeben,

Ruiviffen twieviel Felded in cinem flud Cirdeld ftehe / dad mit geraden jwoen
linten auff dem Centro gefchnitten / ald BEA, welde Figur Griedhifh Topede,
lateinifch sector, genennet wirdt / Teutfch der Schufter Werdmeffer / wir fdndens
aber fiiglicher einen Cirdeljaan tauffen / ba mufiu wiffen wie grof der Bogen fey /
der vom Civdel abgefchnitten iff. Gefest
nun / e8 finden fich an dem abgefhnits
fenen Bogen EB, 30 gtad / deren 360 — >0
im gangen Civdel feind. So {prich nun /

360 grad halten 11 vievgehende thail pon N\
der pierung von CB, was werden 30 grad

balten / folgt nidht gar ein viergehender 4
thail / fordern 11 roblfthail von einem. € 8

MWann nun das quadraf def diameters
getheilf toirdf inn ein yabl die vborn an 4
Dat 7 onnd hinten auf etliche Nullen inn
gevader angabl/fo bienet dir dag hievor
gefeste Tafelein s bad hat' jur redhten fechs e
Fade von Bogen. Vnd ffehet neben dens
felben gegen der linden ein lange sabl deven theilen / fo inn jedem gefefiten Bogen
feind 7 boch mit difem vnderfdhaid: wann der halbe diameter hatte 1 0oooo / {0 wirff
von der langen gabl die 6 legte piffer Dintveg fitr die Bdgen im erfien fad / 7 fiir
die im andern / vnnd {o fortan / entlich 11 fiir die im fechBten fady; vnnd foviel der
halbe diameter mehr ober weniger Nullen hette ald jeb gefeit / fovil mehr obder
weniger jiffer mipteftu vberal nemen.

3) Tangentum 9) secanten 23) detw ssatt Deren

Ex Coroll. 1.

Die Erft Figur.

Uigentlidher nuen
def obrigen Tafes
ling.
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3u redinen dad Feld am Cirdelfchnies / difer haift lateinifh Segmentum ndmlich
bag Feld giwifchen cinem bogen vnnd geraden {dhnitt / ald da iff die Drttafel von
einem Fafboden / allhiec DEBG. Da befibe abermal i arof der Bogen fen gegen
dem ombfraif / auf dbemfelben recdhne erfilich feinen Sectorem ober Saan BEDA,
wie du je@o bift gelehret worden / hernad) vedne dad Feld def Triangeld ADB,
durd) No, 16 / dasd jeud) ab vom ganfien Faan ADEB, o bleibt dir bas Feld im
Sdnig GDEB.

Sum erempel / der bogen BD fep 25 grad 7 21 minuten, 42 secunden, pnnd ber
halbe diameter fe1) 100000 / o titdt dad feld ded ganpen Cirdeld fein von eilff
siffern im Tdfele gufeben / da ein jede vnitet ein Fleine vierung bedentet / lang vnnd
breit einen hunderttaunfentifen theil def balben diameterd AB. Braud) dasd obige
Téfelin 7 da wirfin finden in Summa 2213220609. So groff iff der gan ADEB
dody die fitnff lefite siffer feind vngerwiff / denn dad eine secundum iff nicht genau.

Bund wann dann AB, vder AE iff 100000 o findet fich der sinus BG auf dem
canone auff difen halbirten Bogen 21951, vnud AG det sinus complementi g7561.
Dife beide gablen den sinum def halben Bogens vnnd den sinum feined comple-
menti multiplicir in einander / fo fommen 2141682393 / fo grof iff das feld BDA,
jeudh e ab vom feld BEDA, fo bleibt 71538200 obet 71540000 / {0 grof iff der
fhnig DGBE, pnber dem ganfien Bogen fiehende.

Dife vedhnung ift faff verdrieflich ond lang / wil derhalben bie ein Tdafelin beys
fiigen auf weldhem du bebend rechnen Fanfi / wie grof cin jeder Schnis vngefabrs
lich fepe 7 dann man braudt difen {dhnig yum offternmal.

Tifelin gu den Civdelfchniten

ol 10 =20 30; 40‘ 50 6o 70 8o 90' 100
| | |

ol 58_7‘ 1635 | 2955 | 4473 6142'_7937_ 9799 | 11735 | 13711 | 15708
1 19| 676 1756|3100| 4634 6316 8110| 9990 11931 | 13911 |
2 53| 769 1880|3244 | 4796 6491 8295 10182 12128 14110
3| 97| 866 2007|3392 | 4959 6667 8480 10374 12324 | 14309
4| 150| 967 2135 3541 5124 6844 8667 10567 12522 | 14509
5| 209 1070 2266‘3692 5291 7022 8854 10761 12719 | 14708
_5: 274f_ﬂ_%°°|ﬂ_ 5459 | 7201 | 9041 | 10954 | 12917 14908
7| 345 | 1287 | 2535 | 4000 | 5628 7381 | 9230 11149 | 13115 | 15108
8| 421 1400 | 2673 | 4156 | 5798 7562 9419|11344.13314. 15308‘
9| 502|1516 2813|4314 5969 7744 | 9609 11539 13512 15508

Wer luft hette dif Tafelin ju ermweitern , der thue jm alfo. Theil den sinum
versum i 1000 (oder {o dich die Haut nodh beiffet / in 10000) gleidher theil / fehe
neben einen jeden feinen sinum Complementi, mif meldhen auff dem Canone sinuum
Pitisci bie sinus recti gerad gegendiberfiebend / aufgefchriben s vnbd der fleineffe
(oder vilmebr 2 drittheil von demfelben) yum nedbffen bernach addiet werden muf /

3) DEGB 14) EG statt BG 18) 716 20000 sfa!! 71538200 37) Canone sinum
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Die fumma sum dritten / ond alfo forfan, Wann fie alle 1000 vdet 10000 ufamen
fommen / fo witt entlich das vievtel von der Cirdelfldd (fol. 10) drauf /ond gilt
alfo ein fede vorgehende fumma das feld jred Schnified Halb, !

Dif Tafelin braud) alfo / wan DGBE ein gevechter Cirdelfchnins iff / fo meffe
fein breite oder hohe EG, vnnd die lenge AB (Das iff / meffe EG onnd GD mit
einerley maaf vnnd auf difem rechne den halben diameter AB, wie du ben No. 10
gelebrt Biff) bernady multiplicir EG mit 100 dnund dividir wag fompt 7 mit AB.

Gefenst die breite EG fep 6 vnnd AB 11, 6 mal hundert iff 600 / diff mif 11 divis
dirt madht 54 vnnd 6 eilfftheil / nun fud) die 50 inn der obern geil vrnd die 4 mit
dem Bruch gur linden am vand / fabr von oben Herunder vnnd von der linden nach
der rechten sufamen / fo findeft du im Crepfitvege 6941, Soviel vierungen finden fich
im fohnis DGBE jede den hunbdertiffen theil ded halben diameters BA lang vnnd
breit,

Go aber dein halber diameter ein andere theilung hat / (al8 bie iff fein theis
Tung 11.) fo multiplicivd in fic) felber (wie du ben No. 13 gelehrnet) 7 tompt 121 /
bag multipliciv in dag gefundene feld/ wirfi die vier leste giffer hinweg / fo Fompt
dir 84, Gowil vicrungen  da jede den eilfften theil def halben diameters lang vnnd
breit ift / finben fich im fthnig DGBE.

Alfo im vorigen Erempel da der halbe diameter gemweft iff 100000 vund AG
97561 7 da iff die breite def fchnites EG bdie vberige 2439. wann dann der halbe dia-
meter fefio im Tafelin nur 100 theil hat / fo iff dife breite nur 2 onnd nidht gar ein
balbs 7 fuch o oben / vund 2 mit dem bruch gur feitfen / da findeff du 72. wann dus
in da8 quadrat pon 100000 multiplicireff ond 4 figuren eg wirffeff das ift /
mwann du 6 nullen jufeseft/fo haft du difen weg 72000000. jttvor 71538200,

Bud weil dif Tafelin nur ainbundert Schunige vermag vud groar aud dife nicht
mit aller {cherffe / wie ¢@ dann in furfien gablen nidht fein fan / alfo wil idh dir fiit
die gar fleine {chnite noch einen bequemen toeeg jeigen / deffen fundament iff diefes:
ann mif einer jeden Sennen vnnd mit jhrem bols 7 Subtensa et Sinu verso, ¢in
ablenge vietung befhloffers 1wiedt / fo belt dasd feld def Cirdelfchnines fo darinnen
fiebet 7 mebr dann yroei dritte theil derofelben ablengen vierung / vond weniger dann
allff viergehen theil / dann wann der {dhnig erfilich anfabet / fo helt er jtoey dritfes
theil / das iff 6667 von 10000 it vnfer bep No. 18. ein jeder Kegelfchnitt / wann
et aber gar gu einem halben Civdel wirdf / fo helf er ailff 14 theil 7 das iff 7854
von 10000, echft alfd vom anfang bif su end vber die 2 drittheil hinauff vmb 1187
o1l 10000,

Wann dann nun jesso der Civdel{hnis einen gar fleinen bogen hat / ald 2 grad
15 Minuf / fo nimb fein Halbe fenne / oder den sinum auff den halben bogen 1 grad
7 Minut 30 secund. der iff 196375 wann der halbe diameter {iben nullen hat. Sein
des halben Complementum iff 88 grad s2 Minut 30 secunden prnd ¢ibt in Canone
den sinum ggg8o72 / wad difem abgebet ju ergenpung def halben diameters, iff der
bolls ober sinus versus, nemlich 1928, Multiplicir mif 4/ {o witdt8 7712 / multi-
plicird in den dritten thail ded sinus, nemlich in 65458 / fo fompt dir 504720000 / Dad
iff nun gar omb ein onfennlidhes weniger / dann dag Feld vom {dhnis.

6) balhen 8) EB rfait EG z0) Dalbe febit 24) 715 38000

Der dritte Weg,

Fiir die tleine
fihuigse,
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Gin anbdersd / der halbe diameter fen 100000 / Die Hidh ded [hnifed 2439 (Diff
4 mabl ift 9756) alfo dag fein vberiges 97561 / vud der refi ju def {dhnites balben
bogen fey 77 Grad. 19 minut. 51 sec. ynd Def {hniges Dalber bogen 12 grad.
4o min. g sec. deffen sinus 21951, deffen dritter theil 7317 in 9756 multiplicirt madht
71385 efc. olte 715382 etc. fein. I dodh nahener getroffen dann durd) dad Tafelin /
dann das gibt 720003 dieweil die Hod iff nur dritthalb von hundert, Magft alfo difen
process von dem Bogen 25 gr. an bep den Heinern Cirdel{hnifien brauchen. !

18, Bon der Feldung im Kegelfchnite,

Wasd ein redtwindeliger Kegelfchnitt fep , Parabole genennet / findefiu Deffer
onden, It ein flddhe oben mit einem ongleih acbognen sug (in der 10, figur bey
MNo. 29. mit PCQ) vmbjogen / vnten aber flebet fie auff einem geraden fividhy PQ,
angufehen wie ein Schorfdhauffel, So nun diefem geraden firich PQ, ein anderer L.C
oben gleich lauffet oder parallel ift / ond gerad an dife flid am oberffen giipffel C
anftreichet / ond man geudht folden gitpffel C, onnd baide ende def grundes PQ
sufamen / alfo das ed cinen Triangel gibt / {o belt die ganpe Parabole pmb ein
driteheil mebr / alg der Triangel / oder ie droben beim Civdel{hnis meldung
gethan morden / helt ed zwen drittheil von der ablengen vierung.

Derbalben fo meffe fein Hodh / oder wieweit die gleidlauffende linien PQ snd CL

von einander fiehen / meffe audh feinen gevaden firich PQ, darauff er fiebet / jeudh
ein Ddrittheil davon / dad vbrige multiplicir in die hdch / fo hafiu dasd Feld.
F Am Civdel vnnd an der Parabole iff bif ein gemeiner
vortheil / man {dhneid einen {hnis darvon auff welder
fenten man rodlle / wann die Grundiiviche durd) welde
der fehnitt gegangen /einanbder gleich / fo feind and die
vom Cirdel abgefdhnittene Felder einander gleidh / fo
anch die Felder von der Parabole abgefthnitten / feind
pndereinander gleid.

Nodh iff ein folder Kegelfchnitt Hyperbole, von ¢inem
fiumpffen Kegel / iff No. 29 7 bep der 10. figur mit VSX
ober MCN begeichnet / deffen rvechte Meffetun{i nodh
nidht erfunden iff / er hat aber mebr dann drey vierte
thail eined {oldhen Triangeld in jhne binein geriffen /
bingegen helf er mebr dann jien driftheil def euffern
Triangels ben der 17. Figur / mit ABC halb auff:
geriffen / ond der Bogen mit BV begeichnet.

C

20 <

p S

19. Von runden Feldungen an cinem Kegel.

D Kegel baift inn der Kunft nidt ein folder Kegel /

darnady die Buben mit der Kugel silen 7 onder deren
der mittere ein Cron hat ond Kdnig iff / fondern ein {olde Figur die cinen geredhten
Cirdelrunden Hoden Hat / ond von demfelben vmb ond vmb mit gerader fivede /
auff einen fpitt hinauf laufft. I alfo fein eufferlich Feld oder Dach nach der feiten
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tund / nach der hohe aber gerad s onnd alfo gemifchet: dif Feld laffet fich leichtlich
auff die fldche aufibraitten , gibt einen ludechten Civdel / ber einen Sectorem gl8
gleidh einen Jaan verlohren. Meffe die Lihn vom smbEraif am boden / biff oben an
den fpisen 7 meffe auch deff bodens braitte oder den diameter mit einetlen maaf, So
dir nun dag Feld ained Cirdeld durd) die Libhne als einen halben diametrum fund
worden / fo dividir eg in die (Ahn / ond multiplicir, as fompt / in den halben
diameter deff Civculd am boden / fo haffu dasd runde Dach vom Kegel.

Crempel 7 id) {ol einen runden gugefpiften Thurn mic Blech deden laffer / der
am diameter 7 {dhuch hat / die [dbn aber 10 fehudh / weil dann der diameter hat
7 {chuch / fo bat ded Dachd boden 38 s. gevierter {hudh / multiplicirs in 10 fompt
385 7 Dipidird mit halb 7 / fompt 110, fovil Bleche jedes eind f{huch breif ond
lang / wirfin brauden,'

Wann nun ein halbierte Kugel G
were / vnnd anff ibrem Cirdelvun:
Dent boden ftiinde ein Kegel wie bie
jufeben 7 der Bif an den twiitbel D
reichete. @8 fiviche aber aufferhalb
e¢in anderer Kegel an die Kugel /
ber dem innern gleidh febe / nemfich A5 AT, S RN
Baide redhtwindelig weren: So iff £ B\L/,/C F
beff Felded am innern Kegel halb
{0 viel 7 alg deff am euffern.

u vevgleichen aber dad Dadh
gegent dem Bobden toann der Kegel windelredt / fo duplir
dent Boden / fuch die Wurgel davon / alfo fombt dir das
Feld am Dad) defi Kegels / ohne abmeffung der libn,

P S

20, Bom gang runden Feld omb die Kugel.

Auffen vmb die Kugel herumb iff viermal fo viel run;
beg Feldesd / alg innen am Cirdeleunden fdhnitt / wann \ / 7
man die Kugel mit einer flichee BDCL durdh8 Cen- W

trum A ¢ngioen {dhneidet, \

Crempel, Die Erdfugel iff 1720 teutfder Meilen dick /
belt derobalben am fchnitt durdhd mittel 23 mal hun,
berf faufent gevierter Meilen / ond iff auffen herumb
g2 mal hundert taufent vieredeter meilen breit,

Cin anbderd, Der Mond iff 400 feutfther meilen did/
bele alfo innen am Cirdelrunden fibnitt bey einbundert
tanfent / ond ferners finff ond jweingig taufent teut{dher
gevierter meilen / dif viermal genommen / madht flinff
mal bunbdert taufent teutfdher gevievter meilen auffen
herumb / da gehoreten nun aud) etliche vil par Dehfen su / ip

5) bag Feld am Boden durd) ben diameter fund  6) fo multiplicir . . . ond dividir 1) 27 efe,
staft 130 26) tad) srart Dadh

21 Kepler IX

$abn latus acclive

cuius circumductu

creatur superficies
Coni.

Die 5. Figue,

Die 6. Figue,



Die 7. Figur.

Huf dem 8. Th.
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foviel Feldes ju batven / wann gleidh
bag halbe thail Waffer ware.

21, Vom runden Feld oder
Hitetlin def Kugel{chnifies.

Gin Kugel nit eben allein durdhs
Centrum, fondern auff der fepfen ges
topfit: toie hieoben gufeben ey HKD,

D, ift der wirbel oder hidchfie punct
am Hitlein HDK, den andern Fuf
a-0F . fired berunter an fdhnitt 7 ald an K
b0 d=[0 pber H,barmit reiff auff der fldch einen
Girdel D, qufi bem Centro I, wie bie
gufeben: fo wict dad runde Feld am biitlein difem flachen gleidh fein, Wlfo thue ihm
aud) mif dem fiumpff oder gedffern @brigen thail der Kugel HLK, begreiff mit dem
Cirdel die leng LK oder LH, onnd reiff aufi der fliche cinen Civdel K auf dem
punct L, der hat gleidhe feldbung mif dem runden Feld am ffumpff. Nidh¢ anbers iff
e8 auch mit DC, onnd mit dem Cirdel C, auff dem Centro D aunff die fliche geriffen.
Hetteftu aber ein ghrtel ald BHKC inn die fldche jubringen /{o thue fiied eeft mit
dem biitlin HDK tie du jeo gelebret Bbift / bernach thue dergleichen mit dem
griffern {dhnis BDC, magff baide anf einem oder auf groepen puncten L, D auff die
flache auffreiffen / nur dag der FHeiner fraiff in dem grofjen fiebe. Wasd nun fitr Felds
swifchen bepden Cirdeln fiebet / deffen iff foviel al$ def runden an der girtel BHKC,
fie fep jepo rings herumb gleicher braif / oder an einer feit fhmeler al8 BHKC: ba
dann ein jeder {dhnitt feinen befondern wirbel haben toirdt / ald TSK den puncten S
ond BDC den puncten D.

22, Ein fonderliche bebendigfeit / bald su wiffen wie grof dagd Feld fen
in einem {olchen Diitlein oder Giivtel / gegen der ganfien Kugel
surechnen,

Gibe nur auff den diameter oder hohe der ganfien Kugel / ond auff die Hiobhe def
Hitling oder der Girtel 7 welde rings herumb ein gleidhe braite bat / dbann fo viel
die ganfe hobhe griffer iff / fo oil iff auch die ganfe Feldung vmb die Kugel groffer.

Wiltn wiffen toie viel Lanbdes in der verbrennten Givtel oder Zona Torrida lige /
Da die Sonne deff Fabrs ein mal oder gwen gerad vber die Kopffe gehet / vnd in
die tieff aufigegrabne Schopffbrunnen auf den Bobden hierinn {cheinet / vnd die
thiiene gur mittagd flund feinen [hatten haben: fo laf dir nur ¢inen Astronomum
fagen / wie brait foldhe Zona Torrida fey 7 nadh der gerad vnbdersognen lini: das
wdre an der nider geftfivhten Giirtel die hod. Nimlidh wann der diameter helt
200000 / {0 belt dife bdbe 79815 / gleid) ein fo grof ffud von der ganpen runden

11) fivedt

Da fess den einen Fuf def Cir'dels in -

t

10

jo
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Felbung deff Erdbodensd gehdrt vnder dasd verbrante theil / ndmlich weniger dann
der halbe # vund mebr dann dev dritte thail. Hingegen dasd falte Land / da im Winter
die Sonne pnderioeilen gar nit auffoehet / iff oil feiner. Dann das Hitlin von der
Kugel iff nidht Hober / ald 8311 / wdre dad flnff ond jweinpigfie thail von der
gangen tundung / dod) feind ibrer yven. Wann nun haiffe onnd falte Linder von
der ganfien rundung abgejogen werden / fo bleiben oo temperivfe Gdreel: die
madhen ¢in wenig mebr / dbann die halbe rundung def ganpien Erdbodens.

Wann nun jeso die ganpe rundung oder Feldung vmb die Kugel herumbd in
einem gewiffern Maaf befant iff / fo mag leidhtlich durch die Regel detri erfundiget
werden / toie grof in foldher Maaf 7 dad runde Feld omb einen {hnif oder hittlin fen.

Sum Erempel / der Cirdel BDCL flach verfianden hat am Feld 31415926536
folcher gevierter thail / toie fein diameter DL oder BC haf 200000 langer thail / ald
ben Mo, 14 gemeldet roorden. Nu biffu bey No. 20 gelehret / dasd defi runden Feldesd
auflen omb die Kugel herumb gerad viermal o viel fen: ndmlich 1256637 06144.

22 So fese nun 7 die hahe DI vom {dhnig HDK fep 78049.! Multiplicir fie inn das

0

runde Feld von der gangen Kugel / was fombt 7 dividir durd) der ganpen Kugel
hdbe 200000 / durd) Hilff def Tdfeling No. 12, dann wad dir durd) dad Tifelin
fombt / bas dupliv / vnd tirff die flinfi leste siffer hintweg / o findefiu / dag die
rundung am fdnifs oder hittlin inn fidh) habe 49039633004 foldher thailungen / jede
ein Vnitet lang vnd brait verflanden.

23, Bom Feld an einer Wellen / Walger oder Cylindro.

Cin Wellen oder Walger / o hod) ald brait am Boden / vnd ein Kugel gleider
hodhe ober dide mit jhr / haben gleiche rundungen: oder deutlicher / deff halbrunden
Felded omb den Walger herumb (die gwen flache Bden nicht daryu gerechnet) iff
gleich fouil al8 def gang runden Felded omb die Kugel.

A H—

Bnd wann durd) baide in einander gefest / ein {dhnif gefdhicht / ald POTS, weldher
rechtvindelig auff den innern graat RB (al8 in R.) putrifft / fo werden abermald
beider orten gleid) grofje Felder abgefdhnitten / ndmlich an dem walger KP, LT, an
der Kugel PGT al$ ein biitlin,

7) balben  =5) vnd stess vmb

21

NAuf dem g, vnd
10, Th.

Die 8, Figur.



Auf dem 3. Th.

Aann e€ rund iff /
vid nider / fo wdls
len wird ein Taller
nennen / ober ein
Mad. Jft e aber
body ober lang / fo
beifit ¢¢ ein runbde
Seule / wann ¢8
anffredt ffehet: “Ft
o8 aber / fo ba
mang einen MWals
ger/ eine Walben/
eine 2Wellen.

Die 3. Figur.
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24. Bom Raum / fitlle oder Corpusd der geraden Seulen
pond Wellen (Walger / Walen oder Tdller).

Dad innerliche Corpus oder Fhlle 7 oder der RNaum / roeldhen cin feder jeug oder
erhebte Figur einnimpt / iff nod) weniger befant onnd fidhtbar / dann juvor dad
flache Feld, Derobalben muf dad Maah / mit weldhem man einen foldhen Raum
miffet 7 abermal mit dem mebr befanten langen Maaf verbunden fein. Vud miffet
man einen jeden Raum / er fep mit runden oder fladen feldern eingefhloffen / durdh
ein raumliches Maaf / oder erhebte Figur / in fechs flache vierungen windelvedhs
eingefchloffen / alfo daf ¢d in der lenge / braite vnd hihe dad Maaf balfe / dasd dem
Meffer sur hand gebet,

Difes maaf oder figur haiffet Cubus: tent{ch fonden wird von gleidnus wegen /
einen witrffel nennen. Wann dann ein runder Walger in einem Cubo fiehet 7 vud
an deffen oier anffoerichte Felder ab vnd ab
anfireichet / auch onfen vnnd oben an der
fiinfiten vnd fedhften oierung mit joenen
fladben Cirdeleunden Feldern oder Biden
anftebet / alfdann hieben gufeben: fo iff ed
gleidh al8 ie mit der blofien flachen vierung /

£

gibt bas Maaf » onnd wann du dbenfelben in
14 find thaileft / gleiched raums ober ges
wichts / o roerden deren 11 auff den runden
MWalger /7 die vbrige 3 auff die vier auffgerichte
ede geben,
A = Gprichfiu / wie folicheinen Cubumin 14 fiud
A = thailen ? Antivore / niche alfo / das 14 junger
Cubi ober geredhte wiirffel drauff werden /
dann dif fan durdh die Kunft nidt gefcheben / befiebet auff einem gerathwol, Ein
pierung fan nit getheilef roerden ohn vnderfdhaid in andere vierungen foviel man des
ren il / fondern nur allein in 4/ oder g/ oder 16 / oder 25 vierungen vud fo fortan /
in die quadrat gablen: Wlfo ein Cubus fan gleidhes fald inn feinere Cubos ans
berft nicht / dann in 8/ getheilet werden / ober in 27 / oder in 64 / oder in 125 vnd fo
fortan / inn die Cubifche gablen,

3 iirden dir aud foldhe 14 cubi wenig nufien / dann fie weder mit jhrer lenge /
braitte vnd hibhe fid) in dein flirhabendes langed Maaf / ndmlich inn die lenge def
groffen cubi, {dhiceten / nodh) auch mit jhren flachen Feldern auff dasd flache Feld
Def groffen cubi: fondern ed verfiehet fich dife sabl 14 / nur allein auff deén jeug
getoicht oder raum / obn anfehung / wie er von auffen geftalfes.

Was nun gefagt worden vom Cubo pund feinem runden Walger / foll and vers
flanden werden von einem jeden quaderfiud vnd feinem runden Walger oder Wellen
fie fen Hdber oder niderer / wann nur baide ytoen gleidh {hioebende / bag iff parallel
boden haben.

onnd jhrem Givdel.! Dann der Cubus AC 5
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Sum epempel 7 du hetteff ein gevierted fiud filber / am gewidht 7o quintiein 7 aufi
bemfelben tourde cin runder Tdller herauf gefdhrotet oder gepreffet weldher an alle
pier feifen des gevierten ffuded anfiriche / der wurde 55 quintlein snnd dasd abs
gefchnigel von vier eden / 15 quintlein halten / dann 70 iff 14 / 5 mal /7 ond 11 /
5 maliff 55.

Ein anbders / ein groff quaderfiud / 14 Centner {chrwer / {oll jur runden feulen oder
walger terden / was wurde fie wegen ? antioort 11 Eentner,

Wie fich nun belt die runde Seulen ju jhrem geraden quaderfiud mit gevierten
gleichen Biden / alfo helt fich auch ein jede gedrudte Seulen / die jroen Bdden von
Ablengen Cirdeln oder Eplinien hat / ju jhrem redtwindligen quaderfiud mit Doden
von ablengen vierungen / an deffen feiten fie anfireicht / ndmlich andh wie 11 gegen 14,

MWie dem aber / toann nicht das ein auf difen Gefelleten von gleicher Hidy / dasd
andere / fondern ein getwiffed Maaf oder cubus alle baide meffen foll ? So meffe mit
ber lenge deined cubi oder maaf / baides die lenge vnd die braitte an bdbden / bann
audh die hod) der Seulen oder quaderfindd. Auf der lenge vnd braitte wann die
Biden redt windelig / oder auf ibren friangeln / wie bep No. 14, 15. 16. erlebrne
erfilih wie il gevierte Feldungen deines Maaffed der Vobden balte, Darnadh
multipliciv dben Boden in die Hidd / fo fompt dir die angabl deiner vollen Maaffe /
welde in dem Leib oder Fiille deff quaderfiuds oder Seulen feind,

25. Vom Raum der jugefpisten Kegeln ond Seulen /
Pyramides genatint,

Gin jede gerade Senlen von gleichichivebenden Bidden hat drepmabl fo viel raunms/
al8 ein jugefpitte Seulen oder Kegel /7 auff jhrem Boden fiebend 7 vud mit dem fpis

H

[P S
(] -~
% *
A \
X ﬁ(1
.
“

att jbren obern Boden reichend / oder an deff obern Bodens hdd) / wann man dens

felben fiirgeben leffet. Befibe ' bierumb dife Figur / da fiehet ein gerade vnnd ein jus
gefpiste Seulen auff einem finffed / darnebens ein Walger vnd ein Kegel auff einem

2) Taller 4) 14 stat? 15§

Auf bem 4. Th.

Die 4. Figur



Yuf dem 11, Th.

Auf dem 13. Th.

Yuf dbem 12, Th.

Die . Figur.
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Cirdelrunden bobden. Die gerade Seul vnnd der Walger faffet drepmal foviel ald die
sugefpifite vnnd der Kegel.

Su technen einen jeden Kegel oder jugefpifsted, Wann div betant iff dad Feld am
Boden / aufi No. 14, 15. 16, vnund jumal die hHobe inn einerley langem Maaf / fo
multiplicir den Boden inn dag dritte theil der Hid) 7 vder das dritte theil def Bodens
in bie ganpe hod / oder multiplicir baide gans inn einander / ond nimb hernad
Das dritfe theil auf dem was fompt / o haffu die sabl der vollen maaffe im Leib vnd
taum der gugefpisten Seulen,

26, BVergleichung deff Walgers onnd feiner Kugel,

Gin Walger {o hodh / al8 brait an den flachen Boden / belt nacdh dem NRaum
anderthalb Kugeln / die inn dem Walger anfiveichen oder gleiche hoch haben / befihe
die 8. Figur am 22, blat / ond hie die 9. Da ift der runde Walger KY, ond KL, NY
feind die braitte der boden / fo grof ald die hiddhy GB, oder KN.

27, Bergleichung der Kugel vud deff Kegels.

Cin Kegel gleicher hody mit der Kugel / wann er audh einen boden hat fo grof / ald
die Kugel am mitteln {chnite iff / helt dasd halbe theil von der Kugel s befibe hie die

9. Figur,
28, Wergleichung def Wirffeld mif feiner Kugel.

Wann ein Kugel an deff Whirfiels 6 Wanden innen anfiveicht / o iff fie ein wenig
mebhr dann das halbe theil vom IWicffel / befihe bie die 9. Figur, Da iff der Wirffel
STVX, feine 6 mittelpuncten an den 6 Wenden feind / oben G, vnden B, neben
P, Q, O, R, an welden die Kugel anfireichet, '

Deutlicher wann der Wirffel wigt 21 .

o pfund 7 o wigt die Kugel 11 7 doch nidhe

K 6 nad) der fcherffe suverftehben / weldhes

: ; = |L allbie abermabl onmiiglich gutreffons

>2. dann nadh der gewonlichen aufitheilung

>(£, / def diameters / ober eined langen eds

' 7 beft MWirffeld in 200000 langer theil / fo

: befommt der Wirffel 8 coooo 00000 00000

et Xl )y €Dl / jeden ein Vnitet lang brait onud

4 " hoch / Die Kugel aber nimbt deren faff
e 4 41887902047 86301 biniveg.

Dife sabl su bebalten / fo merd auf
Villalpando, dag fie jufamen gefefst fen
aufl vier drittheilen deren jabl weldhe No. 17. dasd Feld defi Cirdeld bedeutes, Dasd nun
bie flaches onnd rundes alfo genau mit ganen gablen miteinanbder eintreffen / dag

T

Xt

1) alg bag 14) (Raminote) 31. 24) Kugel die 11
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gefchicht nicht vonsd Garten fondern vons jauns wegen. Dann ob fhon dasd Feld am
Civdel flach aufgebreittet ond alfo gerad iff / fo rirdt e8 aber dodh mit einem runden
freiff ombgeunet: vund vergleicht man alfo auch bie frummes mif frummem / ond
tie fich helt der diameter 7/ gegen dem fechffen thetl deff vmbrreified 22 / alfo aud
der MWiirffel gegen feiner Kugel.

Gumma von gedadinug wegen. Der Kegel 1 7 die Kugel 2 7 der Walger 3 7 der
Wiirffel nicht gar 4. Sondern nehener alfo: wann der Kegel wigt 11 / fo wigt die
Kugel 22 7 die wellen oder walger 33 7 ber Witeffel 42 / nidht 44.

29. Bon Walgers onnd Kegel{chnitten.

RNody feind andere figuren / nicht fo perfect wie die vier jes abaebandelte s die fich
dodh audh etlicher maffen nach den hHievorgefepten avfen: die entffeben / wann man
den Kegel durdh eine gerade flddie entgwey fpaltet 7 oder wann man ein febr / dannen
bero genommen / an Drabfiod anfhlegt / vnud nady folcher Lebr ein flud geugd am
Drdhfiod abdrdbet,

Jch wil aber den Kegelfchnit befchreiben / omb beffever richtigleit willen / nicht wie
Archimedes, fondern foie Apollonius jhne befdreibet / dann alfo gedbundt ¢ mich
leidhter sufaffen. €8 feind der recht runden Kegel mandcherlen / etliche fumpff / wie ein
Kampffrad oder Thitrangel / der mit dem fpis in {einer pfannen vmbgehet / vund
die gane Thitr tregt / efliche [pigig ie ein Gewirpfcarniel von Papir, Dife alle
obne vnderfchaid / die migen anff finfferlen weife gefpalten toerden / verfiehe durdh
einen geraden ftraich oder {chnitt / mit einem flachen Beibel 7 Upt oder Mefjer. Eints
weder du feiffif auff den {pib ju / o gewint der Schnitt bie Figur eind redilinifchen
ZTriangels / oder du triffft neben dem fpifs auff die rundung / wann dann der firaid
oder {dhnitt ganfs durchaehet s ound der Kegel ganf getdpffet iff / dann fo nimb den
Schnits an weldhem der Spifs gebliben / fEire hne auff den Schnitt den er getounnen;
fiebet er gerad auffrecht / fo iff fein Sdnitt gewif Civdelvund / neiget er fich aber
auff ein fepten 7 {o iff fein Sdnitt oder Bobden ein ablenger Eivdel / ober Aplini /
genannt Ellipsis, iff in der folgenden Figur sufehen bey den Budffaben CHIO.
Bnd ob e8 {idh alsdann begebe 7 das dev fiveich durch def Kegels boden gangen twdre:
fo wourde difer Schnitt ein ffud fein von einem Wblengen Cirdel / vud fo man den
Kegel erlengerte / daff er omb vnd vmb die durdhfchneidende fldche erraichete / fo
ourde alddann aud) der blenge Civdel am Schnitf ergdnfet fein.

Hetteftu aber den Kegel alfo getroffen 7 dad der runde ruden am abgehawenen
Schnifs 7 der den fpifs bebalten ond auff den fdhnitt geftiicpet iff 7 vom fpig an 7 ' ab
ond ab einerlen hdch bebielte / fo wurde der Schnifs Parabole haiffen / deffen furm
(bef Schnittd fprech ich / vnnd nicht def Schnised) bafin allhie ben PCQ. So aber
der ruden def Sdhniied gegen dem {pi am nidervigfien todre / onnd gegen dem
Braifen theil in die hdche flige / fo iff alfdann der Schnitt ein Hyperbole, deffen
geftalt fibefiu ben MCN, beffer aber bey VSX.

Difer Kegelfchnitte roivt hie gedacht von yweperlen vriadhen wegen. Erfilich erfordert
¢& die notdurfft / dad man wiffe die weife / jumeffen cinen jeden herab gebawenen
Sdinis an ond fiir fidh felber / nicht weniger ald den gangen Kegel / Kugel oder

Yuf dbem Supple-
mento.

@dnitt Sectio.
Sdnis Segmen-

tum.
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Wellen. Fiivd anber / ald furh hievor gemeldet / fo fommen auf difen Kegelfthnitten
andere mebr Figuren / die man aud) nach der Hand mefien oder betradten muf /

4 7 X

Die 10. Figur.

K I

mwollen derhalben jeio die Schnige befeits feben / vnnd auf dbem Sinn raumen / vand
porerffen nur von dijfen Schnitten handeln: allein vorber juerinnern / auf Sereno,
Dag ¢in MWellen oder Cylinder, {dlims gefdnitten / feinen andern Schnitt getvinn /
bann aud) einen Ublingen Cirdel oder Eplini / gans oder abgeftufet.

Wurde fie aber gerad nach der soer gefchnitten / fo gibt e8 cinen gevechten Civdel /
wann anderff die Wellen recht Civdelrund. Entlich fo fie (die Wellen oder Whalger)
gerad abmwdrt gefpalten fourde / ¢8 wdre durdh den mittlern graat / ober auff einer
feitfen / fo getvinnt der Sehnit eine redhtlinifche gerechte oder blenge vierung / nad) 1o
dem die Wellen lang oder furf,

Auf dem Supple- 30. Drdnung ond Wigenfchafft der Kegelfchnitte,

mento.

Der Cirdel gehet voran / auff ihn folgen allerband Ellipses oder Ablenge Civceel /
deren furmen feind onentlid) viel / nicht allein an der gefialt vnnd maaf der braitte
gegen der leng / fondern aud in jeder Sovten an der grdffe. Nadh allen Ellipsibus
fompt die Parabole, die iff 7 der geflalt nad) / einig / toie der Givdel / allein der
grofie nad) feind fhrer aud) onentlich vil. Nach der Parabole geben die Hyperbolae
an / feind jhrer gleichsfals onentlich vil / lefstlich befchleufit ein gerade lini ben ganken
bauffen,

Civdel / gleidhe vnnd ablenge / fommen in fich felber wider jufamen / Parabole 20
ond Hyperbolae fireden jhre Bigen immer flirbaf hinauf / ond begebren nicht jus

1. Randnote) 11. Figue 4) von ecfen
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famen / wann man fie auch vber den enfferfien Himmel hinauf erfivedete. Ne weitter
man fie evfivedef / je gerdder fie erden 7 dodh nimmermebe gar allerdings gevad:
mit difemn vnderfdhaid / dad in der Parabole die gerade plini CI, fo durdh den
wiipfiel C gebet / baidbe Bdgen CP, CQ su fich lodef / die endtlich der CI faft aleidh /
doch nimmermebr vdllig gleich lauffen / dann ob fie fich wol e mebhr vnnd mebr nach
der gerdade CI rvichten / fommen fie doch je mebr vnnd mehr onentlich roeit von jhr
hindan / hingegen inn der Hyperbola laffen {ich die Bdgen SV, SX, oder CM, CN
pon den ! linien RY, RZ laiten / die da im R gufamen fallen 7 onnd bey einer jeden
Hyperbola einen gewiffen windel {chlieffen 7 det iff allbie ffumpff / fan and recht
oder pifsig fein / bund alle Hyperbolae die auf jedem foldhen mindel einerley furm
haben / die haben aud nur ein par folder linien 7 Asymptoti genannt / da eine weit
pont den asymptotis entan fiehet / die andere nabhe bey jhnen iff / jene wirdt grifjer
gefdhase / bife Fleiner. Se tozitfer nun der Bogen CM in feiner art erfredt woirdf / je
ndber fompt er gu der lini RY, ond fompt dod) in ewigleit nimmermehr gar an fie /
alfo dag fie gufamen fallen,

31. Die dren Kegel{chnitte mit behendigteit auff ein eben Feld
anff gureiffen.

Wann du befftefi einen faden in dem puncten A, ond nimmeft die lenge AC,
ftedeft atrch einen fpits bey C durch den faden / vnnd febref mit dem (pifs ond aufis
geffredten faden vmb dad A herumb / fo wirfiu mif dem fpifs einen gevechten Civdel
auffreiffen / dag fag idh von vergleichung wegen / fonflen if e8 einem jeden guvor
Befant.

Nimb jefso given fleffte / ffede fie auff dag Reifbrett in jiven puncten 7 A ond G,
deing gefallens weit von einandet / nimb cinen Faden / {hlag jne omb den flefft G,
firede von da an gtoen feiimmer Def Fadensd vber den andern flefit A hinauff / eind
sur linden 7 bad anbder gur vedhten baider ffeffte / laff baide vber den ffefft A deing
gefallens weit hinauff gehen / ald gum Epempel bif ind C, da Enfipff baide triimmer
sufamen / ond e einen pi bincin / fired mit demfelben den Fadben an 7 vnd faht
alfo herumb mit geffredtermt Faden von C in H onnd I, fo wicdt ein Ellipsis oder
gerecher Ablenger Civdel oder Oval lini drauf.

Wann ein Cavalliero wider auf Jtalia fompt / vud hat in Mathematicis foviel
proficirt, daf G ein foldhe Oval- pnnd etroa ein spiral lini daryn / eeiffen fan / leffet
er fich die raife defto weniger dauren: Man pflegt aud folde fhdlin drinnen twol ju
begablen 7 bagd todr aber allein die Ellipsis, id) il hie nodh die vbrige Conicas hingu
fesen.

Nimb abermal yroen fFeffte / frede fie auff dasd Reifbrete in stwen puncten A onnd T
deing gefallens weit von cinander / fnfipff an jeden fiefit einen Faden, Theil die
feng TA inn goep ongleidhe thail deingd gefallens / im puncten S, vnnd firede von
baiden angefniipfften Faden A ond T, jroep friimmer AS, ond TS jufamen bif ing S,
ffed einen fpifs swifchen baide bep S, oud von difem {pib in S erlengerve die jien
triitmmer ber Faden / jufamen geleat / fo tweit als dir beliebet / firede alfo Baide
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faben mit einer hand an / vnd laf fie den fpiben auf dem puncten S gegen V hinauf
sichen / biff er dir an die Finger fompt / mit weldhen du die Faden gefaffet Haft / fo
wirdt der fpis ein Hyperbolam auff einer feiten auffreiffen / fo lang du die Faden
gefaffet baf; dasd andere halbe theil auff der anderen feiten SX mad) aud alfo.

Die Parabolen aber reif alfo / geudy ein gerade lini CI o lang du wilt / fied
einen fiefft in Deven puncten einen / ald A, madhe die lini CA fo grofi du wilt / vud
wa du die fini endeft 7 al8 in I, da reiff ein andere lini IKP redht windelig auff,
Hernad Endipfi einen Faden an den fefft A, den fived binauff bif ing C, da fes einen
foig an / {thlag dben Faden vmb jhn herumb / vnud fived jbne biff ing L, da mach

:in einen Snopff / jeso nimb den Knopff inn die eine ! hand / den {pis C in die andere /

windelmaaf braus fired den Faden mit dem fpien C an / fabr mit baiden Henden von der lini CI

chen / wie man
proportional lin
finbet.

Dl ontan / alfo bag ber faden gwifden dem fpif onnd tnopff alleseit dev lini CI gleidh

ober parallel ffebe / bleib mit dem Enopff inn der lini IP, fo tirdt der {pit auf C ein
Parabolen veiffen 7 bifi inn die lini IP, alfo dag Enopff vnd {pifs entlich in der lini IP,
ndmlich in P gufamen fommen,

32, Was fiir Figuren ausd den flachen Kegel{chnitten fommen |
wann einet nad) dem andern auff snder{dhidlidhe mweife sur Lebr
gebraudyt / ond die Massa oder Seug am Drdfiod nad)

{olcher Lebr abgedrdet foirdf.

Aufi bem Supple-  Derven Kegelfdhnitte feind ovier / ein Cirdel 7 cin Yblenger Cirdel / ¢in Parabole,

mento.

Die 11. Fig

ein Hyperbole: auf difen vier figuren fan jede auff fiinffeclen avt herumb getriben /
ober gur Lebr angefdhlagen werden: befibe hie die 11, Figur.

ur.

Dann ¢intweder lauffen fie anffen omb die Yp herumb / wie hie bey No. I. Da
oibt jede einen Ring; oder fie fiehen mit dem einen End oder puncten gleich an die
Ap an 7 da gibt ¢d befchloffere Ninge / wie hie bep No. IL. Dbder fie werden beffer

4) SA 10) ben Knoff S

1o ab

20




29

20

30

40

WBifier Bitchlein 171

pber die Ay hinein gerudet / alfo das fie nidht gans vmblauffen / fondern ¢8 gehet
innen ¢in Schnib ab / dann fo wirdt ein Apffeleunde figur auf dem Civdel 7 befihe
bie bep No. II1. Dber die Ar gehet gar durdhd Centrum, alfo dasd nur ein halber
Civcfel omlaufft / oder die Lebr nur auff einem halben Circel genommen wivf / da
witdf ein geredhte Kugel darauf / wie hie bey No. IV. jufeben. Oder entlich gehet
weniger vmb / dann das halbe theil / ndmlich nur ein Schnifs / da wire ein Citronen:
tunde figur drauf / wie bep No. V. allhie sufeben,

Wann nun die drey vbrige Kegelfchnitte audh fo perfect ond einfeltig weren / wie
der Cirdel / fo hetten toit der figuren in einer Summen jtocingig: demnad) aber ¢in
groffer snfer{chaid iff am anfhlagen deren anderen figuren s vnnd viel dran gelegen /
nach elchem ffrich man jhr balbed theil / weniger oder mebr / nemen folle: (S
eefiveds fich die angabl difer gedrdbien figuren / fo allein auf dem Kegelfchnit hees
fommen / auff sivo ond neunfig / einer jeden abfonderliche wunderbarliche Eeine
theil oder Spdltlin / item die figuren felber vmbgefehre / ond jre Holaufgedrate
furmen nicht mit eingerechnet. Db ¢8 nun wol vnnoth diefelbige nodh lengs jus
befchreiben / wie im lateinifchen Werd befdheben / fo fan ich dboch der filrnemiien bie
nicht gefchoeigen / fonderlich von der Faffer wegen.'

Ein balber Ablenger Cirdel oder Ellipsis nad) der leng angefchlagen / gibt einen
Leib wie ein €y / dodh ordenlicher / vnnd oben {o did als vnten / arfef {id) nad) der
Kugel / darumb ¢8 Griedhifh Sphaeroides longum genennet wirdt / Teutfd ein
Ablenge Kugel, Die fibefin hieunten jur Redhten.

Selbige figur nach der ywer alfo halbivt angefdhlagen  gibt einen £eib / vie faff
eine Linfen / oder wie fich etliche Kiflingfiein im Badh abftoffern / Griechifdh Sphae-
roides latum, mdditens Teut{dh eine gedrudte Kugel nennen / ober cinen tunden
polffer oder KB, Hie vnfen jur linden iff fie Nadiveid auffgericht,

Wurde aber weniger dann das halbe theil angefchlagen / dasd gibt nad) der leng
die geffalt einer Dliven / oder lenglechten Imwefpen: nad) der jwer / die geftalt einer
Kriechen / oder Gurren / wie mans hie su land haifit.

Ein halbe Parabole ober Hyperbole COP nad) der Uplini CI angefchlagen /
aeben stoen Griechifch genennte Conoidea, oder tund abgeribne Kegel / dag Conoides
Parabolicum fihet wie ein runder Hewfchober oder Hewfhodh / dag Hyperbolicum
toie ein Wi / oder gefchiver / oder ivie ein ordenlidh auffgefdhitteter rbidhauffen /
oder ein runder Bergtilbel.

Dife figuren ganf recht nach der gwer NO angefdhlagen / geben die geflalt einer
Gpulen OINC. Soviel wirt ons ju betradytung def Faffed dienfilich fein. Sonfien
fommen onbder die obbefagfen g2 Sorfen allerhand Kitttenvunde / Bivenrunde /
Qirbelnufrunde / allerhand Kernrunde / dann japffentunde / Brait-Kirbiseunde /
Sudenferfhenrunde / onnd dergleichen figuren: deven faff jede jhr aigene weife hat /
bardurch fie Funfilich mag gemeffen twerdens alfo dad e8 nicht noth fen fie gegen
andern Gorten gleidhdzengs / guvegen / oder inn ein Waffer sutwerffen / vnnd die
erhobhung def Waffers / durd fie befdeben / wargunemen / weldesd fonfien die jwen /
aber nit funfiliche / mittel ond handgriffe feind / allerband vnordenlidhe vngeftalte
figuren nadh jhrem eib Naum ober Fiille yu meffen.
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33. Bom Leib der Ublengen ovnd Gedrudten Kugel oder deff Uyed |
ond der Linfen.

A8 nu gefagt / dafi dasd Ay (verflehe e8 Geometrifh / wolgeordnet / oben fo did
al8 vnden / wie inn bie bep gefetiter Figur vuden yur rechten) Kugelart habe: alfo

H F

ift e8 aud gleidh wie die Kugel / gant oder halb / jededmabl swenmal fo viel ald der
Regel vou gleidher Hoch / deffen boden dem mittern {hnit def Aped gleidh iff. Muf
alfo die felbung am boden def halben Ays befandt fein / fampt | der Hidch def halben ;o
theild durch einerlen lenge / dann auff dem diameter deff Cirdeleunden bodens hafiu
feine Feldung / ald du bey No. 14. gelehret biff, Dann fo multiplicir die gabhl der Fels
dung am Boben in gwey drittheil von der Hiodh / fo haffwe den ranm def halben Ans, 10
Alfo auch von der Linfen s die iff bep difer 12 Figur vnten sur linden gemablt,

34. Vom Hemwfdober.

Conoides Parabolicum (in bie bepgefesster 12. Figur oben an 7 PCQ) wirt and
durd) einen Kegel genteffen / der mitf dem Conoide auff einem flachen runden Bodben
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PQ fiebet / gleicher Hdch mif jhme / dann dasd Conoides oder Hewfdhober PCQ
fillet oder raumet foldher Kegel andevthalbe. Multiplicir derobalben die gahl der
felbung am Boden PQ def Hewfchoberd PCQ in fein halbe Hdch / fo haffue den raum
pon dem ganpen Corpus.

MWie todr aber dad feld am Boden ju finden ? Mef auffen herumb / fanfiu nidht
mitten bindurdh / dann auf dem vmbiraifi wirdt dir befant der diameter, wie bey
No. 6. Heenad) fuche das Feld durch No. 14.

35. Vom Berg oder Arbifhauffen.

Mit dem Berg oder Arbifbanfien Conoide Hyperbolico (in hie bepgefetter
12, Figur in der mitte gebildet / ond droben in der 17, Figur am 19, blaf / durd
BV verftanden) hat e mebhr munders / dann dif Conoides gilf nidht gar anderthalb
feiner Kegel / fonder je gefpifiter / je weniger / vud entlidh gar vmb ¢in vnfennlidesd
mehr dann fein Kegel.

Muf devobalben fiirs erfi 7 einem jeden folden Conoidi, deren vnentlich vilerlep
forten / sum Grempel inn der 17. Figur dem Conoidi VB (halb gemablef) nod) ein
anderer Kegel gefudt werden / ndmlich ACB (halb gemablet) auf telchem foldh
Conoides gleichfam gefchelet iff 7 namlich hoher dann eg: der suberfcheid CV Baider
Hichinen CA, ond VA, muf einerfeit jroepmal genommen twerden / anderfeif drens
mal / baider orfen toirdf die fleinere / ndmiid) def Conoidis vnd feined infwendigen
gleich hoben Kegeld Hidche / ndmlich AV hingu gefest. Dann helt fich allererfi in der
NRegel detri dag Corpus defi gleichhoben Kegeld su dem Leib deff Conoidis, wie die
sufamen gefefite Firgere gabl su der grdfferen / obet multiplicir dag feld in dag
dritfetheil der Hdch def Conoidis, wad fompt / multiplicir widber in die grifjere
jufamen gefeste sabl onnd dividird durd die fleinere / fo Hafiu dad Corpus vom
Conoide,

Fragfiu / wie wirt aber der befagte hihere Kegel ACB, auf weldem dagd Conoides
AVB gefcheblet iff / sufuchen fein ? Anfroort 7 dagd ift jwar hie ju teitlenffig nach
ber {dherffe abgubandlen / doch nach dem Augenmaaf / vnd von def Handgriffs
wegen / iff e8 ein Teaidhauff / fo ftede oben auff den wiipffel V ein ffedlin FV, frud
¢8 {0 lang binunter / biff die mittere runde vom hanffen VB, nad) bem obriffen theil
Def fledling C abgefeben / anfabet den vnderen rand deff Traidhauffens B jubededen.
So weif nun dad fiedlin CV vber den Traidhauffen V aufgehet / das iff vngefehr:
lich bie maaf 7 die (nach vnferer befandten maaf abgemeffen vund numerivt) man
swenmal onnd drepmal gu def bauffend Hoch VA feen muf. Die hidh) aber def
bauffens VA findeffu leidht / frud nur ! dad Stedlein bif an boden A. MWere ¢
aber ¢in Berghiigel / da miifiefiu oben mitfen davauff bey V eine Stange auffrichten /
fo hodh 7 bad man dag oberfie theil darvon / mif cinem gaichen Fenlich gemadht /
nemlich dasd C, onten am Berg ringsd herumb / ndmlich bey B, erfehen fonte vor
der runde defi Bergs. Oder fo dif vnmiiglich / tdnte man die Sonne jit HAlf nemen /
oann {ie gleich anfabet vbern Berg VB herein jufireichen mit dem fiveim CB, vund
der Berg feinen {dhatten mebr in die ebne von {ich hindan twicfft: in difem Augen:

8) (Randnote) Fpis. 22 31) Traidhauffend BG
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bli nimbt man durdh die Astronomifdhe Kunft der Sonnen Hddh ABC, vund mit
deren jhren Tangentem auff dem Canone, das iff eing, Fiirs ander miffet man wie
toeit ¢8 omb den Cirdelrunden Berg (Dann von einem folden reden tir) herumd
fen 7 aufi difem pmbfraif erlerne (tvie bep Mo. 6) den diameter, ober wie weif e8
gerad durch den Berg bindurd fen: Multiplicir deflen halbes theil BA in den ges
fudhten Tangentem, pnd oitff die fitnff lefite siffer hintweg / fo Haffu twie hodh ed fep
von dem mittelpuncien A am boden deff Bergsd / bif an den obriffen giipfiel C def
Regels / auff weldem der Berg gefchelet iff / oder biff an denjenigen Sonnenfireimen
CB, meldher dasd vnderffe am Berg B erleuchtet / neben dem Berg hinunter fFreidhend.
Fiied dritte muftu vom Berg enfan fiehen an ein orf / da du def Bergsd ghipffel V
etfeben fanft / ond alda durdy die Kunfi altimetram, meffen die hdhe def BDergs VA
an br felber.

Sum Erempel / ich fefie / ich finde die Sonne hodh 16 gr. 42 min. wann fie / wie
gefagt / gerad vbern Beorg gegen mir herunder fEreidht: da find idh den Tangentem
pon 16 gr. 42 min. {ovil al8 30000 / anf dem Canone, id fege fiirs ander / 8 fen
onden omb den Berg herumb 3142 {dhrit / finde derhalben mitten durdh den Berg
bierauf 1000 fdbrit 7 vund biff ind Centrum hinein halb fovil nemlidh 500. alfo das
feld am boden ded Bergd wurde fein 78 53982 gevierter {drit / multiplicir 500 in
30000 fommet 15000000 / witff finff siffer su e binteg / bleibt 150 fchrit / die
hobe vbern Berg hinauf / biff an den obgefagten Sonnenfireimen, Gefepst fiied
britfe / e8 funde {ich auf der funft altimetra die hich ded Vergd 120 {dhrit, Madhd nun
flicder alfo,

Dergs hibe 120  Bergsd hibhe 120 120 Feld am Bobden
Grfte hobe 150 ovbermaf 2mal 60 vbermaf 3mal go 7853982
Bhermaf 30 gibt 180 gibt 210 Orittheil der hdhe 40
Fveimal 6o oder 6 ober 7 gibt 314159280
Drepmal g0

fobil Gubifcher {dhritt / ober wiirffel / deven ein jeder einen {dhrit lang breit vud Hod /
feind tm Kegel / ber snderm Berg fredt.

Nach vervidhter Negel defri fompt def Bergd Corpusd omb dasd fechfite theil
grifier / ndmlich 366519160 Cubifdher fdhritte / da ein jeder einem Mann einen
gangen Tag gu arbeiten gibt / wil er jhne nur einen roflanff lang hindan bringen /
pnnd deten 366 geben einem Mann cin ganied Sabr gutbun / onverfhonet def
Sonfags s betten alfo vber sehenmal hundert faufent Mann gutbun lenger dann
ein ganges Sabr / wolten fie einen folden Berg abtragen / def bredensd juges
fdhmeigen. b halte man laf {bn fiehen.

36. Bom Kugelsaan onnd feiner Fille oder Raum,

Nt guverfichen / wann ein fiud auf der Kugel Kegelweif Hevauf geborvet ond
gefchrottet wirt / alfo dad ¢8 mit dem fpig auffd Centrum treffe / das fen bey ber
6. Figur HAKDH gangs voll onnd erhebt juverfiehen, '

14) Tangenten 37) (Randnote) 25. Th,
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Merd derobalben / das ein foldher Saan HAKD Hat jroey fiud / dad ein HKD iff
ein Kugelfdnis / dad ander HKA iff der Kegel der mif dem Schnis HKD einen
gemeinen Civdelrunden Boden hat durdh die lini HK
verftanden, Meffe derobalben den diameter HK pon
difem Cirdeleunden Boden 7 fampf der leng AK vom
fpifs A Biff an den vmbfraif deff Bodens K oder H, iff
der balbe diameter der Kugel: auf welden beiden du
leichelich durch die 10 Lehr finden fanft die Hddh def
Sdnifies DI, dife iff die gemeine hddh vom Kugel{chnip
ond vom Cirdel{chnits / dann wann du den Kugelfhnis
mitten entgtoen fchnepdeff / fo gibf e8 im Schnitt ein
Cirdelfchnifi: baibe Schnifse hie bey HKD guverfiehen.

Bud ob du nicht vechnen fwoltef / fo veiffe mit der
linien AK nad der jungen Maaf / auffein papir / einen
Cirdel HKN, vnnd fese die lini HK davein / laf aufi A
einen windelrechten ffvich AL big an Civdel D hinunter
geben 7 fo fanfiu DI nad) dem jungen Maaf durch den
Cirdel mefjen.

Nun iff dir befandt 7 bas die ganpe Kugel halte 418879
efc. befibe No. 28, Dife gal multiplicir in die hodh DI,
was fompt / dag dividir inn die ganse Kugelhdch DL, fo
fompt dir der Leib def Raans in der Maaf / bamit dir
der ganpen Kugel Leib befant iff. Lp

Sum epempel die Hodh DI am {dhnit HDK habe 78049 / nady der sinus gal /
multiplicirg in die Sugel jabl 418879 efc. / dividir wad fommt mit 200000 oder bes
hender multiplicir auff den givo erfien die eine gant in die ander halb / ond wieff
die 5 lefste figuren Hintoeg / fo toerden dir fommen 16346544334 66830 / fo grof ift
der gaan HAKDH. Dod die 10 lefste feind vngetwiff / dann das lepte 9 an DI iff
nicht genatv,

Nodh bebender auf No. 28. dividir folde hdd mit 3 / wasd fompt dad duplir
ond multiplicir$ in die gabl def Civdeld Feld 7 doch das fie fo viel siffern habe / ald
il dein fiirhabende Kugelyabl giffer hat. Dife Multiplication perridhtefiu durd) bHilff
bef Tdfeling No. 12. mit lauterm addirn, wicff endtlich die 5 lefite siffern hHinteg /
fo bleibt abermal der Baan,

37. Bom Leib oder Raum deff Kugel{dhnites,

Ru wiffen den Rawm am Schniss HKD, fudh erfilich nach der 36. Lehr 7 den Naum
deff Saand HAKD, hernad) fudh den Raum oder Leib defi Kegeld HICA, dbann mweil
du waiffefi DI bdie hobe deff Schnifies / fo twaiftn audh IA die hishe def Kegels /
dann baide in DA feind fovil ald AH. Seudh ab den feib HIKCA von dem Leib HAKD,
fo bleibt dir der Leib im Sdhnis HKD.

€in Erempel / der bogen KD fey 77 grad, 19 min. g secunden ber hat einen
sinum (auff dem Canone darvon No. 9 gefagt) nemlich IK 97561 / diff ift der halbe

20) der Hid 36) (Randnote) Der feblt

[S)

-0

j o
o
L

Die 6. Figur,

Der Crfie getwiffe
aber mibfelige
weg. Uuff dem

15, Th.



Der anbere weg fiie

die fleine Schnitse /

beren Bdgen vnder
25 qr. find.

Auf Th. 14, vnd
Cor,

Der drifte weg.

176 Defterreidifches Weins

diameter gum gemeinen boden def fhniges HDK, snud def Kegeld HAK. So fpridh
durd) detri, die vierung von AC 100 efc. gibt jhrem Cirdel am feld 314 efc. / wad
gibt die vierung von 97561, nemlidh 95181 48721 jhrem Civcel ? wie du gelebre biff /
bep Mo, 12, 13. {o fompt dad Feld deff Civdeld HK 299021 46098, das behalt,

Weil dann der Bogen DK befant / fo toeifin audh fein vberiges fiud KC yum !
quadranten ober vierten theil def Cirdels DC, nemlich 12 grad 4o min. 51 sec.
deffen sinus findet fich auf dbem Canone 21951, fo lang iff AL multiplicir bag dritte
theil bievon / ndmlich 7317 in dad jels gefundene Feld def Cirdels HK, fo hafiu den
Loib deff Regeld HKA, namlid) 21879 4002999066, Nt haftu yuvor gefunden / wann
die hidch DI am Sehnig HKD iff 78049 (weldhed mit der hideh TA 21951 gerad
100000 madher) das alsdann der Leib im Saan HAKD fene 16346544334 66830. So
geuch nun jego ab / den Leib deff Kegeld HKA, witdf dir bleiben 1 4158604304 67764,
foviel iff def Leib8 am Sdhnis HKD, wann fein halber Bogen DK iff 77 grad
19 min. g sec.

Laf dich die langen gablen hie nicht ivven / ¢8 iff nidht allwegen Ddein (ivie jefio
mein) notdurfit / mit {o langen jablen surechnen. €8 feind auch die 1o leite jiffern
nicht genatw / dan fie folgen auf dem lepten secundo deff Bogens 7 vund auf der
lefiten Vnitet def sinus, die iff nicht o gerad / mwie wir fie hie brandhen miffen /
fondern vmb efwa ein halbs mweniger ober mebr /ond wann du dann dem diameter
nicht 200000 7 fondern nur 20 fheil gibeft / o fompfiu mit dem Leib nidht vber
8ooo / mif dem Feld nicht vber 4oo / tie bey No. 13 gemeldet iff,

Doch wann die Kugelfhniglein gar Hein feind / fo fompfiu neher su / wann du
nur thuft / al8 fepen fie lautfere Conoidea Parabolica, darvon droben No, 34 /
ndmlich multiplicir dag Feld def runden Bodens inn die halbe hihe def Sdhnifes /
fo fompt der Raum oder Fille def Kugelfhniges. Dann der fleinefte Kugelfhnih
vaumet feine Wellen oder Taller / in dem er fiehen mag / gerad halb anf / der
grifiefie Schnib aber / ndmlich die halbe Kugel / raumet die jroey dritfe thail von
jbrer Wellen oder Taller.

38. 31 verwandlen einen Kugel{chnifs in einen Kegel
auff einem Boden mif jme.

Dif gibt gumal aud) noch einen Weeg gurechuen dag Corpusd deff Kugelfhnifes.
So merd nu 7 wann ein Kegel auff dem boden HK fiehet / vond nif weiter mit feinem
fpigen reichet 7 Dann Bif inn den Wihrbel D, fo fan er nidht fo arof fein / ald der
runde Kugelfdhnift HKD, aud) auff dbem Boden HK fiehend. Soll dann der Kegel
fo gtof mwerden ald der Shnis HKD, fo muf e vber das D hinaufiraichen / jum
Grempel bif ing O: iff nun die frag / wie lang 10, def Kegeld Hid / fein twerde?
das rechue alfo,

Wann du haft die hHdch ID 78049, {0 geudd ab von DI 200000, bleibt dir IL
121951, N multiplicir ID mit DA, waé fompt dad dividir inn IL, {o fompt dir
64000, ndmlid) DO, fess e8 gu DI, fo hafiu IO, 142049: jefio nimb das dritte theil /
nach der febr No. 25, multiplicirs in dagd Feld def Bobdensd HK, twie du jhne droben

7) den statt bem 14) 40 min. §1 sec,
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No. 37. gefunden / fo fompt dir der Leib def Kegeld HKO, oder def Schniied HKD
1 41586 0000000000 faff wi¢ juvor.

Gonften iff e8 gar gemein / wann man ein felgame Figur jrem Leib nach mefjen
il / fo muf man feben 7 dad man fie inn einen {olden Kegel vermandlen fnde.

Noch ein Erempel. Ein Kugel{hnis fen am Boden 18 mal fo braif alg Hodh 7 halte
am Boden nach der Feldung 1513764977 / o wiedt die Kugel 82 mal fo Hhod fein
alg der Scdhnip. Sprich nun alfo / wie fich helt dasd lenger Tevmm 81 jum halben
diameter 100000 / nad der sinus gal / fo helt {ich die Hod) ober bas fitrgere Teumm 1/
i 1234, Diff iff die erlengerung def Kegeld / der dem Schnip gleid iff / nu iff die
boch nad) der sinus jal 2439: {e6 ed jufamen fo fommt dDef Kegeld bobe 3673 /
deffen dritted theil iff 1224 ein Halbg / darmit multiplicier bie obgefundene Fel:
bung 151 / etc. fo fompt der Naum ober Fille def Kegeld / ond alfo audh def
Schnifesd 1850000000000. !

@in vortheil, Multiplicir gleichéfals IL mit LA, wag fompt dag dividir mit 1D,
fo fompt dir LP, 156250 7 fefs LI darju / fo hafin auch die hoch jum Kegel HPK,
der dem griffern Schnis HLK gleidh iff / ndmlich 278201, Sefie baide hddhin jus
famen {o bafiu OP 356250.

So dir nun dag Gewicht von der gangen Kugel befant wdre / o multiplicirg inn
die ein hohe 10, dividir wad fompt durch OP, fo bafiu tie oil der {hnig HKD
wege. AlS / die Kugel wege 100 pf. Multiplicird mit 142049, fompt 14204900, dad
dividir mit 356250 / fo fompt bey nabe 4o pf. o vil wigt der Shnig HKD, alfo
bleibt dem griffern Sdnis HLK 60 pf.

Dieweil ed aber dody allerfeis viel groffer mihe vnnd arbeit gibt / hab ich dir hie
sum befien cin Taffelin auff cinbundert Kugelfhnie aufgerednet / toie droben
No. 17. ¢in gleidhesd auff einhundert Cirdel{chnise jufinden. Darbey foltn aber mit
fleiff merden / wann der halbe diameter von der Kugel / getheilet tive in 100 langer «
fein vierung in 10000 gevierfer - ond fein Cubug in 1000000 getwirfielter theil /
fo findeftu yroar im Tdfelin / wievil folder gewirfielter theil in einem jeden Sdhnip
fiehen 7 doch nicht anderft / du feefi dann juvor noch ein Nullen daran / welde bie
von deff Formats egen aufigelaffen iff: Sum Epempel / der erfie Sdnifs hat folder
theil nicht nur 33 / fonder 330: der leite oder die halbe Kugel nidht nur 209439
fonbern 2094390 / etc. Wire aber der diameter getheilt in 100000 theil / fo miftefin
jeben nullen ju einer jeden gabl fepen / juwifien den Raum def Sdhniges nad
foldher Thailung.

Tafelin gu den Kugel{dhnisen.

0‘10‘20 30 40’506070‘80{90

o ‘ 3036| 11728 | 25446 43562 65446 90479 118019 147443"-73125
33 625| 1156, 1622, 2030 2367 2657| 2871| 3021 3115
1| 33 | 3661 | 12884 27068 45’592' 67813 | 93136 120890 150464 181241
92 | 682| 1205 1667 2065 2399| 2679 2890| 3034 3120

19) hdbe 1D . . . dburdy GP 21) mit febit
23 Kepler IX

Der vierte MWeg.

Nota.
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o 10 20 30 40 50 ‘ 60 | 70 80 90

2| 125 | 4343| 14089| 28735 47657 70212[ 99815|123780!153498|184361

155 | 736 1254 1712| 2103| 2428 2700 2907| 3045| 3125
3| 280 | 5079 15343| 30447 49760| 72640 98515 126687 156543 187486
217 791 1303| 1753 2140 Mﬁsi 2720| 2917 3057 3129
4| 497 5870! 16646 | 32200| 51900 75098 101235 129604 159600 190615
275 | 846 1354 1796, 2176 2488 2739 2932\ 3067 | 3132
5| 772 | 6716 18000 33996 54076| 77586 103974 132536 162667 193747
336 899/ 1400| 1835 2207 2519 2762 2949 3075 3135
6'1108 7615 19400' 35831 56283 | 80105 106736 135485 165742 196882
| 394 | 950 1443 1873| 2242 2552 2785 2966 3083 3139
7(1502 | 8565| 20843| 37704 58525 | 82657 109521 138451 168825 200021
| 453 | 1002 1492) 1915| 2275 2583 2812 2085 3091| 3140
8|i195'; 9567 22335; 39619 60800| 85240(112333 141436 171916 203161
| 512 | 1055 1532 1952 2307, 2605| 2833 2999 3102 3139
(2467 | 10622 23867 41571 63107 | 87845 115166 144435 175018 206300
| 569 1106! 1579 1991‘ 2339 _2634_ 2853 3008 3108 3139

| 100209439

Diff Tafelin brandhe alfo / wann du haff von dem Kugelfehnig HDKI, feine hdch
DI, snd den halben diameter gur Kugel DA oder HA, inn deinem fiirhabenden
Maaf / {o fese ywo nullen su der hiddh DI, wasd fompt / dDasd dividic mit HA, dad
facit befompt al$dann nicdht vber yiwvo gange siffer / da fud) die sehener oben im
Tafele 7 die yabl aber vnder sehen fudh sur linden abwdrs / {o findeffu im Crens:
wege den Leib def Kugelfhnities fampt der differeng gwifthen swoen gansen jablen /
durd) weldhe man partem proportionalem auff den Brudh ! fuchet / fo einer fites
banden, Multiplicir hernad) den gefundenen £eib inn die Cubicgahl von HA, vund
fchneid vom facit fiinfy siffec binten ab / fo haftu wie grof difes Sdnifed Leib fep
in deiner fiirhabenden Maaf.

Rum Epempel / die hihe fep 1/ der halbe diameter 41/ fefse ytoo nullen ju 1 vnnd
dividir wag fompt 7 mit 41 / fo fompt dir 2(439 / fuche oben im Tifelin o (dann
bu haff nur eine jiffer ganger sablen) / onnd 2 jur linden / fo findefiu du den Kugels
fchuifh 125 onnd die differenf 155 7 Darvon anff den Brudh) mit (439 begeichnet /
ongefebelich 6o Fompt: wic alfo der {hnig 185 / dag multiplicir mit der cubicyahl
von 41 nemlich mit 68921 / vund wiieff die 5 lepte hinweg / fo findet fich 127(5,
fooil iff Deff leib8 vom Fugel{dhnis in deinem Maaf.

39. BVon ger{dnittenen gleihen onnd WUblengen Kugeln / jtem von
Conoidibus.

Berfehneid eine Kugel wa du toilt mit einer gevaden fldche / fo gewinnet fie cinen
Civdeleunden {chnitt, Jerfdhneide die ablenge Kugel gerad neben jhrer Wplini / fo
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gemwinnet fie einen folden Schnitt / wie der Kegelfhnitt geweff / nad weldem fie
gedrdet worden / ndmlid) demfelben abnlich.

Serfehneide die Ablenge / oder Gedrudte Kugel 7 oder die Conoidea, tvie du wilt /
nur dag die fidde gans durchgehe / fo wirt der Schnitt ein ablenger Cirdel fein /
dodh von snderfehidlichen Sorten.

4o. Bon Ublengen Kugelfdhnigen.

Wann die Abldnge Kugel gerad getdpfft wire / fo thut man jhme durdhauf wie
bep No. 38, gleich al$ wann LD der lengere diameter oder plini wdre 7 vnd BC
der Firfiere: allein dad man die linien nicht auf den BVigen nemen fan / fondern
man muf fie meffen mit einem instrument, tie hodh nemlich 1D, oder tvie lang
HK fen.

Wann aber der Schnitt fich [dhnete vnnd die Wplini DL {dhlims traffe / miiffe
man baide Schnitse auff jhre boden fiellen / vnnd swifdhen sioepen gleidihwebenden
Feldern (ald da feind die gven BDretfer inn eciner Pref) einfepen / gu erfundigen
wie hodh ein jeder wdve s baider Hdchinne jufamen gefest / geben mir hernach einen
diameter ¢tivad fiirger dann die Arlini: mit dem man hernadh calculiren miifite /
anffatt der lengfien 2 oder Uplini.

41, BVon {dhnissen def Conoidis Parabolici.

Wann du dife Figur topfieft nach der Hand / wie ed gereth / nur mit einer geraden
flach 7 guiviffen toie grof der Leib inn jedbem Sehnis fene / {hatw nur dasd du erlernefi /
wie lang der mittere abgefdpfit Graat oder Arlini fen / et fey jes nady der geraden
poer oder {dlimg getroffen. Multiplicir die grdtte / def gangen ond def Sdhnifes /
jeden in {ich felber / darnadh die fleinere vierung multiplicir in die gabl / darinnen
dir basd ganfie Conoides befant / was fompt dividir durd) die griffere vierung.

Jum Epempel, Ein Conoides foege 54 pf. vand fey der Graat alfo getroffen /
bag 2 von 5 fiuden hinteg gehaiven feven. 2 mal 2 iff 4 / ound 5 mal 5 iff 25 / mul-
tiplicir 4 in 54 fompt 216 / das dividir in 25 fompf 8 onnd {dier 2 drittheil / fovil
wigt der abgehawene Schnip. !

42, Wan ein ffud von der Kugel mit mehr dann einem Schnitt
herauf gefchroftet wivdt,

Dad fonten wir Oefterreichifch cin Spdltl haiffenn / wie die Wpfiel vnd Biren
{pdltlen geformiref feind. Wann die Schnitte in einem diameter DL yufamen geben /
wie al$dann dem mitteln Civdel BC gefdhicht / oder aud) dem ganfs runden Feld
obdet fchelffen omb die Sugel auffen herumb / alfo audh dem Leib oder innerlichen
Naum / bedarff nicht viel rechnens: wann aber nicht baide Schniss anff den diameter
oder innern graat hinein geben / da {dhreibt Lucasd nidhts darvon,

28

Aufi Epis. 2.
In der 6. Figuram
32, Blat,

Yufi Epis.
ad Th. 15.

Uuf dem Coroll. 1.

Jn der 6. Figueam
32. blat,
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9Aunfi dem Coroll. 2, 43. Ginen Riemen oder Giivtl vmb die Kugel herumb /
nad) fhrem Raum oder Leib jumeffen.

Bedend dasd die Kugel oben vnd vnden getdpfft / oder baide Schnifie HKD onnd
MNL jhr abgenommen / snnd bernach noch auff dem flumpff HKNM bder mittere
Walger oder Cylinder, oder fo die hiitlin HKD snnd MNL nicht gleid) rodren / der
mittere Kegelactige fiod Hevauf gefhelet werde / alsdann bleibt erff die Schelff /

Dueh N, 37. 38 Niem ober Giirtel HM, KN. So fuch nun den Leib baider Schnifse 7 vnnd den Leib
by, ber innern MWellen / nimb alle drey von dem Leib der Kugel / fo bleibt dir der Leib
an foldhem Riemen,

Bum Epempel / wann der Bogen DK {o groff bleibt wie oben No. 37 vnnd 38, fo 1o
ift ber Sehnis HKD dannen andh befant / ond MNL iff hie gleich fooiel / ond baide gus
famen 283171 00000 00000. Das jeud) ab von der ganfien Kugel 41887902047 86301.
Go bleibt der flumpff HKNM 1 35708 0ooooooooo, Nu feind HK vnnd MN gleich:
fhtoebende Cirdelrunde Biden / derhalben ffedet stoifchen jhnen in difem fumpff
drinnen ein gerader Walger / swenmal fo hoch ald IA, die iff broben getweft 21951 /
iff derhalben difes Cylinders hich 43902 / die multiplicir nadh) der 24. Lehr / in den
Boden HIK, broben No, 37. sufinden / oder multiplicir nur den Leib def Kegeld
HKA mit 6/ o fompt dir der MWellen £eib 131278 0000000000 7 den jeud) ab vom
gefunbdenen ffumpff/ da it dir bleiben die Giirel vmb jhne her / 443000000 00000 /
oder bie letste 13 giffer hinfen binteg geworfien / nod 4 thail oud 2 finfitheil von 20
419 thailen der Kugel / basd wdr etwasd mehr dann der Hundertefie theil der Kugel.

Wahren aber die Hitlin oder Schnige nicht einerlen grof / vnnd alfo die Girtl
oben enger dann vnden / da muffu juvor auf folgenden Lehren den Kegelfiod lernen
rechnen 7 oelcher onter einer {olden Gfivtel ftedet.

Aufi dens 17. Th. 44. BVon Spalten oder Scheittern anff dem Walger
odet Seulen: jtem von RNohren.

Wann fie gerad abtwers gefpalten werden / das alfo das Beibel (ober der Schnift)
durch FOXQ dem innern Graat oder Aplinien DH gleich laufft 7 wie alddann dem

Die 8. Figur,

PBobden ! BQCX gefchicht / alfo auch dem gansen Leib oder Raum BAIC. It der 57
boben halbive / fo iff die gange Wellen halbirt / ond {o fortan / bedarff nicht il 30

14) fieumpff 19) 4430 60000 00000
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recdhnensd, Dod) Multiplicir den abgefpaltenen Cirdelfhnis QCX am Boden in das
ganfie Corpug oder Gewicht BAIC, vud dividirs mit dem ganfien Boden BOCX.

Nicht anderft helt e8 fich aud) dann jumal / wann der Schnitt nady der Wellen
abmwartd Civdelvund iff / iie in cinem aufgeborten Teichel / oder blepenen Brunnen;
robren oder runden Kafien / Mirfer oder fiud Gefdhiises / wann e8 ab vnd ab
gleiche dide hette,

Rum Eprempel ¢8 ftinde ein hitlgener rundholer flifel im Waffer 7 eined Sdhudhs
weit offen # der bette vuden am Boben cin runded lod eined Jols eit / bad gieng
inn eine Rohren / in die hodh gevidhtet, €8 wolte aber ein vnerfabrner jhme fiies
nemen / bag Maffer in die hodh sudruden mit einem Centnerfiein oben in den Stifel
auff dag Waffergehith binein gefendet / vermeinend / dad gange Waffer im Stifel
folte bem Geroicht weichen 7 vnnd inn die hHdd vberfidh gehen / ber Fan auf difer Lehr
fobiel recdhnen / dDaf er nicht vber 20 lof MWaffers vber def Getwichtes hdch hinanff
bringen murde, Dann der Stifel iff am diameter feiner Hile / 12 mal weiter dann
fein lodh am Bobden: derhalben hat der Boden in def Stifeld Hble 144 mal mehr
Feldsd dbann dag Feld im loch. Deromwegen aud dag ganfie Corpusd deff Waffers inn
dem Stifel / geformire wie eine runde MWellen / wirt 144 mal mebe fein / dbann das
Corpus deff Waffers aunff dem lodh / welched auch eine tunde Wellen iff / wie das
loch Civdeleund ifi: nun ligen 100 pfund auff diefen 144 fiuden deff Bodbend odber
daranff ffehenden Waffers: tirdt derhalben auff jedem ftud / ond alfo audh auff dem
foch vud darauff {febendem Waffer / mebr nidt dann vngefabrlicd) 20 lot getvidites
auffligen. Wann aber dad Waffer inn der Nibren nit in die Hod gehen darff / fons
pernt fich in der nibere aufigfiffen fan / fo verfiehet ¢8 fich ohne vedhrung / bas ¢8
vom Gewidt ganp hinauf gedruder werde / dod) nicht gefchoinder alg fonfien auf
einer Nihren nur eingd ol weit / wann nur 20 [of darauff ldgen.

Gin gleiches, Jch Hab einen Wihrffel auf Blen cines o8 lang brait vnd Hodh /
daraufi foll gegofien mwerden cine Blepene Rihren aud eined JFJoUs did nadh dem
diameter, aber nad) dem Leib in der runde ein gehendtheil ol did / toie lang wire
fie werden mogen. Hie iff der Voden am Wiirffel dasd Maafi » vbnnd iff eine vierung /
eined Rols lang ond breif. Dethalben ein Civdel aud eined Jol8 brait / wirdt an
der Feldbung baben ailff 14 theil Felbes / nach der 14 Lehr: weil aber die hdle am
Nobr vmb given 1ofe theil eined Io(8 weniger haben foll / bann die enffere rundung
Deff Nobrd 7 nemlich nur adyt 10tbeil oder vier stheil J008 / {o fuch aud difes engern
Cirdeld Feldung nach der 13 Lebr / ndmlich quadrir vier stheil / thut 16, 25theil.
MWann dann deff diameters vierung 1 7 gibt feinem Civdel ailff 14¢heil Felbded / fo nive
def Fleinern diametersd pietung 16, 25theil /7 feinem Civdel geben 176.350theil Feldes.
Dif iff dad aufigenommene Feld in der Réhren / fo nimb ed von dem Feld 11.
14 theil 7 bag iff von 275. 350 theil hintweg 7 bleibt 99. 350 theil / foviel iff deff rund
aufigenommenen grundes / auff weldhem die Rohren fiehet. Nu haftu in difer 44. Lehr
pecnommen / das ein gerader MWiirffel ond ein gevade Wellen auf jhme Ciedelrund
berauf gefdhnitten / item ein dideve MWellen / onnd ein (hmadlere auf jbr gefchnitten /
fich nach dem Leib yufamen balten / wie fie fich nadh dem Feld am Boden vergleiden.
Folat alfo s dasd ein folches Nobr nicht Hdher dann einen ol fep 7 von dem fiirs

33) vier 4¢heil
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habenden Whirfiel aud) 99. 350 theil, Dad iff / wann der Wiirffel getheilt wurde in
350, {0 giengen Deren 99 auff ein Robr / cing J0U8 Hoch. Wann dann g9 geben
eing Foll8 lenge / fo werden alle 350 ein Robhr geben vierthalb Joll lang vngefabrlidh.

Was ich bie von der Figur def Wiirffeld gefagt / dad verfiche and) vom Gewid.
Dann nady Villalpandi angeigen / fol ein foldher Witrffel von Bley / der cines Linper
3ol(8 lang breit vnnd hoch / wegen 6 BVucen vnnd drep quintlen 7 dasd wive bennabe
ein drittheil eined Linger pfundes. Gebe alfo ¢in Linger pfund eine Robren 10 ol
lang 7 wann fie geformirt wdre wie obfiebet, '

45. Von Tritmmern einer jeden Seulen,

Wie dem innern Graat GB gefchicht 7 oder der Aplinien / alfo anch dem Leib KILN:
nur dbag der Scnitt LSV oder TSP auff baiden fenten an der runden Feldung aufiz
lauffe 7 ond nicht durdh den einen Boden gehe. Sonflen mag er {hlims / wie LV, oder
nad) der geraden groer / wie TP, dburdhgeben: iff alddann die mittere lini odber Graat
halbirt / fo iff dad gangie Corpus halbivt / vund fo fortan, Derohalben fo multiplicir
bag frum GR pom Graat GB, inn dagd ganfie Corpus KLN, fwad fompt / dag
dividir durd) den ganpien Graat GB o baftu den Leib am frum KVL oder KPTL.

46. 3u rechnen dad Swerfiud (Speidel / Keil / ober Weden) von einer
jeden runden oder {olden Seulen die gleichichroebende
Flachen oder Felder hat.

Die Griechen Haiffens vom Sdgen Prisma, weil man mit hatwen oder fpalten einen
folchen gwerfchnitt von onden jur redten biff oben jur linden nidt verridten mag /
fondern man muf die Saag brauden ond mit ganfem fleif giehen. €8 iff aber
ein foldes gwerfind (dag vnten den einen Boden behelt / vben aber mit einer Schneid
gleich am obern Boden binauf laufft / ond jhne dod ganfs leffet) gerad dad halbe
thail von der Seulen / dann e werden jwey ffud auf der Seulen / vud baide fiud
einander ebnlich ond gleich, An dem fiud von einem gerfdhnittenen Walger / ift die
Sdhneid rundledht / wie hie ben YZSX jufeben: ein folder Schnitt / wie No. 29. ges
meldet / ift ein Ablenger Cirdel / al8 hie MSN, verfiehe onfen aud) ganfi wie oben /
wann der Walger vnten erlengert wdre.

Ru redhnen das Corpus pom jiwerfiud / multiplicir die Feldung def Bodens in
feine balbe Hich.

Fum Epempel 7 die Tonat fey oberhalb def Kalenbergs 6 Elaffter tieff / ond man
wolfe von vnden Hinauff gegen dem RKalenberg einen Graben fihren 10 Claffter
teit 7 der oben 2 Claffter tieffer fep dann die Tonaw , damit fie oben einen Fal
binein gewinne / ond heenach dDad Land hinab nach Wienn lauffe / yuredhnen wie
grof der feil / ober wievil Grden fep / die man auf einem foldhen graben bherauf
nemen fol: da muf ich wiffen wie roeit ich jugeben habe / biff ich gegen Wien 8 Claff:
fer in die nidere fomme: fee e wdre ein halbe Teutfche Meilen / geraded vnnd
nicht biirgiges felded / oder 2000 Claffter / dann faff fovil falf cin waffer / dbad

1) 3 oierthalb 38) niberr . . . habe Teutfde
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figlich iff yufchiffers / nemlich 8 Claffter in 1600 Clafftern: fellet ed hoher fo ifig
gefelich: lafje e8 aber doch gar 2000 Elaffter fein 7 damit ed weniger falle, Hiermit
formir ich mic ein halbe Seul 10 Claffter breit /

oben 8 Glaffter hoch / 2000 Claffter lang / die Y 8 L H
piten auff ein Sdneid binauf lauffe / ond fich

alfo verliere. Sud) das feld def Bodengd / 10 mal 0
2000 iff 20000 / difen Bobden in die hidh) 8 halb / e
nemlich in 4 / macht achpig taufent Claffter lang
breit onnd hody: das mwere mit jwep taufent Z X
Mannen inner Jabrs friff nod ol jubrechen
onnd guranmen / dann idh) adhte dad ¢in Mann S
inner 8 tagen mit einer Glaffter twol moge fertig
werden, Dod) ftehet ed auff dbem abnieflen / 0b ber
arbeit weniger ober mehr werden mbdte. !

$Hieher gehdre die ganfie hodhnotivendige rech:
nung auff die Schanz oud Lanffardben / auffs
geworfiene Schanfien 7 halbe Monde / vnd was
dem anbengig: dann ed leffet {ich in derfelben
materi der Yeib nidht alfo leichelich mablen snd
reiffen / toie die pianta: e bebarff aber aud) das
felbften feiner mebrern Kunft / den $eib oder die
Gehitte surechnen / dann allein fovil / dad man
erfilich alle fiud an der Schansen redht verneme
onnd nennen lerne / wie die Kriegsleuthe ein
jebes nennen / fiird ander / dag man die flirgebne
Sehangen twiffe jutheilen in jre Geometrifehe
fiude 7 dann ein Schans iff gufamen geflidt (fo
s veden) auf Geometrifthen Seulen / gioers
fiuden 7 vnd jugefpititen Seulen / oder Trdmmern
von denfelben 7 ond leffet fich gant vnd gar in
dife formen eintbeilen / onnd alfo per partes
rechen,

Beil aber mein fiirhaben in diefem Budh nidt
iff 7 von Vefiungen gufdhreiben / dann e8 gehdrt nicht nur dad Schitttmeffen / fon:
bern auch anderd meflen ond formiven dargu; ald willen mir Erempla dannenbero /
s ecflerung meinet jef flichabenden rvegeln ju weitleuffig fein,

Die 14. Figur.

47. Bon Heinern Walger/Spdltlin oder Shnitilein. 9uf bem 17. Th.

$Hie beginnet vng die Kunft jufchivinden / da wir deven am ndttigeffen bediirfitig
wdren: dann ed ligt viel an dergleichen Schnittlein / ald sum Erempel / Ich hette
ein ganfpes groevfiud von einer Wellen / das wiirde aber nod) einmal nach der geraden
stoet gerfcbnitten / ndmlich durch) NKDIMA, obder durdh GT, oder durch LR, alfo

1) im 1600 37) (Randnote) 7. Th.
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basg alle Schnitte vechtwindelig auff den runden Ruden DS jutreffen / wufte gern /
wie grof ein jedesd rodre / gegen der ganten MWellen.

MWann nun vuden der Civdelrunde Bobden gan / fo iff bep No. 46. gefagt 7 dasd
er getad das halbe theil fey von einer gleichhohen Wellen, Wann aber der Schnist
gleich ein halber Cirdel wirve / ald bep GT gufeben / fo helt fich der abgeftubste Giipffel
GTS gegen dem gleichhohen Cylinder YT, toie 14 gegen 66 vnd gegen dem balben
Cylinder HGTS twie 14 gegen 33 / alfo bag dem vbrigen fiud vom halben Cylinder
HGS di¢ 19 bleiben 7 onnd den andern balben Cylinder YHG am gewicht 33 dargu
gefblagen / fo toiedt dad grdffere fiud YSG def Cylinderd (fo da gleidh iff dem
flumpff GTA, dnbden ganfy juverfiehen) di¢ 52 darvon bringen / hab alfo durd) GT
efwad mebr dann dasd vierte theil herab gefchnitten 7 da dod) dber Boden nur halbive
worden. BVnnd dif gilt alliwegen 7 der gerfdhnittene Cylinder fep hoch oder nider.

Mare aber nidht der halbe Civdel / fondern ein fleiners fiud LRS abgeftuset / da
fan ich mit der Kunfi nicht mebhr gerad jugebhen / fondern ich muf thun ald wann in
cinem jeden folchen fiud / die hddh TS gleidh wdve dem vmbfreif am gansen Civeel
deff Bodend MDN, in die gerdde aufigefivedt / alddann fo muf ich rechnen den
Cirdel{chnis IDK, ond wann dann eine Kugel ware / deven halber diameter wdre
FD ober GT, dba muf ich fuchen / mie grofi jr Giirtel {ein werde / roeldhe die braitte
IK Bhat. Dife Giirtel ift gleich dem fpalt LVTS. Hernach muf ich rechnen den fpalt
LVTR, al8 0b TS nodhmabhlen dem vmbiraiff deff Cirdeld MDN gleidh wive / difen
fpalt LVTR von LVTS abgesogen / fo bleibt mir dad fdnitlin LRS vberig / verfiebe
wann TS dem aufigefivedten Civdel MDN gleich iff. il ich8 hernad) anff ein jede
bideh TS richten / fo muf idh fol'che fiirgebne wabre hdbhe in dad gefundene Corpus
def Sdnittling LRS multiplicirn, wad fompt mif dem qufigefivedten Cirdelfraif
TS dividiren, da bleibt mir erff der geredhte RNaum oder Gewicht def Schnittling in
der rechten flivgebnen Hohe def Schniges GTS. Dann diff iff fonfien ridtig; ein
jeder foldher Walgerfhnits / wie MSDN, gerfhnitten ovon einer Schneide an / ald
von MN, gegen dem runden ruden SD, alg gegen T, gewinnet am Geticht eben
folche thail oder Sdhnittlin / al8 an den Lengen deven Riden ST, vnd TD, an difen
Riiden bHafiu dad maaf sum innerlichen Raum oder Gervicht richtig,

Sum Erempel / fo fep vns fiirgelegt ein Cylinder oder MWalger YT gleidh fo hodh
al8 Breif / nemlichen 200000 / difer fen erfilich serfdhnitfen von dem Gipfiel S nach
dem Centro defi Bodend G, aljo dasd YGS, tvie jeo gemeldet / fey 52 /ond GTS 14/
difem aber fep oben nady der geraden gwer abgeffuset cin Sdnittlin LRS fo grof /
bas feinr Halbe braitte LY ober OI, OK am Boden {ene 21951, So fehe nun die
Wellen fep nidht eben o hodh als brait / fondern oy {o hod) ald lang der vmbiraif
am Boden iff / vnud dife 21951 fenen die halbe braitte ciner Gitetel vmb die Kugel
herumb / deren diameter Palte 200000. Such den Leib von difer Girel 7 nach der
43. febr 7 alda er allbereit gevechnet fiehet / vnd iff 4429 etc, mit nodh 10 giffern.
So grof ift nun der Spalt LVTS.

Ferners ond weil gefest iff worden / die hidhe TS fep gleich dem aufigefiredten
Cirdel / deffens Halber diameter iff GT, demnad fo muf die hdch VL oder TR dem
jenigen aufgefivedten Civdel gleich gefenst werden / deffen halber diameter iff GV
oder FO. Nu waif ich auf dem Canone, wann Ol iff 21951, dad alddann FO fey
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97561, dag multiplicir idh nadh der 12, Lebr / in den vmbiraiff def groffeen Civdels /
ond witff die 5 lepte siffer hinweg / findet fich alfdann der vmbiraif def fleinern
Cirdels / deffen balber diameter iff FO, ndmlidh 6129094, fo lang muf id) die Hoch
VL ober TR fefen. Nu muldiplicir i) nad) der 24. Lebr 7 dife Hdch in den Boden
VT, oder IKD), oder HYR (bann fie feind alle gleidy) difer Boden ober Cirdel{dhnis
iff droben bep MNo. 17 gefunden worden 71620000, fo fompt mir fiir den Leib def
Sdeitts oder Spaltd LVTR 43900000000000, bag nimb id) hinweg von LVTS
fo droben gefunden worden s ndmlich 4430 efc. fo bleibt mir 400000000000, MWant
nun bder fiirgebne Cylinder ober MWellen die hdch gehabt hette von feined Bodensd
ombiraiff inn die gerdde aufigeftrect / tvie wir bifhero haben fepen miifien / fo fodre
Dif Der Leib deff Sdmittling LRS. ABeil aber die Wellen nur fo hod) geweft alsd
Braif / ndmlich nur 200000 / fo multiplicir ich dif in 4o etc. ond dividir was fompt
in den vmbfraif 628 efc. fompt 13 efc. fo grof iff jeBo dad Schnittlin LRS nad)
ber rechten flirgegebnen hidh.

48, Vom Raum eines jeden Kegelfhnisesd oder Spals,

Was Kegelfchnise fepen befibe bep No. 29, Wann der Spalt durd) den fpis gebet /
i¢ alddbann dem Boden gefchibet / alfo and) dbem Raum oder Gewidyt; da handele
fchlecht bintveg wie bey No. 44. In gleidhem wann ein Kegel in dem andern darinnen
ftediete / fo dodh das fie baide nur anff einen {pis hinauf lieffen / o handele wie mit
den NRobren ben No. 44. nur allein dasd du wol behalteff 7 dasd bey den Kegeln nidht
die gane Hdch / twie bep den Wellen / fondern nur dad dritfe theil von der Hddh
gebrauchet werde.

49. Vom Kegeltrumm ond Stod wann der Kegel
auffrecht getdpfft ift.

Wann der abgefintite ghipffel auff feinem Scdnitt redyf auffgericht ffehet / nit
weniger dann der ganfe Kegel / fo mef nur fehlecht ' baide diametros an Bidden /
multiplicir ein jeden in fidh Cubifch / bad iff epmal. Dann {o multiplicir den
Naum oder Gewicht def gansen in die fleinere Cubicyabl / ond dividir / was
fompt mit der groffern Cubicjabl/fo fompt dir der Leib am abgehatvenen Teumm /
den geuch ab vom ganfien Kegel / fo bleibt dir der vndere Kegelfiod,

Grempel 7 bef Kegeld diameter am Boden fey 3 7 am Sdnitt aber 2 7 vnd der
ganpie Kegel wege 20 pf. 2 mal 2 givepmal ifE 8 7 diff mit 20 pf. madht 160 / 3 mal 3
prepmal iff 27 / damit dividir, fo fompt dir Bepnabe 6 pf. fo viel iff abgebawen /
Bleibt am flod eftwas mehr dann 14 pf. Nicht anderft thue jme / wann du etwa baide
bochine fiiglicher haben fanft / oder baide Ldbne s acclivia latera. Dder nur gerad
den Stod ju vechnen / fo geuch ab die fleiner Cubicyabhl 8 von der griffern 27 /
bleibt 19. Jefso multiplicir 19 in dad ganfie Gewicdht 20 / fompt 380 / dad dividir
durd 27 / fo fompt dasd Gewidt def Stodsd 14 / ond jtwen 27 theil,

37) 38 stutf 380
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50, Wann der Kegel {chlims / doch durcdhauf getdpfft ift.

Berfiehe wann dasd abgefiuste Trumm / auff feinen {dhuict geffelt / den fpigen
oberfich onnd nicht onderfich febret: AlSdann / fo defi fegeld boden audh getroffen
twdare / miiffe man jhn erlengeret verfieben / bif dabin / da der Schnitt gane durd
geben mag. Nu diefer abgehamwene glipffel /
al8 bie GNA, bat vngleiche ldbne / bann
GN iff am lengften 7 gegen vher aber
bey Z ift fie am Hirfeffen / nim dad
mitele yivifchen baiden s vud rechne dars
mit 7 al8 wdr ed ein gerades Kegeltrum /
wie ben No. 49 gemeldet / an ftat def
fhlimmen GNA, dann baide {ollen eins
ander gleich fein. MWiltn nicht fraen
(toie ich dich dann nody yur geit nit anff

alle fcherffe guverfichern habe) fo fuch das
X M Feld am Schnitt NA nadh der 15, Lebr /
mef auch die Hdd) GZ jwifhen jtoenen
gleichichmwebenden Brettern 7 vud multiplicir dasd dritte thail von derfelben in dagd
Feld am Schnitf oder Boden NA, alfo thue and) mit dem Civdelrunden Boden
NY bdef gangen Kegeld8 NGY, onnd mit feiner hdch GB, fo findefiu in baiden Mul-
tiplicirten gablen die vergleidhung def ganten NGY onnd def frums G, durd den
Sdnitt NAZ abgeftuet.

51, Den Stod von einer jeden jugelpititen Seulen / Pyramide pder
RKegel / wann fie {ich gleich naigen / aber doch mif einem Schnitt / dem
Boden gleich{chivebend / gefdpfft feind.

Da fanfiu fiiglich die diametros vnd feitten / baids onden def Bodens / vnd oben
def Tifdhes mit einem maffiab meffen, Dann fo rechne durd) No. 14, 15, 16. baide
Felder auf jhren diametris oder pmbeunungen , multiplicir die Felder in einander:
was fompt/darvon fud die Wurkel/bringe dife vnud baide Felder in cine Summen /
pnd multiplicir foldye in dad dritte theil von der Hoch def flods (die du auch meffen
muff) fo fompt dir die Fhlle oder der Leib im Stod.!

Gin &tod 5 {dud bod / nady dem feiger / bat vnten ein ablengen Bobden
8 {dhuch lang ond 6 brait / oben hat er einen gleidhfdrmigen oder ehnlichen Schnitt
4 {dud lang vnd 3 brait: 6 mal 8 iff 48 / foviel gevierter Schud fein am Boden /
zmal 4 iff 12 7 fonil fein gevierter Schud) oben am Schnitt oder Tifdh. 12 mal 48
ift 576 / bieroon die tourel iff 24. Sefie 12, 24, vnd 48 gufamen / o wWerden ¢S 84 /
diff in Dag drittheil von der hod) der 5 fhuchen / ober dasd drittheil von 84 ndmlich
28 in 5/ madht 140 Cubics oder gewdirffelte Schuch / fovil iff am Stod,
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52, Behende vergleichung def geraden Kegelffods
mif der Wellen oder Walger.

In einem jeden Kegelffod ffebet ein Walger gleicher hHid / onnd hat den obern
Boden oder Tifch mit dem Stod gemein 7 alfo dad der Stod die wellen oder walger
aleichfam betleidet / mif einem Glodenmeiten Rod.

MWann du nun haff die diametros von baiden Bdden / jum Erempel 9 vnd 15 /
fo multiplicic den fleinern g in fich felbs / fompt 81 flir den MWalger / multiplicir jn
aud) in den griffern 15 / fompt 135: multiplicir ferners den vuderfdieid 6 inn fein
brittheil 2 7 madht 12 /7 dbasd feke ju 135 / fompt 147 fitr den Stod. Wann nun der
Walger toigt 81 pf. fo wigt der Stod 147 7 vnd der Rod vmb den Walger 66. Wire
Das Getoicht deff Walgers anderft / fo fuch durd detri, ievil Geridhts in der hie
gefundenen propor auff den Stod fomme,

R wiffen den Rod gerad ju; von dem ovnderfhaid baider diametrorum, jum
GErempel 19 ond 22 / welder iff 3. nim dag drittheil 1. feps e yum fleinern 19 / das
madt 20, dag multiplicir in den ganpen onderfchaid 3 / bringt 6o / foviel iff Def
Nods / wann die Wellen iff 19 mal 19/ dagd iff 361: leg hernad) der Wellen 361 fren
Nod 60 an / fo madhts den Stod 421. Gilt gleich Walger vnd Stod mit einander
fepent hodh oder nider / nur das eind fo hodd fey ald dag ander.

53. Von rund aufgenommenen Studen oder Rinden
Def Kegeld ond def MWalgers.

Wie bey No. 46 gemeldet / wann ein Cylinder oder MWalger mitten auf dem
andern herauf genommen wict / fo bleibt ein Figur gleid einem Robr / oder Rins
den 7 bife leffet fich durd) ein Kegeleunded Feld nodh einmal auffchelen 7 fo dasd jwo
Rinden draufi werden / die euffere vnden fhneidig / oben braif / yum MWalger ges
horig / die innere onden braif oben [hueidig jum Kegel gehorig / juvor No. 52 hat
fie ber Mod gebeiffen.

Seind bald gurechnen: laf den innern diameter fein 5 den euffern 11 der onders
fcheid ift 6 deffen ein 3theil 2 ju 5 gefesst macht 7. ferners 2 drittheil 4 yu 5 gefest /
madyt 9. multiplicir Beide 7 ond g in den gangen vnderfheid 6 / fo Fompt fiir den
NRod 42 / fiir die enffere Walger{chelff 54 / fie feven hoch oder nider.

Bud wann fie aud gleich nicht jwifchen ywepen gleichichroebenden Boden fiinden /
fonder der obere Tifeh wdre ableitig / fo braudyt man dodh die firiere diametros am
Schnitt 7 ond rechnet mif denen aud rechi: allein juwiffen daf dasd Kegelfeld / weldes
dannjumal Rinden onnd Rod von einander fdhelet / nit recht rund / fonder von
einem getrudten Kegel fep / der eine andere Aplini hat / dann die Wellen.

54, Kegelfidce pndereinander su vergleidhen.'

Wann baide Stdde gleiche Bidden haben vuden vnnd oben / fo helt fichd mit jorem
Raum / wie mit baiden hddhinen , Multiplicir def befanten raum in def onbefanten
bddh / wad fompf dividir mit def befanten hdch / {o fompt div def vnbefanten
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NRaum / Gewidht / Leib # oder Fille / nicht anderft ald wdaren es ganpe Kegel auff
einem Doden 7 oder ganie Walger; fo helt fichs auch mit dben Rinben vnd NRoden,

55, MWann der Kegel neben dem Spif auff dasd runde Dach /
dody gerad nach det Wrlint hinab getroffen iff.

Hie ftehen wir gar an mit der Kunff / fonden nodh nidht redhnen vie groff jeder
Sdhnifs iff 7 wann der abgehawene Sdnifs (an weldem der Gipffel oder Spis ges
blichen) auff feinen Sdnitt geftelt / den ruden nicht vom Spiss vnderfich fendet /
fondern eintweder gleich lige / oder der Spi nidever iff. Wit vnsd dodh) hodh von:
ndthen das poiv nur diefe Sdhnite wiffen mbdten / wann das Beihel ober der Schnitt
der Wplini gleich nebend gelauffen / miiffen nody gur jeit von auffen herumb geben
wie die Kab vmb ein baiffed Kodh. Bnd erfilich wann der Boden eined folchen Schnipesd
(ber ift aber ein Civdel{hnip) in dag bdritte thail der Hich def Kegelfthnifed multi-
plicirt irdt / fo befompfiu efivasd wenigers / dann deff Sdnifed Leib in fich helt:
bife rednung fablet fovil weniger / fo ndber man mit def {chnified Boden an einen
balben Cirdel raidhet. Hingegen wann der BVoden ein gar {hmaled Schniplin iff /
folte e am meiften fablen / iff aber alddann der gante Schnifs tein / vnnd derohalben
anch ber fabl snachtfam,

Fiird ander wann aufi difed Schniged boden vnd Hodh ein Wellenfhnitilin wie
No. 47 7 gerechnet wirdt / gleich ald wdven baide defi Kegeld onnd der Wellen fchnifse
(fo gleiche hiche haben) audy) am Leib einander gleidh / fo gefdhicht der fachen junil /
onnd fahlet am meiffen / wann der Bobden ein halber Cirdel iff / bann dasd Wellens
{ehnittlin iff alébann 14 / der halbgefpalfene Kegel nur 11 7 da doch dife vedhnung
fagt 7 fie fepen einander gleid): je fleiner aber der Bobden / fe weniger dife rechnung
feblet 7 onbd je gleicher dife beede fehniglen einander werden,

Fiirs dritte fo twil e8 das anfeben gervinnen / man mif jhme alfo thun, Demnadh
ein folder Kegelfhnis am Schnite ein furm getvinnet / die wir Hyperbolam haiffen /
wie No., 29. gemeldet / ald folle man dad Feld in difem {chnit in cinen Triangel ver:
mandlen 7 der eine Boden lini habe / fo lang ald die Hyperbola hat / difer Triangel
wirdf algdbann vber die Hyperbolam oben aufi geben, Wann dann dad dritte theil
der hidch von difemn Triangel in den flachen Boden def Schnifed multiplicirt wivt /
algdann foll fommen deff {hnifies Leib, Wie aber dasd Feld in einer Hyperbola juz
meflen fey / dagd lehret Archimedes im bud) quadratura Paraboles, in der vneing
erften 7 ond cing mebr dann der lepten proposition: befife No. 18.

56, llerhand Ringe nach jrem Leib oder Geicht Funfilich jumeffen.

Du muft wiffen wad der Ring inwendig am Sdnitt fir cine geffalt gewinnen
wetde / 0b fie auch alfo ! befchaffen / das ein gevabe lini dutdh dasd centrum gegogen /
fie in goep gleiche fiuc abtheile s deven das ein am ring gerad eintwdrs / dasd andere
aufdrs ftebe: dann fo ed ein Triangel obder fiinffed oder fonfien ein Figur von
ongeraden gablen ware / o fratw nidt / 8 lige dbann der ting vmb vnnd vmb / anff
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der einent fepten auff / onnd rede ein {dhneide gerad fiberfich. Wann dann die Figur
alfo redbt gefchidet iff / fo fuch dag Feld an devofelben / al8 hie bey No. 1. dasd Feld

K

von ED, aufi defi Cirdels diameter, nad) der 14. Lebhr. Hernadh miffe deff rings baide
Braitten vbder diametros, den innern vnd den euffern 7 durdy weldhe erferne baide
vmbfraiff innen am Ning onnd auffen / nad) der 6. Lehr / oder mefje fie gleidh ans
fangs mit einem Faden / wann du fanfl, Nimb dad mittere von baiden vmbiraifen /
multipliciré inn dag Feld am {dhnitt ED, fo fompt dir der Leib def gansen Rings.

Cin Lowenfopff an ciner Seulen / hette cinen runden Eheren Ning im Maul
einesd oll8 did / innen 8 o1l weit / auflen 10 Ioll. Wienil Erizes iff darvan ? ich il
fefien et fep nicht rund / fondern vieredet an der leng / von behendigleit wegen.
Demnadh nun baidbe Weitine feind 8 vud 10 / al8 iff dasd mittele 9 / wann dann 7
8ibt 22 nach der 6. Lebr / fo wirt g geben 28 vud jroey 7Eheil / diff in cinen gevierten
ol multiplicict / fommen 28 gewitrffelte ober volle I8¢ onnd 2 fibentheil / foviel
wdre am Ning wann et vieredet wdve. Nun ev aber rund iff an dem Leib / fo fprich
durch die 24, Lebr 7 14 gibt 11/ wad 287 fommen 22 folder MWiirffel ond faft ein
fiinfftheil: foviel Erpes iff am Ring.

57. Bom befdhlofinen NRing ond Kugel darinnen.

Den befchlofinen Ring fibefin bey II. abgemablet. Jff er nu rund / fo Muldiplicir
dag Feld am fdnitt AD inn feinen vmbfraif AD, fo fompt dir fein Leib: daber
dann volgt / dbasd die Kugel von AD, die innen im Ning herumbd lauffen mag / ey

gegen eim foldhen Befhlofnen Ring / wie 7 gegen 33.
58. 31 meffen ein Apffels oder Duittens oder Kitrbidrunden Raum,

Al bey No. I1L. bie gu fehen. Da finden fich mehr dann ein Cirdel (toie aud droben
beim Ring) snderfchidlicher graffe / die miffen in jablen gegen einander verglidhen

4) welden 8) Ebren
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ond nebend der Upffel inn jwep thail nadh dem Sinn getheilet terden / inn den
inwendigen $eib / ound in fein Girtl auffen vmb jhne herumb: demnach fo thue jhm
alfo 7 meffe den diameter oder die Hdd) ' def Upffels / mef hernach die braitte oder
eitte TD, die halbire / damit du wiffef wie lang TA fen / geudhs ab von der Hdd /
fo bleibt / wieoil bey A abgebe / dagd e8 nidht ein ganper Civdel; fovil nimb audh
auffen bintweg / ndmlich TV, demnad halbir die VA, vnnd mit dem halben dia-
meter GA fud) feinen ombfraif GF, fiir eins.

Sum andern auf der hddh TV oder DO, fuch dasd Feld am Cirdelfhnis IDK, durdh
die 17, fehr / dad nimb doppelt vnd geud e ab / vom Feld am Cirdel / fo bleibt
dir dag abgeffute Feld wifchen IK, MN onnd den Bodgen IM, KN, dag multiplicir
in den vmbiraiff GF (bep No. III. hie) fo fompt dir wieviel der Upffel intwvendig am
geib Habe / ptoifchen den linien V ond O, wdr alfo nod vmb die euffere Schelff oder
Girtel yuthun / die braudt mebr funfi / dann fie muf nad ywepen ffuden gerechnet
erden. Crfilich mufiu audy dag Feld IKD multiplicirn inn den vmbfraif GF.
(Nota mann du guvor ol beridtet ond gedtbet biff / fo fanfiu baide bifibero gelebree
operationes pnder ¢ind verrichten / namlidh alfo / dad du droben den Civdelfhnit
IKD nicht doppelt / fondern nur einfach von def Civdeld Feld absieheft / onud das
bleibende inn den vmbfraif GF multiplicireft / fo fompt dir der Lib innerhalb der
Giivtel onnd diff erfie fiud der Giirtel mit cinander). Hernad anlangend das vberige
ftuc von der Giictel 7 das ift gleich fo grof als die Girtel difer braitte vmb die Kugel /
weldher halber diameter ift FD. Muft alfo dife Kugeladiriel nach der 43. Lebrrechnen /
ond su dem obigen fegen / darmif hafiu den ganpen WUpfiel.

Nicht anderft handelt man mit einer Kittencundung / allein dad man gu deren
braudhe die Ablinge Kugel oder Uy / ond ju ciner braitten Kirbifrundung die
getrudte Kugel,

59. 3u rechnen einen Citronentunden Raun,

Auf difer Figur folgt die Fafrechnung sum guten thail 7 onud ijf bifbero faff vmd
dife guthbun geteff: wirdt gerechnet toie die WUpffeleunde s dodh Hirser / namlich alfo.

Befibe hie oben bey No. V. die Citronenriindung CEB mef jhre lenge BC, vnd
ibre dide ED, ond auf deren halben theilen EA ond AC, fudh (nadh der 10. Lebr)
den diameter Defi ganpen Cirdel bie mit puncten flivgeffelt / deffen halbertheil iff
FD, bdarvon sieh ab DA bleibt FA, deffen ombfraiff fuch aud / ond multiplicir jhn
mwie No. 58 / inn dag Feld am Cirdelfthnis CBD. wad fompt dasd bebalf / fiir eins.

Rum anbdern fud die ganpe Girvtel vmb die Kugel / deven halber diameter iff FD,
nach der 43. Lebr / dannen nimb hintoeg wad du erff behalten / fo bleibt dir der Leib
gon der Cifronenriindung CEBD.

dnn der 14, Figur allhie fibeffu cinen Walgerfhnis MNDS, fo grof ald bie
Apffeleunde / wann der Cirdelfchnis MDN gleidh iff dem Cirdelfdnis MND in der
11. Figur No.IIL. vnd die hdch DS in der 14. Figur 7 dem ombfraifi def ganben
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Nimb das Cprempel /7 deffern wir vnd bifhero gebraudhe / felse die lenge CB in der
11, Figur vnnd No. V finde fich 54 7 onnd ED 6/ dag alfo CA 27 vnnd AD 3 fepe:
Da findefiu durd) die 10.lehr ben diameter 246/ halb v 8 / Y
123 7 ond durdh die 12.lehr/wann 123 toirf 100000
ober der ganfe sinus, fo gibt 27 den sinum 21951
auff 12 gr. 40 min. 51 sec.ond AD 2439 / dig von C ]
DF 100000 genommen / bleibt AF g7561 / onnd
fein al@ eines halben diameterd yugehdriger vmbs
freif wie No. 47.ifF 612994, So findet fich audh nadh 4 X
der 17, lebr / der Cirdeljhnis CBD 71620000,
Multiplicir Beide miteinander / fo fompt dir
43900000000000 / Das bebalt / fite ¢ind. Darnach
fo ift fehon bey No. 43 gefunden worden / wann der
diameter in der fugel iff 200000, snd 8 gehet
mitfert omb die Kugel hernmb ein Giirtel / deren
halbe breite iff 21951 / oder die dide 2439 / fo belt
algdbann die Giivtel am %ib 4430 etc. nodh 10
siffer. So geuch nun ab jenesd 4390 etc. von difem /
bleibt dir 4o efc. nodh 10 jiffer / wie bey No. 47.
pund diff iff alfibann bie fiille der Cifronenrun:
dung/ da die ganpie Kugel hielte 418879 efc, nod
10 giffer. Were alfo dife Citronenrundung weniger
dann der 1000 theil von der Kugel.

Ein andere firBere rechnung der Citronenruns
dung findet fich onden bep No. 63 / vnd gebet
nidt aufi der Giirtel vmb die grofje Kugel / fons
dern aufi dbem Kugelidhnis der am Bobden fo breit
ift 7 al8 hodh dife Giivtel / dad iff s der vbers
tuds einen gemeinen Bogen hat mit difer Citros
nentundung.

60, Surechnen eine Citronentundung baider fent gleid
abgeftufit / wie ein Faf.

Dife Figur verfiehe in bie bepgefiigter langen Figur / durch die BDudfiaben
FSQCGKEAHM. Dife gurecdhnen / mufin evfilich wol in adt nemen / dag in ders
felben drey Civdel inn onderfhidlicher groffe fitrfallen / der Fleineft iff an baiden
Biden / durd) die diametros EG vnnd HF verfianden / die follen gleich fein. Die
Binder haiffens die weite. BVud dife foll man mefien / wie auch den andern Mittels
meffigen am Bauch / durd) feinen diametrum AC eingubilden, Der grofiefie aber iff
an der friimme oder am Bogen der Taufeln / ndmlid) HAE oder FCG, difer formirt
die ! ganfie Citronenrundung durd die swen Bdgen NAT pnd NCI. Deffen diameter

22) wenider 29/30) Eitronentundug

Die 14, Figur,

Ex Th. z22.
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muf baids mit meffen vnnd mit vedh:
0 nen erlernet toerden / dann er iff der
fiienemfte / weil obn jbne alle redh:
nung snvollfommen iwdre / jhme
allein gebdrt die sinus gabl vdllig /
die anbdere miiffen darvon nidht mebr
haben / dann jbuen jhr Maaf aibt.
AWlfo aber fompt man ju deffen dia-
metro pud halben diametro hie mit
BT begeichnet, Bber die baide linien
EG ond AC, muf man aud) meffen
die lenge cintroeder gwifchen baiden

Die 18. Figue. A £

Biden / iff GF, KM, oder EH: ober
doch gwifchen dem mittel puncten C
ond dem einen Boden /iff CF, ober
CG.
Dann nimb den Halben diameter
 bef Bodensd KG oder LO vom halben

diameter deff Baudhd L.C, fo bleibt
OC, ift die hdbe def fhniges GFC
auf demfelben groffen €ivdel; vnnd
auf diefer Hodhe mit HAIF der Halben
lenge OF, (ift der sinus def halben

Gehdre yu No. 10,

10) gegeidhnet

Bogens CF) rechne nach der 10. Lebr /

bedfelben grofjen Cirdeld diametrum.

DObder fo du nidt die lenge OF, fons

deen die lenge CF roufteft / fo multi-

plicir fie in fich felber / vnd dividir

I wasd fompt / mit CO, findet fich alds
dann gleidh anfangs der ganfie dia-
meter beff grofien Cirdels,

Fitrd ander / vnd wann nu der
diameter difes grifiefien Civdels bes
fant ift / fo verandelt man alle mit
meffen gefundene gablen inn die ges
wonlide sinus gahl / durdh die 12,
$ebr / alfo dad difer def grifiefien
Givdel8 halber diameter fep 100000 /
die anbere linien 7 némlid KG, OC,
ond OF audy jede jbr maaf bes
fomme. Vnnd rednet bierauff die

8 Felbung bdef Girdelfdhnises GFC

(4]
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nach der 17. febr. BVud toie der balbe diameter dDef Bodend KG bie fein aigne
lenge Befompt / onnd weniger iff dann 100000 / alfo muf audy fein ombfraid
onnd feine Feldung durd) die 12. 13. 14. Lebr darauff gerechnet werden / dann it
werden deflen alled hernach bebiirffen.

Drittensd fo {oll difer flumpfi / oder dife abgeffupte Cifronenrundung EAH,
FCG dem Ginn nad) / getheilet werden erfilich in gtoen theil 7 das ein iff die intoendige
MWellen ober Cylinder EPHFOG, das anber iff die Giietel 7 RNiemen 7 oder Schelffen
omb dife Wellen oder Walger auffen herumb 7 mit den Budhftaben EPHA, GOFC
begeichnet. SWeil dann bey dem andern puncten die hdd difed Cylinders GF, fampt
deffen Feld am Boden GE ober FH befant worden / fo redhne fein Fiille dburch die
24. febr. Die Gitrtel vmb dife Citronenrundung hat widerumb jroey ftud (wie aud
Mo, 58 7 die Gireel smb den Upffel) deren dagd ein gleidh iff cinem geraden Spalt /
der auff dem Boden FGC fiehet / vnd {o hodh iff ald lang def Fafibodend EG
vmbraid iff / twirdt geredhnet nadh der 24, oder 44. Lebr, Dad andere flud iff ein
ganpe / aber fleinere Citronenrundung 7/ dod) auf dem vorigen groffern Cirdel
genommen / deren Aplini verfianden werden foll FG, vnnd der Bogen FCG. Die
wirdt nad) der 59. febr gerechnet. Sepiet man nun Hierauff baide fiude von der
Giirtel 7 ond die obgerechnete Wellen jufamen; fo findet {ich wievil Raums inn der
griffern aber abgeftufiten Citronenrundung fep / nadh der sinus theilung / beim
andern puncfen eingeffibes.

Sum Erempel 7 I finde GE vnnd FH 19 7 CA 22 7 vnnd FG 27 / ber Bogen
FCG fep Cirdeleund rings herumb / da wirdt CL 11 fein / onnd LO g ein halbes /
ond OG 13 ein halbes 7 OC aber anberthalbd, Hievauf redhnet man def ganfen
Cirdeld FCG diametrum 123 ffir ¢ind, Sum andern snd wann dann fir halb 123 /
genommen foerden 100000 / o muf OG erden 21951 7/ vnd OC 2439 wie No. 59.
dethalben ed bey dem hievorigen process onnd gablen bleibt vund findet fidh die
feloung FGC, 716 ete.

Alfo weil der diameter def grifiefien Cirdels iff geweff 123 / iff aber worden
100000 / pnd fein vmbfreif 628318 / fo wirf der diameter 19 / feinen vmblreif fo
grof gewinen / gyos7: vud gleichsfald / weil die Cirdel gegen einander feind / wie
die vierungen ! von den diametris, onnd ded Cirdels feldung iff 314 / etc. (ond dif
darumb toeil man dem diameter die sinus theilung 100 etc. gegeben) fo neme ich
nadh der 12, Lehr / den diametrum 123 geviert / nemlidh) 15129 / snnd alfo aud
EG, 19 geviert / nemlich 361 vnd redhne hievauf and) die feldung def Cirdeld EG,
7496 14823, Fitrsd dritte / fo rechne ich erfilich den Cylinder, nemlich multiplicir idh
bag Feld EG iegefesst 7 in die hodh GF, das ift OF doppelt nemlich 43902 fo fompt
32900000000000: datnad) redhne i) den fpalt / dburdh multiplicitung def €irdels
{dniges GFC, 716 / efc. in den ombiraif am Boden EG, 97057 / fompt dasd fiud
an der Giirtel 6950000000000, Entlid) redhne ich aud die Heine Citronentundung /
nady der 59. Lebr 7 fomme 4o efc. yum andern fiud der Ghretel. Ulfo getwvint die
@iietel 7350000000000, vund mit jufesung def Cylinderd 329 efc. findef fich die
Citronenrundung 4025 0000000000.

4) Bediiffen 10) FK statt FH 41) 392 stat? 329

25 Kepler IX
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Bifiber feind twir mit einem Epempel von einer Lehr ju der anderen gangen / vnd
bat ong allvegen die vordeve Lebr yu der nadfolgenden gedienet, Ift alfo der gange
process hin onnd her gertheilt onnd verfiedt roorden / wil derbalben fetio ein anders
Grempel geben / in weldhem der ganfie process durdh alle vorgehende Lehren gefitrt /
bepeinander onnd fiir angen fiehet / damit man febe / wievil arbeit darauff gebe.
Darben dann dife ey fiude sumerden / Crfilich / dasd die ordnung / weldes vor
oder nad) guvedhnen / nidht eben alferdings / wie im vorigen / gebalten werden
miiffe / dann e8 jego nit mebr omb die vorige Lebren suthun / fondern fiendmlich
pmb die fiirhabende 6o, Lehr / gilt vnd bertwegen nad) dem jwed guffreben / fo furh
al8 wir immer Bnden, Fiirs ander weil ich furpse yahlen braudhe / derohalben ed offt
Driiche geben wirde; fo merde dasd alle piffer / weldhe nadh dem geichen (. folgen / die
gehdren su dem Brud) 7 ald der Jehler / der Nenner dargu wirt nicdht gefeft / iff aber
allegeit eine runde gebnersabl / von o bil Nullen / ald vil jiffer nadh dem geichen
formmen. Wann fein geichen nidy iff # dasd iff cin gane jabl ohne BVrud) / vund wany
alfo alle siffern nad) dem Ieidhen geben / da Heben fie bifweilen an / von einet
Nullen. Dife art der Brudredhnung iff von Jofi Bitrgen ju der sinus redhnung
erdadht / ond iff dargu gut / dagd ich ben Brudh abfiicsen fan / wa er vnndtig lang
ferden il / obne fonderen fhaden der vberigen jablen; fan jbne aud etwa auff
erhaifchung der notdurfit erlengern, Jtem leffet fich alfo die ganse sabl onnd ber
Drudh mit einander durdh alle species arithmeticae handlen wie nur ein gabl, Als
wann id) redne 365 gulden mif 6 per cento ienil bringt e8 def Fard interesse?
das fiehet nun alfo: 3(65

6 mal

facit 21(g0
ond bringt 21 gulden ond go hundertheil 7 oder g jehentheil 7 Dasd iff 54 fr.

Nun lafi ond yum Erempel {hreitten : vund fepe e were ein Citronenrundes Fafi/
an toelchem der Bobden GE an feinem diametro oder breite (die Binder haiffend die
toeite) hette meines fiirhabenden Maafffabsd drep theil 7 die tieffe CA bette 4 inners
fich 7 die lenge GF audh innerlich ond gerad su / hielte 4(12 / ober {therffer 4(1231; die
vrfach difer {cherffe def Brudhd wirt in folgenden Lebren folgen / No., 78, Hie vedhne
id) vor allen dingen def Cirdeld FCG diametrum, aufi weldem die friimme ju den
Taufeln genommen iff. Dann idh hab LO 1(5, nemlich Halb fovil al8 GE, iy hab
auch LC 2, deromegen fo iff CO (5, ond halb GF das ift / OG helt 2(06 efc. deffen
vierung 4(25, nach der 10. Lehr / dividir ich mit dem Bolh / sinu verso CO (5, fo
findet fich 8(s, {o lang ift bad vbrige frum vom diametro difed groffen Cirdeld NAI
ober NCI, ober FCG. Gepe nun das Tedimlein CO (5, hingu # da Hab idh den
ganpen diametrum g /7 pnd den halben 4(s5. Bund weil ich audh die ganke Kugel von
difem Cirdel baben muf / fo nemb id) / nadh der 13. Lebr s den Cubum von g 7
fpredhend / 9 mal 9 7 9 mal macht 729 7 bad multiplicir idh in das Cirdelfeld 3(141 efc.
aufi dem Tifelin No, 12, nadh der 28. Lebr / ond fepe su dem was fommt
ein drittestheil / dividir e miteinander durdh den cubum eines diametri 2(o efc.
namlich durch 8(ooo efc, fo fompt die Kugel yu difem Civdel / vud helt meined
fiirgenommenen mafjes 381(7035 / jede vnitet wiirffelgans verffanden. '

33) GE statt GF 39) 3(142
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Dife Kugel muf ganss aufigenommen werden / darmit mir befandf werde die
pberbleibende Giivtel vmb fie hernmb / fo did ond breit / bad fie vberall den Civdels
fobnifs FGC balte, So nemb ich nun erfilich hinweg beide Kugelfdhnitse / den obern
nad) der erlengerten flache FH den vndern nad) GE abgefdhnitten / deren Bigen
nadh FN binauff onud nady GI abwerss geben. Bund ob wol dife Kugelfdhnise hie
nicht v81llig abgemalet fo wiffen fvir doch allbereit den halben diameter gur Kugel /
ift die boch gur halben Kugel (nadh CA abgefdhnitten) namlich 4(5. wir wiffen and
die balbe braitte diefer Gitrtel / ndmlidh OF, 2(06 etc. Wann dife von 4(5 wirdt abges
nommen / fo bleibt die Hoch def Kugelihniges 2(4 etc. multiplicir fie nadh der
38. febr in 100 / nnd wad fompt / dividir mit 4(5. fo gewinneftu s4(2 / barmit
nimb auf bem Tafelin dafelbfi die jabl 75680 die dividir mit 8 7 ond dad facit
multiplicir in den cubum pon g / nemlidh in 729 onnd wirff die 5 leste siffer hins
eg / fompt 69 7 der Leib yum Kugelfchnis / deren groen feind / jufamen 138,

RNun fomen wir aud jum Walger sivifchen jhnen beiden 7 deffen Hdd iff GF, die
i) gemeffen bab 4(12 etc. aber der halbe diameter gu feinem onnd beider Kugels
fehnipe gemeinen Boden 7 iff 4 / nemlich vmbd CO weniger / dann der halbe diameter
gur Kugel.

Hievauf mup ich rechnen dad Feld am Cirdel / dad gefhicht leicht durch das
Tafelin No. 12, onnd durch die 13. Lebr / dann ich muf dag Civdelfeld 3(14 inn die
vierung vom Halben diametro, namblich in 16 multdipliciren / thut s0(2655 7 diff
in die bddh GF, 4(12 efc. multiplicirt, fo fompt der MWalger 207(26 efc: vnd merd
dag bie der vmblraif yu difem Boben / weldes halber diameter 4/ gleid) halb fowiel
ift al8 s0. ndmlid) 25(1328 / bagd behalt hinunter. Machen alfo Walger onnd baide
Kugelfchnige famptlih 345(14. dag nim nad) der 43. Lebr von der Kugel 7 droben
gefunden / bleibt der gefudbten Giirtel 36(5654.

Bud tweil audh in dem fiirhabenden Citronenrunden Faf EAHFCG cin Walger
EPHFOG gurechnen iff / gleicher hdch mit den vorigen / deffen balber diameter
ift 1(s. bamit ich nu hernach nicht wider yurnd gehen miiffe / fo multiplicir idh nach
der 13. ond 44. febr / feine vierung 2(25 inn den jesgefundenen Walger » vnnd
dividir, ad fompt mit deflen Halben diameters piernung 16 / damit fompt Dif eine
onnd grifiefie ffud an der fiichabenden Figur / 29(14, gubebalten.,

MBir feind nu biff an baide Girvelen fommen / die miffen auf dem Cirdelfhnip
GFC gerechnet werden: da hab idh die hdch CO (5. die multiplicir ich mif 100 /
thut 50, difi dividirt mit dem halben diameter 4(s5 / gibf 11(1 / darmif finde ich
im Tdfelin No. 17 7 686, dagd multiplicir ich nad) derfelben Lebr inn die vierung def
balben diametri 20(25 / vnnd fdneide ab die vier lefite giffer / fo findet fidh 1(39. Iff
alfo difer Cirdelfchnin nidht viel braitter dann meined Maaffes eind / lang vnnd brait
verfianden, Multiplicir difen Schnifs in den smbEraif def Bodend am erfien Walger/
der turf juvor iff auffbebalten worden / ndmblidh in 25(1328, {o fompt 34(9 / iff
der theil von der Kugel Giirtel / die fich einem Spalt vergleidhet / Nimb jhn hinweg
von der gangen RKugel Giiveel 36(5654 / nach der 59. febr / fo bleibt die fleine
Citronenrundung 1(65. BVund dif iff der eine theil von der andern Giivtel vmb vnfere
fiirhbabende Figur berumb gegogen / weldhe durchgehet dburd) EAHP ond FCGO.

4) flide FK ber vndern 11) 7568 22) balber febit
25.
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Der andere theil iff bald jufinden / vergleidht fich audh cinem Spalt / fo hoddh
al$ lang der vmbfraif EG iff / nadh der fiirhabenden 60, Lehr, Multiplicir derobalben
den vorgefundenen Spalt mit dem gangen diametro EG, 3. was fompt / dividir idh)
mit bem diametro deff Bodend am griffern Walger oder Kugelfchniss 2 ndmblich mit
8 7 fo findet fih 13(c934 / iff Dad andere fiud vnferer Giictel / vnd alfo die ganfe
Gfirtel 14(74. Sege dargn die obgefundene Wellen oder Walger drinnen / ndmblid)
29(14 / {0 bab id) endtlich den ganfien Raum der fiirhabenden gleidh abgeftussten
Gitronenrundung / ndmlich 43(88.

Wann nun ¢in Faf diefe Maaffe alle hatt / {o iff nidt viel weniger dann der dritte
theil am Baud) / onnd ein anderer Weinsvifierer welder gwen Cylindros rednen 10
wolte / einen mit dem diametro deff Bodensd 3 / den andern mit dem diametro def
Baudd 4 wie fie pflegen 7 der twitede den einen finden ! 29(14 7 den andern 51(79. so
Wann erd dbann halbirte / fo funde er 40(46 / folte 43(88 fein / vud Fime Er alfo in
cinem doppelten drepling mebr dann vmb drep Emmer gu furs, Nach der doppelten
Kegeljtodsrechnung No. 52. dasd iff / wann der Baudh nicht gebogen weve / fondern
gerad pon beiden Biden nad) dbem Beibel firiche 7 ond omb dasd Beibel einen Neiffen
madhte toie die RNdmifche Faffer / nady Clavij angeig / fo thete i ju def Bodensd t
diametro ein drittheil von dem vubderfdeid beider diametrorum 1, pund multiplicirte
alfo diff in den vnderfdeid / dad brdachte 3 vnnd ein drittheil / dIf fehe idh yu der
pierung von 3 dad iff 9. feme 12 ond ein drittheil. Diff multiplicirte idh) in den zo
fleinern Walger oder Wellen 29(14 7 onnd dividirte ed mit g / Fime mir 39(93 /
nod) weniger denn guvor / bey der gemeinen balbierung,

Db nun wol nidt ohn / dasd diefer process vnderweilen ndtig fepe: fo muf id
bod) nebens befennen / dag er fehr mithfelig; fonderlich in dem / dad man nur allein
von def allerfleineflen Studs wegen erfi eine ganfie Kugel ju einem folden Bogen /
ie die Taufeln feind / anatomiren muf, Hievaup dann folget / dasd er adt fhwdre
particular processe begreiffet / onnd hetfe deren nodh wol mehr / wann die yroen
obrige Tafelin No. 17. yu den Civdels vud No. 38, ju den Kugeljhnisen nidht weren.

Were derhalben ein ertwiinfdeter handel / wann fidh drunten bey No. 63 / ein
anbderer process funde / yvar aud) durdh einen Kugel{chnifs / nidht aber durd difen 7 30
der obz ond vnder der Citronenrundung vnnd Giictel ffehet / fonder durd) difen s in
twelchen die fleine Citronenrundung gleidh geredt iff / nach der frimme der Taufeln.

61. 3iven gefellefe Kegel,

Wann auf soepen gedoppelten Kegeln je der ein {o Hod iff / al8 did der ander iff / ¢
an der mittern Schneide oder Baud) / fo gibt jhnen die dide an Befichen dad Maaf
su eineg jeden raunt,

62. blenge vnnd gedrudte Kugeln gefellet / vnder {ich felbffen
ond mif der gerechten Kugel.

b tieff ein getrndte Kugel nider getrudt iff / {o viel weniger Leibes hat fie 7 dann
cin gevechte Kugel / in weldher ein foldhe gedrudte Kugel oder Linfen mif dem ganpen 40
ombfraiff dbeff Band)s anfireichet.

26) Tafeln
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Band hinwiderumb / wann in eine getrudte Kugel ein andere blenge cingefeset
iff » mit baiben jhren wiirbeln gleich inn dem Baud der getrudten anfiveichend 7 dbas
iff / wann die Ablenge Kugel fo hoch oder lang iff 7 al8 brait die gedrudte iff in der
mitte / bnnd hingegen die blenge fo did in der mitten / ald hod die getrudie iff / fo
aibt ibnen abermal die dide auff der rundung jrer Beuche dad Maaf ju einer jeden
Leib oder fiille 7 gegen einander gebalten.

Alfo onnd nod) ferners sugeben / wann in dife dritte Ablenge Kugel oder Ay /
widerumb ein redhrrunde Kugel eingefent wirt / gleich inn jhren Baud) gevedt mit
dem ganfien vmbfraiff oder mittern Civdel; fo hodh ald dann die Ublenge vber jre
jntoendige gerechte Sugel aufigebet / fo vil mehr Leibs hat fie / dbann foldhe. Hieranf
folget / das ywifchen einer groffen / vnd einer fleineren Kugel / die getrudte vnd die
Ablenge die ytwey media proportionalia fepen / nady dem Leib. !

63. Kugel{dhnie mit Citronenrundungen gefellet / vnnd darbey
ein Firfiere rechnung der abgeftuten Citronentundung.

€in gedoppelter Kugelfchnis / oder wen gleide Sdnise von einer Kugel / anff:
einander geftfivpet / vonnd eine Citronenrundung {o lang ald breit jenne feind / ond
fo did alg boch jenne gufamen feind / haben gleihffald {hre Maaf in den mittern
breittinen. Inn gleichem der Kugel{hnis ecinfach / ond die Citronenrundung nad
der leng oder Aplinien entiwen gefpalten.

Sum Erempel / ¢8 were von der Kugel NCI ein {thnig FGC, der bette einen
Cirdelrunden Doden / {o brait ald FG. Hingegen were ein Citronenrundung fo lang
al8 FG, vnd o brait alg OC gwen mal / e8 weee aber CO 3, ond OG 27 / nemblidh
9 mal fopil: fo wurde nach difer fiirgab / der Kugelfdhnits and neun mal fovil fein:
nemblich weil bey No. 38, difer Kugel{dhnit bat gebalten 185 efc. fo mifie die halbe
Citronenrundung / fo von eben demfelben Cirdelfhnis gemadpt / den neunten theil
balten / nemlich 205872036872 / MWie dann bey No. 59 vnd 47 jufeben / dasd
eben dife Gifronenrundbung gebalten 4o efc. Derowegen fhr halber theil geweft
2000000 00000,

Wir willen audy dagd andere Erempel No. 6o befeben / da iff die hd) CO ges
weff (5 7 ond OF 2(06155 / vnd die feine Citronenrundung 1(65 / halb (825. Wann
ich dann fpredhe / (5 gibt (825 / wasd 2(0b155? fo fompt 3(4 das {ol der Kugel{dhnin
pon CO fein. Nun fuch difen Kugelfchnies auff die hdd CO (5 7 ond auff den halben
diameter 4(5. Dann da hafu die vierung jum halben diameter feined Bodeng / die
iff 4(25 s die gibt basd Cirdelfeld def Bodens 13(35: vnnd wie fid) helt 8(5 / dasd vbrig
pom diametro, yum halben diametro 4(5 / fo helt fich die Hdch (5 7 su jhrer erlenges
rung (2647 / dag alfo die ganfie hiddh def gleidhen Coni wirdt (7647 / vnund deren
dritfestheil (2549 7 dife in 13(35 multiplicirt / gibf den Kugelfhnits andy 3(4. Sovil
findet {ih audh quf dem Tafelin der Kugelfhnie. Dann fese oo gu (5 7 o wire
50(0 / bag dividir mit 4(5 / fo finden fich 11 vnd ein otheil. Sud 10 oben im Tdfelin
vnd 1 jur linden / da findeffu im Creupivege 3661 vnnd die differents 682 / dannen
dag g theil iff 75/ das febe su 3661 / fo haffu den Kugelfdnifs 3736: multiplicir jhue

36) 7647 statt (7647 317) 13(37 39) (500 #tatt 50(0

Jn der 18, Figur
am 46, Blat,
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mit dem cubo von 4(5 / der iff 91(125 / vnnd fhneid die 5 hinderfie vom facit ab /
Nota, Dag iff / toann du Die gante 91 in die ganke 3736 multiplicirt haff / fo fefie die 5 le@te
jiffer vber das geichen ( hinauf / fo bleibt dir 3(40536 vder furfs 3(4 / wie oben,

Sibe da wie nabe beider orvfen die rednung auf No. 59 mit der rednung auf
MNo, 63 vbereintreffe. Jch achte du mdgeft difer Lehr wol trauen / objhon fie nodh
ibren rechtmeffigen beroeif nicht bat.

Aup diferm Fundament il ich dir nun einen andern efwas Hirpern process jeigen
jurechnen die obgefesite Citronenrundung / oder die rechte Fafiform / in dev 18.Figur /
tweil Der ander process droben No. 60 gar ju fhiver ond lang geweft 7 vund das fol
gefcheben durdh drey Erempla / da im erfien der Baud) CA / gegen dem Boden FH 10
wi¢ 10 gegen g / im andern wie 15 gegen 14 / im driffen toie 18 gegen 17 / oder die
sablen doppelt genommen / damit man fiiglich halbiven mdge / dbann das gilt gleidh.
Darmit wirt die Gfictel omb die Figur herumb / in allen drepen Erempeln nur 1 did
fein / nemlidh CO / weldpes audy iff die bdch def Civdel: ond bef Kugelidbnines
FGCS. €8 fol aber in allen Erempeln die gerade lini CF / pnder dem Bogen CSF /
an jhrer vierung halb {oviel halten s ald FH an feiner vierung.

MWeil dann dem Boden FH gegeben wirf 18. 28, 34. fo iff feine vierung 324. 784.
1156, Bund di¢ vierung von CF als jess angedinget / iff halbjoovil / nemlich 162, 392.
578.!

Der Cirdelfdnie.  Wann dann diefed nadh der 6o. Lebr / dividirt wirdt mit der Giivteldide CO 1.1, 20 2
1. fo fompt der diameter yum grofien Cirdel NCI, 162. 392. 578/ der halbe aber 81.
196. 289 / barmit / vnd mit der hdhe def Civdelfhniged GCFO, fudhe denfelben
fdbnig nad der 17. Lebr / oder weil der Bogen flein gegen dem diameter, fo braud
alba den Dritten foeg / dargue dir von ndfen / die lenge OF, die findet {id) auff der
vierung CF wann man dannen weg nimmt die vierung von der hdd COIL, die iff
andh 1. bleibt alfo die vierung OF 161, 391. 577. Darauf iff die wurpel 12(69.
19(8. 24(02. Dif / nady No. 17 7 viecdoppelt inn ein drittheil von CO multiplicirt,
oder daffic nur einfad) in die gange Hohe CO. 1. vnd von dem facit dad drittheil
bargu gefefst / macht den Cirdelfdhnifs 16(917. 26(4. 32(029. bifen multiplicir, nadh
MNo. 60 / in den vmbfraif def Cirdeld FH, der wirt nad) No. 12. gefunden 56(s5. 30
87(965. 106(81. {o findet {ich dasd grdffere flud von der Girtel FCG, HAE, nemlid

g';‘;ﬁ?ff,fﬁutf 956(63. 2322(26. 3420(93. Dasd anbdere fleinere fEidlein willen wir jefio / nad der

Der Kugelihnis. flirhabenden 63. Lebr / fuden durdh den Kugelfhnis FCG auff der Kugel NCL
Weil dann der {hnis fein / fo braudhe No. 37 den andern weg / vnnd auf der
vietung von OF al8 dem Halben diametro def Bobdend sum Sdhnifs / die gewoeft iff
161. 391. 577. fudh / nach No. 12 dasd Feld am Cirdelrunden Boden FG / das wirdt
505(8. 1228(36. 1812(7 / bad multiplicir in die halbe Hid def Schnisesd / fo toirdt
ber Zeib ju difem {chnis fommen 252(9. 614(18. 9o6(35.

ﬁﬁ:ufrl%ﬂ;:&ff“ﬂ Difen Leib multiplicir id) nad) No. 63 7 inn den sinum versum oder hidd CO 1,

d 1. 1. wag fompt / dad dividir mit OF bem balben diameter am Bobden 12(69. 19(8. 40

24(02 / fo ergeigt fich die halbe Citronentundung FCG 19(93. 31(02. 37(75. Diff
doppelt / iff bad fleinere fiud gur Giivtel FCG, HAE, nemlih 30(86. 62(04. 75(5.
Sefie beide fiude sufamen / fo wirdt die gange Giirtel 996(49. 2384(3. 3496(43.

11) 14 gegen 15 ... 17 gegen 18 31) HAG



20

Ji 130

40

Bifier Bitchlei 199

Su dem Walger jwifchen FH pnd GE, haben wir allbereit gebabt die vierung
von dem diametro FH, nemlid) 324, 784. 1156 / die multiplicir / nad) No. 24 7 in
OF bdoppelt / nemlich in GF 7 25(38. 39(6. 48(04 / o 1itdf ein vieredete Seulen
8223(12. 31046(4. 55534(24. auff welder / nach No. 24 onnd 12 / gefunden wirdt
der Walger 6457(4. 24383(78. 43616(3. Nun fepe beide Walger vnnd Giirtel gus
fammen / fo ergefiget fich der Raum def ganfien Fafling 7453(89.26768(08. 47112(73.
Wann man dife Feffer nicht auff die Citronenrundung tecdhnet / fondern nur {ehledht
wie gedoppelte Kegelfidde / nad) No. 52 7 {o hielten fie nur 7201(3. 26161(84.
46252(19 7 vnd alfo vmb dag 30. 44. 52. theil weniger,

Aber nach der halbirung def innern vnnd enflern Walgers / findet man den Halt
auff die Kegels ond alle andere rundungen ohn onderjdaid alfo / 7214(4. 26187(2.
46292, Hieraufi dbann guerfehen s bag diefer halbirung / die bey etlichen Weinvifierern
im braud ift / nicht su fraiwen fepe.

64. Dlivenz oder Swefpentunde / Kriehenrunde / ond allerhand
Spulrunde Figuren surechnen.

Alle diefe Figurven (dodh abgeftufiet) finden fich an den Faflern. Wann dann genwif
ift 7 twad o8 fiir eine Rundung feve / fo nimb allewege jhr vermwante volleibige Figur
Dargu / die du hievor No. 34. 35. 40. haft rechnen lehrnen / dann wann folde ges
technet / fo fanfiu auf derfelben audy dife leibbafite Figuren vednen. Darju dann
Difi meifer gehdrig,

St e8 ein Dlivenrundung / ndmlich fo der Bogen /
BE (telcher gedoppelt vmb die gedboppelte BA bers
umb lanffend overflanden terden muf) auf dem
flachenn oder mittern Theil cines Ublengen Cirdelsd
wdve / o vedne auff No. 4o. den Sdhnils der getruds
fen Kugel (juverflieben wann der Bogen EB pmb
EA berumb laufft) ond multiplicir die jabl feines
Raums mit der gabl einer linien / die efwas Hivger iff
dann die hich EA. It 8 ein Citronenrundung durd
NB | juperfiehen / wann 8 ein geredhter Cirdelbogen
iff 7 fo rechne auf No. 37. 38. den Kugelfthnis wie
aunch No. 63 gefagt / ond multiplicir feinen Lib in
die vdllige hoch NA.

Jft e8 cin Jrefpens oder Keiedhenrundung / ndms
lich fo die lini BI (doppelt verfianden) auf dem tunds
foiigen thail oder Giipffel eing ablengen Cirdeld
wdre / fo redne auf No. 40 den Schnie der blens S
gen Kugel 7 ond multiplicir feinen Seib in ein lini ¥
die lenger ift dann die Hdch AL dodh Hirger dann 0
AC. Dag C foltu alfo verfiehen / wann an déf bodend puncten B, vnnd an der
tunden Feldbung IB, die lini CB anfireidet,

G) erefiget . . . 26762(08

Der Walger,

Ex opin. Th. 26.

Sn der folgenden
Figur.

Die 17, Figur.



Ex Th. 27. et partis
3. No. 4.

Gefellen,
Spulrund vnd Co-
noides  Paraboli-
cum.  Spulrund
vnd Conoides Hy-
perbolicum. Eitros
nenrund vnd Seg-
mentum  Globi.
Dlivenrund ond
Segmentum lentis
circulare. Sriedens
rund ond Segmen-
tum Ovicirculare.
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3t e8 eine Spulrundung / auf der Parabole, ndmlidh BO, fo redne auf No. 34,
das Conoides Parabolicum, snnd multiplicir den Leib inn die lini AC felbfien / die
iff alédbann gerad jwepmal fo lang ald AO die hide.

3t ¢8 ein Spueltundung auf der Hyperbola, ndmlich BV, fo redne auf No. 35
dasg Conoides Hyperbolicum, pnd multiplicir ben £eib in ein lini / die efwas lenger
iff 7 dann alddann die AC fein wicdt / dod Firger dann die AF, dbann AF iff die
hich deflen Kegelsd / auf weldhem dad Conoides Hyperbolicum BV gefchelet iff.

Entlich gu allen fallen / fo dividir den multiplicirtern %eib in die lini AB halbirt /
ndmlich in das vierte thail der Wylinien inn den bie fiirbabenden Figuren 7 oder def
diameterd am Boden jhrer vermwandfen Figuren / auf No. 34. 35. 37. 38. 40 / hie
bersu gegogen / fo fompt dit der Leib deren Figutr oder rundung die du fudhefi.

Wolte dir Exempla gegeben haben / idh fan dich aber der speculation halben nod
nidt auff alle {herffe verfichern ; wie o8 dann aud) ju vedhter instruction nidt gnugs
fam iff 7 wann einer fagt / nim etwas weniger oder etwasd mebr dann diff oder das:
fonder er muf hingu fe@en / wie viel eniger oder mebhr, Jtem toil ¢8 aud) inn difem
Teut{chen Budh gulang vnnd ju {pibfindig werdben / erf ju lebren / tvie man die
puncten C ond F behend finden folle.

65. Wie detgleichen Rundungen su vuderfdaiden /
wasd Gefchlechts ein jede fen.

Neif auff ein papic den frummen Bogen welder mitten vber den Baudy herdber
von eim fpifs jum andern / oder inn dem Kugel{dhnis vnnd Conoidibus, pber den
oberfien gfipfiel heriiber vom Boden biff wider jum Boden gebet / gend ein gerade
lini von dem einen end B, biff an dasd ander; die halbive bey A, vnd laf ein andere
lini auf A windelvecht vberfich geben / bernach geud) neben dem end B hin / ein lini
die da anfireicht an B, aber den Dogen / wann et auch gleidh flirbaf gejogen wurde /
nidht durchfchneidet / geudh diefelbe hinauff / bif in die lini AC, dasg baide im puncten C
sufamen lanffen. '

Wann nun alddann die swey fiud CO, OA einander gleidh feind / fo ift OB ein
Parabole; iff bann CV eniger dann VA, fo iff VB ¢in Hyperbole; ond fo CV halb
fouil wdre / al8 VA, fo ift difer Hyperbolae Centrum obder der punct F leidyt guz
finden 7 bann CV ond CF feind alddann einander gleidh; iff CV weniger dann Halb
VA, fo iff aud) FC firger dann CV, ift aber CV mebr dann halb VA, fo iff aud) FC
lenger dann CV.

Hingegen wann die ywey fiud CN, NA alfo befdaffen / dad die windel ABN,
NBC einander aleich werden / fo iff der Bogen NB auff einem Civdel / ware aber
EBA fleiner dann EBC, fo iff EB auff dem mittern theil eined Ublengen Civdels,
Go alfdann AE Halb foviel iff alg EC, fo iff dad Centrum D leidht ju finden / dann
EA, AD feind alébann einander gleid / iff AE reniger dann halb EC, fo iff aud
AD meniger dann AE, ift aber AE mehr dann halb EC, fo iff aud) AD mebr
dann AE.

Endtlich wann CI lenger iff bann IA, darneben aber CBI fleiner dann IBA, fo
ift IB quff dem Giipffel cines Ablengen Civdels,

18) (Randnote) et feblt
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66. Vergleidhung diefer Figuren gefiiitmmelt verffanden.

BVuderfchidliche Figuren (inn der 18, langen Figur alle verflanden bep HFCGE)
fo eine lenge ober hdch GF oder KM haben 7 aud einerlen tieffe CA, vnnd einerlen
Biden EG oder HE, mwerden alfo verglichen oder gegen einander gefchaet, It die
Figur HFCGE ein doppelter Kegelftod 7 ond die linien CF, CG, AH, AE gerad / fo
belt fie am wenigflen : mebr wive fie haben / wann e8 Spultund / nadh der Hyperbola,
alfo dagd man die rundung ool in der mitten bey C erfennen mag 7 vund die fldde
anfidris gegen F. G, da die punctivte lini CQ swifchen R ond S hinauff fdhlieffet
auff das F. Ifis Spuelrund auf der Parabole, fo helt ¢8 nodh mehr / ond abermal
mebr 7 wann ef iff Krviechenrund / widerumb mebr / wann e8 Cifronenrund oder
Girdelart / ond der Bogen COQSF auf einem gerecdhten Civdel iff / am allermeifien
belt e8 / wann e8 iff Olivenrund 7 namlich in der mitt flach /ond auffen gegen FG
aabling gebogen: alfo dagd ed von C vber den Civdelbogen CQS herumb gebet / vnnd
fich entlich nach dem F heeunter jencht.

67. Cinen Sdhnih von diefen Rundungen sutechnen / {o das fie gerad
neben der Wplinien hin ger{dnitten werden.

Db wol dif im lafeinifchen Werd auff einer bloffen frag oder Napel beruhet dasd
ich andern Kunfimeffern auffyuldfen firgelegt: folte e8 dodh nidt viel fehlen 7 die 63.
ond 64. Lebr folten ons aud hie guffatten Fommen: inmafien dann allbereit No. 55.
mit dem geraden Kegel ein anfang gemacdht worden.

Demnach foltn dir bey einem jeden foldhen fdhnifs nodh andere jwo volleibige
Figuren einbilden / die alle eine lenge ond ein hich haben / alle anff einem flachen
DBobden fiehen 2 der den {ehnit gethan (Dodh eine auff einem grdffern theil deffelben /
die andere auff cinem fleinern) alle vbern Ruden Her nur ¢inen Bo'gen haben von
jeder Figuren arvt. uf difen drepen / iff der flirhabende {hnifs die mittele / wirt von
det andern einer bededt / nemlich vom gevedbfens Ublengens oder Getruckten Kugels
fhnits / ober vom Conoide, dad einem Hewfchober / oder dad einem Berg gleich
fibets bingegen bededt er die andere / nemlichen eine halbe Cifronens eine Halbe
Dliven: ein halbe Kriechen: ein halbe Spulrundung / Heiner dann die gerfchnittene /
auf welden der fiirhabende Schnis genommen worden.,

Bud berubete alfo dad Werd auff dem / dad wir mit der hoch einesd folden
Sdnifses 7 ond mit dem halben diameter def grifeffen Cirdels an der abgefiupten
Figur (welden wir No. 59 haben lernen fuchen) rechnen den Kugelfhnifs durd
No. 37. 38, oder den Dliven ober Kriedenfhnin / durd) No. 40. oder die Conoidea,
durdh MNo. 34. 35 7 einer jeden rundung jhren gefellen 7 der vber jhren {hnis gebet /
onnd jhne bededef,

Auf difem rechne den andern gefellen s der vnder jest fiirhabendem Schuip
ftebet 7 nach der 59. 63. 64. Lebr.

Fiied dritte fo fudbe nad) der 17, Lebr 7 mit der fiirgegebnen hdd) gwven flacher
Schnite / jeden in feiner befdeidenen maaf / auf gvepen Cirdeln / da der Fleiner
12) mit srare mitt 26) @ertudien

20 Kepler IX
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jum Dalben diameter hat dife boch felber (deftbalben der Scbnif ein halber Cirdel
fein mirt ) der Grdffere ifi der mittere Cirdel omb die gerfchnittene rundung herumb /
deffen diametrum fanfiu an det Figur meffen / dann er iff die dide der Figur.

Entlichen multiplicir den nadhgefesten groffern Cicdelfthnits in den Lib der eins
gefchloffenen fleinern rundung / fwad fompt 7 dividir mit dbem vorgefessten feinern
Cirdelfchnis oder Halben Cirdelfliche / fo gewinnefin im facit den Leib def fitrs
gegebnen {thniges auff der groffern ger{chnittenen rundung.

Crempla werden aufgelafien 7 aup vrfaden / die No. 64. angeseist.

Eben bdiefer griff folte wol aud) No. 55. ben dem Kegelfchnifs mit feiner Maah
angeben 7 vund den vierten weg geben / ndmlich fo man fuchete den Leib eined andern
Fleinern / nach der Ay Halbirten Kegels / deffen Boden wdre ein halber Civdel / vud
alfo ein theil vom Boden def flirgelegten Shnised / onud hetten cine Wplini am
Gdnitt (in Kegeln ifid die bddh / dodh anderft verfianden dann hie bey No. 67.) vud
fo man alfo den Leib bifed halben Kegeld multiplicirte inn feinen Boben oder halben
Cirdel 7 onnd wad fompt 7 durdh def fiirgelegten Schnises BDoden (welder iff cin
fchnis von eim grdffern Cirdel) dividirte,

Sum Epempel / wir betten einen Kegelfiod / deffen halber diameter am Boden 22/
am Schnitt oder Tifdh 19 7 die hiddh 27. Der onderfchaid baider halber diametrorum 3,
Wann nu dasd Beibel gleich oben am NRand def Tifdhes angefefst wurde  ond cinen
Sdnitt gerad abiwdrp thite 7 alfo daf der vndere Cirdel einen Schnis verldhre /
deffen bich 3. toie grof wurde difer Schnip fein ? Weil dann der halbe diameter am
PBobden ift 22 7 onnd darvon 3 am Civdel{chnis feind / {o twirdt dad Feld an difem
Cirdel{dni fein 45(012: vnd weil die 3 follen ein halber diameter werden / fo geben
fie ben halben Cirdel 9(425 / wirdt alfo der halbe Kegel auff diefem Boden ffehend
(ond 27 hodh) fein 84(825. Dad multipliciv mit dem Boden g(425 / fompt 799(5 /
bas dividir mit dbem Civdel{hnis 45012 7 fompt 17(76 7 fo grof fol der Schnif fein
pom Kegel,

Dep der Citronenrundung bette man einen vortheil / D68 man einer fleinern
balbirten Citronenrundung s in dem hie flirgelegten Schnifs fledend / nicht bediirfite /
fondern man rednefe diefen Schnip gleich auff dem gewidmeten Kugelfchnif felber /
folgender maffen. it def bie fiirgebnen Scniges Hod / fud baide den Kugels
fchnits sum groffen Civdel / in weldhen die Citronenrundung nach der leng gebogen
ift 7 ond audy desdfelben groffen Civdels ik / firs dritte | and) def Baudycivdeld
Sdnis. Multiplicir jeso den Leib def Kugelithniges in die fldde def Baud Cirdels
ftbniged / was fompt / dividir mit def groffen Civdels {chnits 7 fo findefiu den Leib
befl Sdhniges von der Citronenrundung.

MNimb die drey lepte Crempla auf No, 63. vund laf in allen drepen / den Scniy
FGC, pon der Citronenrundung NCIA, welder gurednen iff / fein fo hod alé CO,
namlich 1. 1. 1. alfo dasd er gleich biff an G, F, raidhe 7 da die rundung abgeffupet iff /
da ift def groffen Civdel8 NCI halber diameter 81, 196. 289. geweft / vnd deffen
Sdnis 16(917. 26(4. 32(029. deffen Kugel{hnis aber 252(9. 614(18. 9o6(35. hat
and) die hddhy CO, vnd yum Boden den Cirdel ond diameter FG. MWeil aber def
Bauch Cirdeld halber diameter CL iff getweft 10. 15, 18, fo findet fidh def Baud

10) fudhrte 18) balber febis z0) thitte 37) NO statz Mo, 43) CO sttt CL
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Cirdeld Schnits 7 roelcher audh die Hdhe CO 1. 1. 1. bat 7 5(87. 7(29. 8(o7, difen
Cirdelfhnits multiplicir in den Kugelfhnip / fompt 1484(s. 4477(4. 7315(1. Das
dividir mit dem Schnits def Cirdeld NCI, fo findet fich der Shnifs FGC (von der
Citronenrundung NCIA) 87(75. 169(6. 228(4, iff alfo gefunden ohne die fleine
halbe Citronenrundung drinnen / aud mit FGC begeichnet / die iff droben getwefit
19(93. 31(02. 37(75: die ganpe Giictel aber iff gewefit 996(49. 2384(3. 3496(43. von
weldher Gdirtel ein folder Schnifs allivegen ein ftud iff.!



Ex Th. 4.

68. Inbhalt def Andern Thaild deff Vifierbudhs,

m andern Thail wirdt erfilich angegeigt / wie {ich ein jedes Faff ju den hie vors

aefessten Lebren fdhide / ond vnder wad Sorten von den bifhers abgehandleten
Figuren ¢8 jueblen, Namlicdh dad deren ein Thail (ald dann vil gefheben foll inn
Stalia) nur {dledt jwepen gleidhen / auff cinander geftlivsten Kegelfidden oder
Bottungen gleidh fehen / vnnd inn der mitt / da dad Beibel / gleichfam cine Sdhneide
ober Neiffen habe.

Etliche feind omb dad Beibel gachrund / lanffen aber gegen den Biden / auff gerade
linien hinaufi 7 sund gehdren vudet die Spuleunde Hyperbolifdhe Figur ond 64, Lebr.

Ctliche feind von einem Boden vbern Vaud) jum andern Bobden / Parabolifd) +
etliche Elliptifch / etliche vedht Cirdeleund / onnd alfo omb die Mitten Eitvonencund /
geboren in die 63. ond 59. fehr. Selten aber begibt 8 fich / Das ein Faf in der mitte
flach 7 ond erft ju eufferft gegen den Boden gadbrund ober abidifiig gemadht woirdt /
das wdre Dlivenrund / in die 64. Lebr gehdrig. Uber gans flache Taufeln / die fich
nue gar ein twenig aufodes biegen / iff nichis felgamesd / deffo mehr verwantnug
bat ein folded Faf mit der MWellen vund 24, Lebr / gebdrt doch aigentlich sur
Gitronenrundung / vud 59. Lebr.

Demnadh folget wie ein Faf in Defterreich gemacdht werde / vnnd was ed fiir
wunbderbarliche aigenfdafften vor andern allen habe / weldhes tweil e an ibm felber
fchdn 7 ond dem Kunfiverffendigen lieblich juvernemen / hat ¢8 miffen nach recheer
Geometrifther Sunff inn 25 Theorematibus aufigefiihret werden. Gleichrool iff dife
speculation nur auff die erfie Sorten der gedoppelten Kegelrunden Figur geridhtet /
ond fundivt fidh auff die gwerlini vom Beibel oben / biff vnden an den Boden / wie
man in Defferveich die Vifferruthen braudhet / da wirdt angegeiget / wann allerhand
Faffer 7 lange ond Furfie / flache vnd baudpete (nadh art der Kegelrundung) fiies
banden todrven / die alle nur ein ywerlini hetten / da fie nach angeig der Deffer:
reidbifchen Bifferruthen alle mit einander nur einen Halt oder Ench haben / namlich
eing foviel halten folfe al8 dbad andere; welded alddann vnder allen am maifien
balte / weldhes am twenigfien / ond welded mehr dann das andere / vnnd wieviel
an einem jeden abgebhe 7 bag eg die Defterreichifthe Bifier nicht halte,

Endflich wirdf in den 4 lehten Theorematibus die Oefterreihifche Vifierruthen
felbft erflart / wie die sumaden / ond an Oeferreichifchen Faffern rvecht suges
brauchen : das wollen wir im Teutfden in den dritfen Thail paren,

MWad nun fiir den Teutfchen Lefern fein firdf / dasd fol aufzugs eife nach einander
folgen / in der bifber geflifrten otdnung.

69. Wann die ombseunungen gleicher Lenge feind /
welched Feld alddann am griffefien.

Gin reicher Maier gibf einem armen Mann ein {chnur / eclaubt fhne fooil Traidsd
auf feinem Ader abgufdneiden / ald er mit der Schnur vmbfangen mag, I rabte

4) eing Thaild
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s& fhme /et mach feine Ede mit der | Schnur / fondern giehe fie rund herumb / dbas trifft
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er leidhtlich alfo. Theil die Schnur in 11 gleicher ffude / vnnd deven ¢ind in 4 Heiner
lengen / nimb fonfien ein Teum / {o lang alg der jefs gemaditen ffuden ein grofjes
ond drep fleine / ffed dad ein End mif einem Jwed in Bobden / gebe mif dbem andern
auflen berumb / fo wirfin die gange Shnur fein in einen Civdel ordnen. Sehne did
nicht die Schnur angufiveden / dann du gewinneft nidhtd / weil du alddann Ede
madefi.

Wann aber je folten Ede gemadet werden / fo wirdf def Felded am meiffen fein /
wa dern Ede am maiften 7 fo dodh / dad die Ede aud inn einer gleidhen Cirdel:
ordnung herumb fteben / bann je vngleicher / je weniger fie einfangen.

Sefic die Sdhnur fen 120 Schudh lang: Mache darauf einen Triangul / der auff
der einen feitfen habe 20 / auff der andern 45 / auff der dritten 55 / da wirfiu nide
mebr dann 424 langs vnnd braitfe Sduch Feldes einfangen. Ordene e8 ein wenig
beffer / ndmlid) alfo 30. 40. 50. da wirfiu {don 600 fiud Feldes einfangen / jedesd
cinen Schuch lang vnd brait, Drdene den Triangel gar redht / ndmlidh alfo 40. 40. 40.
it ombgeuneft biermit 693 Schudh.

DVerfuchg jeho mif vier eden / vnnd folde feven erfilich vnordenlid) von gwenen
rechtindeligen Trianguln / die mit der lengflen feitfen an einander ffehen / thail
auffen herumb die Scdhnur alfo 7 in die 4 feitten/ 10. 30. 35. 45. du befdhledffefi 750.
Debdene ed beffer 7 namlich redtwindelig snd gegen vber gleid) / alg 20. 40. 20, 40.
das vmbgiirtet 8oo. Machd nodh gleidher / ndmblidh 25. 35. 25. 35. da wirfiu 875
cinfangen. Machs gar gleid) 7 ald 30. 30. 30. 30. dann wirdt dad Feld goo. So du
aber die windel dndertefi/ dasd fie nicht gleich bliben s fondern an ffatt der vierung
wurde ein Rautten / mitten durdy 7 von eim fumpfien ed gum andern aud 30 7 fo
fiengefiu fiir goo nicht mebr dann 779 7 alfo audh bey 25. 35. 25. 35. wann die Figur
fich naiget 7 bad die gwen durdyiige (Diagonii) einander vngleich / vud der lengere
50 toirt / fo befomftu fiir die vorige 875 / nur 812.

Gebe weiter 7 verfuchs mit dem flinfed inn guter ordnung / alfo dag jede feiten 24
befomme / da gewinnefin fchon go1.

Mit dem fechsed / da jede feitten 20 hat / wirdf dir 1039 jum Feld, Mit dem
achted /7 da jede feiten 15 hat / fompt 1086. vnnd fo forfan.

Endtlich wann die Sdhnur jum Civdel wirt / bmbfangt fie 1145: vnnd fonflen in
feinerlen wege fan fie mebr einfangen.

Difen griff wirdt Dido gebraudet haben / da fie von den Mauritaniern fooil
fandes faufft / ald man mit einer Dchfenbant belegen mage.

Wie nulich aber vnnd auch notwendig dife wiffenidhafit fen 7 bafiu auf etlichen
volgenden Erempeln juerfebhen.

Wann du nit Schaub oder Widen gnug betteff 7 die Garben yubinden: o fnfpff
je sten BVande gufamen / vnnd mach groffe Garben / dann du ordneff hicrmit die
Banbe beffer in einen Cirdel / al8 wann fie in yoen Civdel vertheilt murden.

Alfo wann ein reidher Herbff wirt / ond man hat nidt Faffer oder Taufeln gnug /
fo follen die Binder fich biiten s dasd fie die Taufeln nidt ju fleinen Fdflen vers
fdhniglen / follen lauter grofie Faffer machen.

34) grifft



Ex Th. 4.

Auf Th. 4.
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Sufchonen dad die Garben nidht brechen / fige oder {pringe nicht davauff / ond
befchmodre fie nicht suoil 7 dann fie feind rund gebunden / wann du fie nu drudeft / fo
wirdf auf der rundung eingd ablengen Civdeld rundung / die faffet weniger/ muf alfo
fpringen / weil der Garben juvil wirdt.

Dif iff auch der vriadhen eine / warumb die Naiffe / fonderlich die Bandraiffe » von
vollen Faffern fpringen 7 je ebe / je groffer fie feind / wann man fie auff dbem Band
mwalet,

MWer den Bauch voll angefreffen vnd gefoffen / der ligt vil befhtoerlicher auff dem
Ruden 7 dann auff der feiten: fol fich auch ju foldher ffund nicht veden laffen / biff er
supor abgeddmwet / er mddhte {ich erbrechen vnd vbergeben. Diefer Barmberpialeit
etinnert Delrio bie 3fidhtiger in disquisitionibus Magicis.

Alfo tonden die Weinfhende jhnen auf difer Lebr leichelich ein einfommen madhen:
Pure die Enchfandel einmal oder etlidh die Staffeln hinunter geworfien / damit fie
braitmdulig mwerde / {0 gebet bann weniger drein.

€in vermantnus iff swifden difen gans befdhlofinen vmbjeunungen vnd jwifchen
dem Bogen., Wann ein Bogen halb Cirdelrund gebogen wiedt / fo befhleuft er mif
fampt feiner Sennen vielmehr / dann wann er einfoeder weniger gebogen wirdt /
mit einer lengern Gennen / oder mehr gebogen / mit einer Hirfiern Sennen,

70. Wann deff euffern Felded an Wanden gleich vil iff / weldhe
Figur alddann am maiffen Raum bejchlieffe,

Untwort / wann die Feldung gan Kugelrund iff / dann fie hat gliechfamb
orendtlich viel Wande / alfo dasd cin jeder punct fie eine Wand gufhdsen. Nad jr
belt allegeit die Figur am maiftern / die der Kugel am ehnlichfien 7 dad iff die am
maiften gleidher ond in die Kugelrundung geordnete Wanbe hat: ald Pyramis helt
am enigfien / woeil fie nur vier Wande hat / Cubus mehr 7 dann er hat fechs Wande /
Octaedron nod) mebr / dann er bat jbrer achte / hernach dad Dodecaedron, oder
siodlffivandig / onnd am meiffen das Icosaedron obder die jwainsigwdindige Figur,

Bum Erempel 7 d1t fauffteff vmb ein gewiffe Summa Geltd foviel Traidd / ald
du in drey Elen Iwild) faffen magft 7 idh rabte dir » mad) feinen langen Sad dbarauf /
fondern {chato tie du den Reng am fiiglidhffen ju einer Kugelrundung fhneideft /
nemlich fhneide jbn ju 10 gleidher rauttenfinden / ond fege fie ordenlich gufamen.

Hieher gebort aud dif / das ein halbe Kugel groffer iff 7 dann fo man jhr cufferes
Feld au cinem andern Kugelfdhnips braundete / der wdire gleich von einer grifferen
ober pon einer fleinern Kugel.

71. Wann die be{chloffene Figuren alle in ein hole Kugel geordnet feind/
ond mit jren Cden an deren intwendig anfieben / weldhe alddann am
maiffen Raums einfange.

Antwort die am maiffen Ede hat / onnd alfo der Kugel am ehnlichfien iff / dann
die Kugel hat gleichfam vnendtlich vil Ede / beuget fich bmb vnd vmb. Hie gilt ¢8

Jg
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nicht mebr / die am maiften Felder Hat / Nein 7 dann die yweinpigwindige fangt hie 4o
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toeniger / ald die srodlffiodndige 7 dietveil dife bat joeingig Ede oder Spise / jene
nut gwdlfie 7 fpreiff fich alfo mehr dbann dife (verfiehe mit lengern fpiten) derotvegen
dann audh / nach dem gemeinen {prichivort / defio weniger darhinter / oder darinnen
ift. Wlfo fpreiffet {ich auch die achiwdndige 7 vder der fpisige Diamant /in der Kugel /
mif 6 ! fpifien viel mehr / dann der Whirffel mit adyten / hat derhalben audh weniger
NRaume in fich / dann der Wiirflel. Ym allermeiffen fpreiff fich die viermwdindige
Pyramis mit viet {pifien 7 ond fanget am allermwenigfien RNaums ein.

72. Weldye auf den befchloffenen Figuren / (fo da fechs Wande haber /
ond alle in einer Kugel fieben) am maiffen Raunt einnente,

Antwort / diejenige / die am befien geordnet / vund alfo der Kugel abermabhl
am ebnlichften iff 7 dann die Kugel fihet omb vnnd vmb jhr felber gleid) / derhalben
aud) onder allen fechSvdndigen Seulen ober nideren Platten / die am Leib oder
oberns vnnd vndern Bobden gevecht vievedet feind / iff der Wihrffel / meldher feds
gevierter vberal gleidher MWande oder Bdden hatt (fo hodh ald braif vnnd lang) am
fabigfien: Meed bierumb dif Tafele 7 da der diameter in der Kugel iff 20.

Die vieredete Platien., Die vievedete Seulen.
t Hody | Dbraitte | goerlini | Leid | HOH | braitfe | gwerlini | Leib
|
1 14+ | 20— 399 | Gin ans lber gleidhy| 16 + 3080
2 | 14+ 20 — 792 12 11 + 16 3072
W 3 .!I_ 14— | 20— | 1173 | 13 "+ | 15+ 3003
4 14 — 20 — 1536 14 10 14 + 2856
5 14— | 19+ 1875 | Ginanz | 10 der gleich| 2828
_6 | 13 i 19 +__ _ 2184 15 _9+_‘ 13 -+ ) _2625__
4 13 19— 2457 16 8= 12 2304
8 13— 18 2688 17 7+ 11 — 1887
9 13— 18 — 2871 18 6 + 8 + 1368
10 i2 4 17 + 3000 19 4+ 6 741
11 12— | 17— _3069_ 20 0 0 o
Hich | lini der | diameter |  $eib $Hoch | %ini der diameter| Leib
30 piernng am pietung am odet
am Cirdel; am Cirdel: | raum
boden | runden Boden | runden
Boden Boden
Die nidere Wellen 7 Taller oder Riz |  Die hobe {hmale Wellen / Well:
der / Cylindri humiles, breves, banme / Walfen s Walger / Cylindri
crassi. l graciles, longi, alti.

7) eind statt ein

19) 794 stai? 792

22) 10— Jstat! 10

Auf dem 4, Th.
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uf dem 5.7h. 73, Welcher LWalger oder Cylinder auf allen denen {o mif einander
eine jiwerlini von eim Boden jum andern / oder ein BVifier halten /

ift am fabigfen ?

Untwort / detjenige / dDa man mit der hHdde ein quadrat oder vierung auff den
runden Boden maden fan / dad mif allen vier fpifen an den vmbireif reicbet.
Wann dif gefdhicht / fo Helt die vierung vom ! diameter am Bobden / gerad ey mal
foviel al$ die vietung von der hiddh,

AL e8 were die hiddh 10000/ fein vierung iff 100000000/ dife doppelt iff 200000000,
fudie hievauf die Wurkel die iff 14142 / fo lang wer der diameter, oder hingegen /
fo der diameter iff 100000 witdt die bk fein 70711, So aber die Bifierlenge von
bem einen Boden oben in die jwer gegen dem andern Boden vnderfich helt 20 /
fo wirt die hdch def Walgers 11(5 /7 vnd der diameter am Boden 16 + halten,

Alfo madht man faft die Megen / alfo werden die meifie Bottungen / alfo feind
faft die balbe Faffer in Defferreich / nadh dem Bephel entywen aefdhnitten.

$uf bems 6, Th. jrg, Suredynen wie lang ein jeded Faf swifdhen beiden Bdden innerlich /
PEERTEE Stem ie lang e vom Beihel biff jum Boden nad) dee redhten gerdde /
onder der Taufel ? Jtem wie lang die jwer oder BWifierlini fen?

Wann du nidt weiffeft twie did die Taufeln am Holf feind / vnd alfo dem enfjers

lichen mefjen nidt tratven Fanft / o nimb einen Stab von gleiden theilungen 7 ond
Die halbe Taufels meffe die Hiddh / breitte / oder weife an baiden Boden / vnd die tieffe am Baud /
feng guredneni. e o v andh die groerfini vom misteln puncten def Beihels gegen dem vnderfien theil
bef einen ond deff andern Bodens: dann beide ywerlinien follen gleicher Lenge fein /
inmaffen aud baide Boden nidht allein in die Hod / fondern audy in die breitte /

gleiche diametros haben follen.

Multiplicir nun die jwerlini in fich felbffen / multiplicir aud) die tieffe def Daudhesd
in die hdhe deff Bobdens / was dir hie fompt 7 Dasd nimb hinweg von dem dasd dorfen
fommen / wag dir vberbleibt dbarvauf {udh die Wursel / {o haffu die gerade Strede
pom mitteln puncten def Benhels / biff yjum nedbfien puncten def Bodens. Nimb
audh hinteg den halben diameter deff Bodend vom halben diameter deff Bauds /

Die halbe Fafleng twad bleibt dad multiplicir in {idh) felbfi; was dir hie fompt / dad geudh ab von dem /
BuredRen. gy iv Beffer oben vbergebliben / wad dir dann jeio vberbleibt / darauf fudh abermal
Ddie tourgel / fo haftu die halbe Leng defi Faffesd 7 oder feine halbe hide / ann mand

auffftellet,

Sum Eprempel / cin Fal hielte am diameter deff Bodens (iff in nedff folgenbder
Figur die lini CT) 288, gleicher theil / am Baudh aber / oder an der lini AV, hielte
¢8 deren theil 327, ond in Die quer / oder an der jwetlini CA, vom Beihel biff onden
an Boden 354. Wirdt nun gefragt nad) TA oder CV, der halben Taufellenge nad
ber gerdde / vnd nad) TR oder CS der halben Faflenge.

12) 11(4 20) (Randnote) Taufeleng 37) Tafellenge
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So multiplicir 354 mit {id) felbg |/ fo werben drauf 125316, multiplicir and
288 in 327 / fommen 94176 / bad nimb von jenem / bleiben 31140 /{0 grof iff die
pierung von CV. deven Wursel iff 176 s. ndmlich TA oder CV.

Ferners nimb bhalb CT, dagd iff 144 7 von halb AV, dasd iff 163 s. bleiben 19 s.
Diff in fich felb8 gibt 380 / dad nimb von der vierung CV, Bbleibt 30760 / ift die
vierung von CS oder TR, deffen Wurfel 175 ond ein drittheil / i iff die halbe
Faflenge,

Alfo hintwider 7 {o dad Faf verbepbhelt bleiben mufte / vnnd dodh nadh der quer
AC gefragt murde 7 mufi man den Boden CT, den Baud) AV, vnd die halbe Taufels
lenge nach der gerdde / nemlich TA / oder CV befant haben. Dann fo multiplicirt
man die halbe Taufel CV oder TA in fich felbff / onnd den Boden CT in den Bauch
AV 7 fepst Beided gufamen / onnd nimbt auf der Summa die Wurhel / o findet
fidh die gwer oder Bifferlini AC.!

Bum Erempel, €2 wave intvendig vmb den Bauch eined groffen drepling Faffesd
153 goll ond fiinfi 19 theil / vmb die Frofhe innen Herumb 135 joll vnd roelff 19
theil 7 ond die lenge groifchen Bdden twere 63 yoll vud dren 19theil / wolte gern wiffen
die Wifierlenge def Faffes. Hie muf ich erfilich die swen diametros fudhen / auff jhren

vmbfraifen / nad) der 6. Lebr. Willen fessen die Civdel fepen alle perfect: fo wirdt
def erfien diameter AV fein 927, 19 theil / def andern CT 820 7 vnund die lenge

20 goifchen Bdden 1200 / weil dann dife halb / ndmlich TR oder CS, iff 600, vnnd

balb CT 410 7 onnd halb AV 463 s. fo nim halb CT von halb AV, bleibt VS oder
27 Kepler 1X

Die Jtoer ober BVis
fier lini jurechnen.



Taufel jurednen.

Baud) juredhnen.

Auf dem 6.7.8.9.
Th.
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RA 53 s. multiplicirg in fid) felb8 / fo witdts 2862 / das fefse su der vierung von
TR 360000 / fo fompt die vietung TA odet CV 362862: multiplicir aud) CT 820
in AV 927 / fompt 760140 / fefse baide jufamen / fo folgt die vierung von CA
1123002 / demmnad fo iff bievauf die MWurkel 1060, 19 theil eined Jols / dIf iff
4 Schuch 8 oll 7 dasd tere nadh der Linser BVifierruthen (als drunten No. So. folgen
foll) bey 29 Emmern,

. 75. Was ein Defterreidhifches Faf heiffe / wie ed sugerichtet werde /

ond wie e8 nach dem Boden / Taufeln oder Jrerlint surednen,

Die Binder in Defferreid) haben ein Negel ein Faf jumaden. Wir / fprechen fie /
Gefens auffd driftheil / das iff / fie nemen ein Taufel / theilen die in drep gleicher
theil / faffen mit dem Givdel dad ein drittheil / vnnd reiffen darmit den vmbEraif
sum BDoden / welden dad Fafi haben folle; nach foldhem vmbiraiff nemen fie deren
Taufeln viel oder wenig 7 bif fie deren guug baben; wann die Taufeln gufamen
geridbtet feind 7 dann fireiden fie alleverff baide Sagen darein; darmit Firgen fie
den theil von der Taufeln / der gwifthen Haide Bidden hinein Fompt 7 vmb etwad ab /
dag er nicht mebr {o lang iff al8 deey halber diametri deff Bodens / die Frofdhe oder
velgen an baiden orfen geben darvon hintweg / ond vber die Bdden auf.

Demnadh aber cin jeded Fafi swep gleiche halbe thail bat / vom Beihel gegen
baiden Bidden hinauf / vnnd aber man die Wifierruthen durch die groer ' nit def
gangen / fondern nur def halben Faffed binein fendet / alfo findet e8 fidh auf difer
suridhtung der Faffer / daf cin hHalbed Faf gleich nad) einem folchen Walger oder
Wellen gerichtet / wie bey No. 73 befhrieben / die ndmlich auf allen andern Wellen /
weldhe nad) der Bifier nur ein jroerlini vndereinander haben / am allerfdhigefien fepe.
Dann gleich twie die Wellen No. 73 7 wann fie ant Boden 100000 brait iff 7 alddann
inn der Hddh 70711 hat 7 vnnd DI gedoppelt madt 141422 / weldesd weniger iff
dann 150000 / drep halbe diametri, alfo audd am Defierreichifchen Faf / iff die
Taufeln omb die Frofche weniger / dann dren Halbe diametri am Boden.

Demnach wirdt die Taufel su einem Oefferreidhifhen Faf nacdh dem befanten
diametro defi Bodens alfo gevechnet / Multiplicir denfelben inn fich felber / was
fompt /7 Dasd halbire 7 ond fuch difes halben thaild Wurkel / fo hafiu die halbe Tauffels
leng auff die Deferreichifche form,

Hingegen vnnd wann dir auf cinem Defferreidhifchen Faf die jwers oder Wifier
lini flirgelegt wirdt / gufampt dem diameter deff Bodens / ndmlich AC snnd CT,
fo vechne den Baud) AV alfo, Multiplicir die Swerlini AC mit fidh) felber 7 ond den
Boden CT defigleichen / wad baider ovfen fommet / muf alfo befdhaffen fein / daf
das letere nicht ettva mebr dann 2 drittheil fep def vorigen; fonfien gibt ¢8 fein
Deferreichifche form.

Dann fo halbir das leptere / vund dif hHalbe thail geudd ab von der vierung AC,
bagd vbrige dividir mit dem Boden CT. {o fompt der Baudh AV.

Sum Epempel 7 die Jwerlini todr 100 / fein vierung iff 10000 / nu lafi def Bodend
diameter fein 8o / fein vierung iff 6400 / weniger dann 2 dritte theil von 10000 /

3) 760040 4) 1122902 34) balbe Taufelleng srars Stoerlin
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fan berotvegen ein Defferveicdhifches Fafi roerden. Nimbs halb s dasd iff 3200 7 DI
vo1t 10000 genommen / bleibt 6800 / dasd dividir mit def Bodens diameter 8o / fo
tompt 85 / fo tfieff wdave ber Baucdh) AV: bamif dasd Faf ein Defferveichifche form
gefvinnen mdge.

Datraufl dann hernad) die lenge deff Fafjed folaet / wie No. 74,

Dann wann CT, oder SR iff 8o 7 vund VA 85, fo iff SV, oder RA 2(5 / obder
dritthalbs / deffen vierung ift 6(25, nimbs von der vierung TA oder CV, ndamlich
von 3200 / o Bleibf 3193(75 fiir die halbe lengen TR ober CS. MWirt alfo die Wurpel
auf difer vierung fein 56(51 ond die ganpe Faflenge 113,

Wurde bir aber mebrers nidht gegeben / dann die jwerlini AC, ond allein der
Schid oder propors jiifthen dem Boden CT, vnnd dem BDaud) AV inn jwoen jablen /
fo thue eben ald todre dir Bauch / Boden vnd Taufeln gegeben / vnd foltefi die
pwerlin erft fiuchben / die fuche and) nadh der 74. Lebr. Hernad) braud) die Negel
detri, nadh der 13. Lebr / darmit du dasd gefundene Maaf in dad gegebne Maaf
ber Smwers oder Vifierlini vberfeseft.

Nimb deffen vier Erempla 7 €S fep der diameter Heff Bodend gum diameter def
Bauds wie 8 ju 9. 9 jut 10, 14§ 15. 17 §1t 18, Uber CA fep getwif onnd warhafftig
100 / toie fompt der Boden CT apgentlich ? So fefie nun Boden vnnd Baud) fep 8
osnnd g/ efc. onund {prich /

8 mal 9 mal 14 mal 17 mal
9 10 15 18
ift 72 ift 90 ift 210 ift 306
8 mal 9 mal 14 mal 17 mal
8 9 14 17
ift 64 ift 81 iff 196 iff 289
halb 32 halb 4os. halb 98 balb 144s.
i 72 | i go it 210 it 306
macht 104 [ macht 130 s. machf 308 madht 450s.

MWere alfo dif die vierung von CA nady dem gefesiten Maaf. !
Entlich multiplicir das twarbaffte Maaf gu CA, ndmlidh 100 in fich felbf / fo
wirdtd 10000. Nun fprich durd) detri.

deff defi
Bodens Baudgs|  Omen
Die vierung CA, fo | 104 | bat warhafftia 10000 642 81?7 | 6154. 77%9.
da nach dbent gefefsten [ 130 5. | wasd hat dann die 81? 100? | 6207. 7663.
maf baben folt [313 pierung 196? 225? | 6363. 7305.
450s. 2897 3247 | 6417. 7192

Hierauf die wurieln genommen jeigen die vier Bdden CT 78(45. 78(8. 79(77.
8o(1. onnd die vier Beude VA 88(25. 87(55. 85(47. 84(8.

9) vierund
30) multiplicirt

18) 180 statt 100 22) 215 sfatt 210
36) 6262, 7188. staft 6363. 7305.

27) 215 sfatt 210 28) 313 statt 308
38) 7914 sratt 79(77  39) B4(79 statt 85(47
27

Fapleng yuredhnen,

Baud Boden vnd
Fafilenge jured:
nem,
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76. Crfte munderbarliche aigen{hafft eines Defterreichifchen Weinfaffes /
ond warumb dife toeife su Bifferen / nur allein in Oefferreid) fo ges
mein fey / ond fonffen in feinem andern Land,

Wann nun dem alfo 7 als folget / dasd ein Defferveichifdhes Faf 7 nadh der Vifier /
onbder allen Faffern (wellenrund juverfiehen / ond die BVeudhe jepo hindan gefenst)
am meiffen halte / fie fepen jefio gleich lenger / toie die Neinfafjer / oder Hirger / tie
etliche Bugarifche,

Bud fitrters / weil der Deflerreichifche Binder wie gehdrt / auff das meife giblet /
alda e mit dem innerlichen Raum gleidh innen ftehet / ond im wepel iff / wie du in
bie vorgefestem Tdafele No. 72. (fo nad)y aufroeifung der vntergefchribnen Whorter
and auff die Wellen jugebrandien iff) bey den gablen 3069 / 3080 vnd 3072 jufehen
bafi; alfo fan e8 jhme nicht viel am Raum fehlen / wann er gleich nidht eben genarn
den Rmwed erreidht: oder wann er {hon einmal die Frojde abfchneiden / ein andere
Gag fireidhen / ond einen groffern Boden einfesen muf.

Sum Erempel / Dad Faf ey alfo gerathen / wann fein Vifier 20 gleider theil
geinnet / dad ¢8 an den Taufeln (fovil von denfelben jvifthen beide Biden hinein
fompt) balte folcher theil 12 jroet mal / fuche im Tdfelin 12 vber dem Litul y HOECH/
da findefu gegenvber vber dem Titul DIAMETER am Bobden 7 dbad der diameter
halten werde 16. Hie were alfo dad Faf swifchen den Bdden 3 halber diametros (basd
iff 3 mal 8 / nemlich 24) bod) 7 vund die Frofhe giengen nodh driiber auf 7 anderf
dann toie droben in befhreibung def Defierreichifdhen Faffes gemeldet worden. Da
findeftu den balf eined folden Fafjed vber dem Titul LEIB / 3072. So aber dasd
Faf redht toere getroffen getveft / hetfe ed jwifchen beiden Biden nidt 24 / fondern
nur 23 halten miiffen 7 onnd am diameter deff Bobdend 16 vnnd ein 3 theil / vbnud
bette alfo gebalten 3080: der onterfdheid iff 8 / darmit dividir 3080 / fo fompf 385 /
wurdeft alfo allererff die 385t¢ maaf oder chtering weniger in einem foldhen Faf
baben / bann die BWifierruten fagt / dasd were von 10 Emmern faum ein Udhtering
weniget.

Hingegen verfuds mit einem Ficgern Faf / dasd vom Beibel bif an Bobden nur 11/
onnd alfo jwifchen beiden Bdden nur 22 habe / ¢ind tweniger dann in der redfen
Defierreidifchen form / ond fep alfo (wie du im Tdifelin gegen 11 vber fihef) der
diameter am Boden etwasd eniger dann 17, Dif Faf wirt 3069 halten / eudhs ab
pon 3080 fo bleibt 11 / darmit dividir 3080 / fompt 280 / da witfin nun die 280fe
Uchtering teniger haben / ald die Vifiervuten fagt: fame auff 7 Emmer erff ein
Udhtering.

Gibeft alfo 7 bas die Defterveichifche Faffer / fie gerabten gleich lenger odber Hirfer /
nur dbag deflen nidit gar suonil werde / allwegen bepnabe jhre Vifier balten / ond
ibnen Baider orten cin fleined abgebe / fo nicht gufdhdgen iff.!

MNimb aber jeso ein NReinfaf / dad aud) Wellenrund fen (dann wir reden jelo
nod) nicht von den Baucheten) dife werden gemeiniglich alfo gemadyt 7 das die Taus
feln gwifchen beiden Bdden swepmal fo lang fein / ald der diameter am Boden / oder

16) ber sfatt den 29) einen

10
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dag die halbe Hdche vnnd derfelbe diameter einander gleidh feind / beide etwas mehr
bann 14 / von ihrer Vifiereuthen 20; Sudhs im Tifele 7 da findeftu den Leib obder
Raum 2828 7 dad geud) ab von 3080 / bleibt 252 / darmit dividir 3080 / Eompt nit
gar 12/ Hie wirdf dir altwegen die 11. oder 12, Uchtering vber Emmer abgehen / wann
du die Deffer. Vifierruthen bei einem foldhen Faf brauden wolteff / alfo das ein
foldhed Neinfaff 7 fo nach angeig der Defferveich. BWifferruthen fedftbalbe Emmer
balten folte 7 nur finff Emmer hat / fiie eing,

Wann aber du {chon auff ein foldhes NReinfaf ein befondere Bifierruthen suridhten
wolfeft / fo laffe feben / wieoil aud dife fehlen murde / wann der Binder nif eben
gleich dag Maaf traffe.

Sepe erfilich / dad Faf werde ein mwenig fiirger ober nideret / nemblidh gerad
14 goepmabl 7 ond der diameter am Boden werde lenger dann 14 ( folfen im redhfen
maaf gleid) fein) da findeffu im Tdfelin gegen vber / dad fein Halt fein wurde 2856.
RNun were dasd rechte maaf getoeff 2828 / hie hette nun durd) def Binderd verfeblen /
ein folded Faf gewunnen ein vbermaf 28 7 dasd were die 101. Uchtering guviel vnnd
mebhr dann fein epgene BVifierrutben fagte / vnnd iff doch hie die Hodhe nur omb den
fibenden theil einer vnitet fiivger genommen / nemblidh 1400 an flatf 1414, Laf
aber fiird ander dbas Faf ein wenig lenger werden (wie dann die NReinfdffer offters
malg oil lenger feind an fauffeln / dann jwen Biden ancinander gelegt) alfo dap
dasg halbe Faf die drey vievtheil von feiner vifier hod) fen / oder 15 von 20 / da
findeftu den Halt im Tifelin 2625 / iff vmb 203 weniger dann 2828 / gieng dir alls
tegen die 14f¢ Achtering oder der 14f¢ Emmer vnnd alfo ein merdliches ab / durch
ein folches verfablen deff Binders / wann du {dhon dem NReinfaf ein befondere Bifiers
ruthen macheefi.

Supor were ¢8 juvil worden / jeft were ¢8 sutwenig. Nidht vil anderft helt ed fich
auch mit den Firgern geffumpeten Faffern. Dabingegen dad Defterreichifdhe Fah /
beider orfen gutenig / aber vmb ein onfenlides vnnd {hier gar nidts ju roenig helf.
VBud baft alfo auf diefer vergleihung anderer Faffer mit dem Deferveichifchen /
leichtlich abgunemen / das ein Defierreichifcher furm ein befondere artige eigenfhafft
vor andern auflendifhen Formen habe / nicht allein jum vil faffen / fondern aud /
ond fonderlich 7 yu der Wifierruthen / oder jum wenig fehlen. Dagd wirt aber bey der
andern eigenfehafit nodh) mebr evfcheinen,

77. Die andere noch mebhr wunderbatlide aigenfdhafft einesd
Defterreichifchen Weinfaffes / vor andern aulendifden.

DBighero iff nichts auff die Beudhe der Faffer gefcheset worden / wie dann die meifte:
Reinfaffer / wie aud) die groffe Oefterveichifche Drepling gar geringe Beuche haben.

el aber doch bifweilen auch gar grofbanchete Reinfdffer / fo audh dergleichen
grofibauchete Unligen / Defterreidhifher Form / fhrfomen / ald fragt ¢d {ich / wie
fich bie die Bifferruthen halte / vnud ob jhr fo hlecht gutramwen / oder wieoviel {ie bey
¢inem vpnnd anbdern Faf / uovil sder jurvenig fage.

1) foeniget ssaft mebe
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Antioort / wann ¢8 gefpilt werden folf / o fdnfe man die Kavten nicht Hinfilicher
legen obder witnfen alff e8 albie mit dem Defferreichifchen Faf verfeben iff / das
fanfiu alfo verfiehen.

Sdhlage dir difmabhlé die runde fefimme gwifdhen dem Beihel vnnd beiden Bidden
aufi dem Sinn / vund thue alsd wann der Bauch am Faf ju einer {thneide jufamen
lieffe / oder ald wann e8 vmb dad Beibel ein Neiffen Hette / ' namlich ald wann
dag Fap nidhtd anderd waire 7 dann oo Botunge 7 ober given abgeffamie Kegels
ftdde / mit den braiten Bdden auff cinander gefifirnst / toie bey der 18, Figur sufehen /

noch mebr aber bei hie bey gefigter 21. Figur / da iff der braitte Boden VA, der
Kegelftod VCTA, onnd der andere onten darvan difem gleidh.

@8 wille fich aber der einfdltige Lefer nidht ergern / das ich von foldherlen Faffern
fchreibe / die nicht in rerum Natura, oder dodh yum wenigfien nidt inn Teutfdhland
feind, €8 gefchicht Darumb / weil Die Richtfchnur / nach weldher die Faffer fich arten /
mufi som grund auf disputirt perden : difer Nichtfchnue hab ich im Lateinifhen Werd
nicht den namen Fafi / fondern vilmehr nomen artis, ndmlich Truncus conicus,
gegeben / Teut(ch Kegelfiod, Albie aber inn difem Tentfchen aufyug / hab ich mit
dem namen Faf / dem Teutfdhen Lefer efwad beffer firlendhten wdllen / dieroeil
Dodh dad meiffe (oiewol nicht alled) an den Faffern ond fonderlich an den Botungen
sufeben iff.

Weil nun hie durdh den puncien A dasd Beibel verflanden wirt / obder in den
Botungen der ranfft ond durcdh AC die Bifierruthen / fo bedende ferners / dasd folde
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lenge AC Bleiben 7 vnd hingegen die form deff Faffed ober der Botung fidh auff vil
ond mancherlen wege vergfialten vnd verflellen fonde / ald§ AGCX iff ein halbed
Defter. wellenrundes ober gerabed Faff + ATCV iff noch die Oefter. form / aber
bauchet wie ¢in Botung 7 dbann die halbe Taufel AT helt fidh) gegen dem diameter
am boden TC, gleid) tie die halbe Taufel AG, gegen dem diameter am boden GC,
ond baben dod) baide formen nur cin BVifierleng oder gwetling AC. Wlfo fan fich der
Boden CT fort vnd fort verfleinern oder vermindern / ond hingegen der bauch oder
in der Botung die weite deff obern ranfftd AV vermebren laffen / dag CT vnd AV
je neber ond neber jufamen fommen / bif entlich baide linien CT, TA fammitlich
ber lint CA gleich lang toerden / onnd hingegen AV fo lang alg baide AC, CV;
barmit iff der BVaud) AV oder die obere weite inn der Botung o grof gewadfen /
biff entlich gar nicht8 mebr drinnen gebliben / ond baide boden am Faf auff eins
ander gefrudt worden, Hievauf mevdefin s dad entlich der groffe baudh (verfiehe an
folchen Faffern da ein jede Taufel vom Beibel an s jwo gerade fireden Hat) nur
fehadlich wirt / ond auf sroepen Faffen die nur ein Wifier AC haben / nicht allewege
bag jenige am meiften balt / dad den griffefien Baudh hat. !

Was nun gefagt von der Defferveichifchen form oder propors der hich AT, gegen
dem diameter TC, dag {oll auch verfianden toerden voun allen andern formen vnd
propotfien / al8 yum Erempel / AIC, AFC iff die Neinform / doch die Faffer feind
nidht gar aufgemablet. Dann AIC bedeuttet dad Faf / Wellenrund / aber AFC
bedeutfet e8 mit einem fehneidenden Baudh bey A, ond haben dodh abermald baide
Faffer onder jhunen felbg / ond mit den jwepen vorigen Defierreichifchen nur ein
WBifier AC. Wie aber IC der Bobden am Neinfaf viel feiner worden 7 dan GC der
DBoden am Defferreidifchen Faf / da dodh die Wifier AC baider orfen nur einerley /
alfo Fan det Boden IC aud fort alfo je mebhr ond mehr verminders 7 vud endilich gar
gt einem puncten / vnd dad Faf gur lini werden / darmit dann abermal nidhts
Darinnen Bleibt / foie dann im obigen Tdafele sufehen / wie fich der Leib oder Raum
mit dem Boden CI vermindere oder vermehre, Gleidhsfals fan foldher Boden CI
aud) groffer werden 7 ndmlich CG, alda das Wellenrunde Faf / wie obgefagt / am
maiften helt; Jtem e fan der Boden nod) griffer werden / ndmlid) CE, da ¢8 ans
fabet wider weniger jubalten / biff endtlich der Bobden fo grof wirt alg CA, ond die
hach gar verfchivindet 7 alfo dad abermals baide Bdden jufamen Fommen / vnnd
fein Faf mebr da iff. Hiermit haben wir Freuproeife vnendtlich vielerleny Sorten der
Faffer 2 bie alle sudereinander nur ein BVifier AC haben,

Hie fragt fiche nur 7 weil erfigemeldet 7 dad man endilich dben fhneidenden Baud
fo toeit ond theff madhen tonde (wann die BVifier lini bleibt) daf dagd Faff weniger
balte 7 al8 wann ¢8 gar feinen Baudy) nicht hetfe; ob dann alle folche gerade oder
sugefcherfite Bauche {chadlich. ntwort / an den furhen geffumpfften Faffern gwar /
die da Hirsier feind dann dag Defterveichifche / iff o8 allegeif alfo / je groffern sugefdherff:
ten Baud) fie haben / je weniger fie die Bifier halten / e8 fey die Defferreichifche / oder
ibt aigne Wifier / onnd wann ein {oldesd furped Faf nach den Taufeln gerad vnnd
ohne Baudh ift / o helt ¢8 fein BVifier am maiften 7 ober gehet jhme von dem Halt /
den die Defterreichifche Vifierruthen eiget vnd ausfaget 7 am wenigfien ab.

30) BE, 43) Bifierrutten

Auf bem 19, The

Auf Th. 22.
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Hingegen an den langen Faffern tie die NReinfiffer feind / ligt vil baran / dagd
fie bauchet fepen / dann det BDand) wann er aud) gleid) jugefdherfft 7 oder ein magerer
Baud iff 7 gibt jhnen das fie die Wifier beffer halten / dann wann fie gerad vnd
Wellenrund waren / ond gar feinen Baud) hetten; doch guverfichen von gimlichen
vund gebrdudyigen Baudhen / dann wie gehoret / wann die juge{derpfite Bauche
vngewonlich hod) / ond die Bidttungen oben gar weit werden 7 wie die Mild{chitffeln
ober weitlinge / fo drdet fich dad {pil wider vmb / das fie allgemad) wider weniger /
ond entlidh gar nidts halten.,

Aber an den Defferreidhifhen Faffern / wie fie oben No. 74, bejdhriben / iff e8
abermal gleidh im mwedfel / ber {hneidende Baudh gibt jhnen nidhtd vnnd nimbt
ibnen nidhts / er wolte dann vngewonlich grof werden / da nimbt er jhnen aud / wie
allen anbern: wie aber bald hernach gemeldet werden foll / fo fompt jhme dif ald:
dann gu bilff 7 das man bie ju Land feine foldhe Bdudbe an die Faffer machet / da
die Taufeln pon Boden an gegen dem Beihel gerad ju lauffen / ond omb die Mitte
Deff Faffed einen Neiffen oder {dneide maden.

$elt alfo ein Defterreichifches Faf allejeit feine BVifier / ed hab einen folden Baud
obet hab feinen / vnd DIiff iff die andere wunderbarlidhe aigen{dafft eined Defters
reichifchen Faffesd vor allen anderen: darum dann die Defferreichifche behende weife
ju Bifieren fonf inn feinem Land / da anderlen Sorten Faffer im braud feind /
gebraudht werden mag. !

78, Wiewil die Oefterveichifch Bifierruthen an einem jeden uflendis
fchen oder ongewonlichen Faf / dad doch fonflen am Baud) mit dem
Defterreichifchen einerlen Gefdhlechts iff / suwil oder jurvenig fage.

Der ridtigeft weg Diff su wiffen iff difer 7 rechne nach dem du thaild bifbero bif
orndermifen toorden / thails im dritten thail noch teiters mwieff ondermwifen terden /
wienil ein jeded Faf warbafftig Halte / Wifier ed Hernadh mit der Defterreidhifchen
Bifiervuthen / wicfiu leidtlich feben 7 wievil o8 mehr oder weniger halte / dann dir
bie Wifierruthen fagt.

$Hette aber einer uff jur Kunft / onnd toolte difed wiffen obn die Viflereuthen /
mwie fie in Defferreich gemadht wirt / nur allein auf erfundigung der tieffen am
Baud) / def diameters am Boden / ond der Taufeln Leng swifchen baiden Bdden /
wie man am Reinffrom vifiert 7 der findet im Lateinifchen Werd nicht allein den
process gut einer foldhen vergleidhung / fondern audh den augenfheinlichen berweif
vnd allerhand vortheil jurechnen.

Dann ed gleichwol efiwvasd Hirpern process gibt / al8 wann man fonfien den
Ordinari weg gebet mift der Fafrednung / anch guten befchaid vnd gemerde hat /
bag einer nicht darff forgen ed verfithre jhne die rednung / oder er habe eftva ges
fablet / fondern er weifit yuvor / wievil jhme aller orten vngefabhrlic) fommen miiffe:
foer nur dag Fundament redht verfiehet,

Dieteil aber dod) dife demonstration mif fampt den gebrandhten Terminis aud
im Lateinifhen gans netw vnd vngewonlich / dabero ich mich beforgen miiffen / ¢8
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werde fiir den Teutfhen Lefer nodh viel {hivdrer vnnd alyu fpibfindig fein; ald hab
ich fie bie nicht nadh der leng einflibren / fondern allein die Summen deffen / wasd
durd folde demonstration albereit geredhnet onnd gefunden worden / hicher vbers
fesen todllen.

Namlich gleich wie dad Defferveicdhifche gerabe ober Wellenrunde Faf (oder die
Deflerreichifche gerade Botiung) das aller erfie iff von den lengern ju den Firfern ju
geben / welded allegeit foviel / ja entlidh ein toenig mebr in fidh belt 7 bann ein anders
Defterveichifchesd Faf 7 mit einem gugefherfiten Baudy / (oder ecin Botung oben weit)
fo mit dem vorigen nur ¢in BVifier hat: alfo findet ed {fidh audh inn den lengern
Faffern / ald wie die Reinfaffer feind (onder welden wie No. 77 gemeldes worden /
Oi¢ Baudyete nodh fabiger feind / dann die gerade Wellenrunde jhres gefchlechts)
bas allwegen das jenige Bauchete vnder allen andern feins gefhlechts am fabigifien
ift 7 weldhed mit dem Defterveidhifchen MWellenvunden oder geraden / dann jumal nur
einerlen Hhdch hat / wann baide auff dben Boden gefesit vnd auffacridhtet werden; ¢d
fen nu jego dag lenglechte Faf Ddher oder nidever / fo belt e alle wege weniger
bann das gleich hobe / das ligt nicht daran / daf dasd Defterreichifche braittere Bdden/
das Neinfaf aber cinen tieffern Baud hat (verfiehe e vom Baud) mif einer {hneide)
wann {ie nur baide ein BVifier haben.,

Ferners ond wann gefragt wirdt / wieviel dann difer jugeftherfite Baud cinem
folchen lenglechfen Faf aufid aller meifte geben fdnde / ift die Untwort / dasd ed vnder
den Beuchen von gewonlicher grdffe fein 3ibl babe / fondern je griffer Baud / je
mebr ein foldes baudeted Reinfaf ein anders geraded Faf feinesd ge'{hlechts vbers
trifit / dodh thut der gefherfite Baud) (was die gewonlidhe Baudhe anlanget) nim:
mermebr fovil / dad ein folches langed Faf cinem Deflerreichifchen Faf / mit dem
e8 nur ein Vifier Hat / gleid) fabig werde / fondern ed haben audh die gebaudete
Reinfaffer (verfiebe die gefdherfite Baude) fo aud die gar hohe oben tweite Weingfiber
alleseit noch weniger / dann die Defferreichifche Wifierruthen ausfaget.

Wolte man aber durchauf von gewdhnlidhen onnd vngewdbhnliden Binden ges
fragt baben (ivietwol al8dbann fein Faffurm mebr bleibt / and) fein Naiff angelegt
merden fan) fo iff erivifen / dad inn den Reinfaffern die vhermaaf am fang / von
einem an der mitte gefdherfiten Vaudh verurfachet / vber dad gerade Faf feines
gefdlechtsd / fdnde Bif auffd dritte theil deBfelben hHincin lauffen onnd nidht Hiher.
Mehrer particularia finden fich inn hie onden gefestem Tafele.

e ~ Sobelt -

g g g8 | & ¢
—_— = = Dag NReinfaf gegen dem

g 3 -g"g‘ h '-5':§ Defte:rfeiﬁcbff er.
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? So helt
g g 2| & <2
25 - ] Das NReinf it bem
gz B ogF| § g2 et
Xg | .8 ~2 | & ®3 | =
= Defter. _ Meinfaf | = - _ =

4.5. 168. 167 — ‘ 648. 685 —{ ombs 42 theil weniger
5.6. 255. 254— | 990. 1036 — ombs 26 theil weniger
6.7. 360. 359 — | 1404. 1456 | HmbE 23 theil weniger .
7.8, 483, 482— | 1890, 1946 —| ovmbs 20 theil weniger
8.9. 624. 623 + || 2448. 2521 ombs 18 theil teniger
9.10. | 783. 782 + | 3078. 3160 +| vmbs 17 theil weniger 10 1
19.20. || 3363. 3362+ 13328. 13468 €ntlich ben nabhe vmb§ 11 theil
tweniger / wie im Tfelin bep
No. 72 jufeben.

Suuerfiehen difed Tafele / fo fese e8 wdre miglich dagd ein Deflerreidhifched Faf
fondte gemadyt werden / dad ein auffeben befte / wie jwen auff einander geftirste
weitlinge / ndmlich weldes sroepmal o theff am gefherfiten Baud) rodre / ald am
Boden (wiewol ¢ nidt miglich / dann e8 blibe fein Naiff). Ein NReinfaff (da die
Faufel giveper Bdden diametros lang iff) wdre aud) jroepmal fo tieff am gefcherffren
Dauch ald brait am BDoden 7 vnd hetten baide gleich lange Wifier / da firde ein
anders Defterveichifch geradesd Faf / fo auch dife Wifier bette / fo offt 15 Achtering 20
baben / al8 bad Baudyere 11 onnd etiwasd driber hette s Dagd gerade Neinfaf tourde
fo offt 54 baben / al8 offt bad BVaudyete 60 hette: wurde alfo dad baudete Reinfaf
omb den neunten theil mebr balten / dann dad gerade Meinfafi / hingegen das
Dauchete Deflerveichifche bepnahe omb dag bdritte theil weniger dann dag gerade
Defterreichifche. Entlich dad Baudhete Neinfaf wurde dasd Baudete Defterreichifche
phertreffen mebr dann omb dag drifte theil / alled von folden Beuden juverfichen /
die von beiden Bidden an / gegen dem Bephel vnnd vings herumb / gerad juges
feherfiet feind. '

Ao wann der Daud) deff Defierreichifchen vmbs halb theil fiieffer twdre dann der 7o
Bobden brait iff / oder wdre gegen dem Baudy / wie 3 gegen 2 / {o gieng dem baudhes 3o
tert Die 3offe Achfering ab / wdr er ombs driteheil tieffer / oder wie 4 gegen 3 7 da
gieng dem Daucheten die 66fte Udtering ab, Da aber die aebrendhige Baudhe ans
fangen / al8 7 wann fic ombg vievte theil ffieffer dann der Boden / da iff im
baudheten erff von 150 vngefabrlich / die eine toeniger / vund wirdf alfo der defect
immer fort fleiner / vund o fortan auch von NReinifchen / onnd endtlich mit der
vergleichung / wann ein Reinfaf mit einem {chneidigen Baudh nicht vmb das ganfie
dritte theil deg diameters pom Boben / theffer iff am Bauch / fo helf ¢8 die Deffers
reichifche BVifier gewifilich nicht / onnd foviel weniger / fo viel feicher der Baud iff /
gegen dem Boden jurechnen.

3‘3;‘35?3;‘."; Diff alled iff juverfichen von folden Faffern / die omb dad Beihel gleidhfam ein 40
" fberffe Haben: mit dbenen aber / die von einem Bobden jum andern gebogne Taufeln

6) 284 statt 254 8) 1846 statt 1946
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Haben / nach einem folchen bogen / der bep baiden Faffern einerley gefdleches if /
al8 baids am Reinfaff ond am Defferreichifchen Citronencund / oder an baiden Spul;
rund / efc. da iff ¢8 gar ein twenig anbderft,

79. Noch weittere ond mehr frenfdhwaiffende vergleichung allerhand
Fdffer / die auch an den BDiudhen onderfchidlich geartefe rundungen
haben: weldhesd vnder jhnen die BWifierruthen am beften halte.

Wann man alfo alle gleidhbeit der Baude an jwepen Faffern ingd frepe Feld
fegiet / ond nicht mebr yroen / weldhe einerlen art rundungen an Biuden Haben /
gufamen nimpf / o iff fein vedhfe Negul mebr flir jufdreiben. Dann alddann fan
gefcheben dag vuder goey Deflecreichifthen / dag eine cin fvides gewdlh am Baud
habe / durdh HRIF deffen 7 ¢8 watlich auch die Defferreichifche Vifierrushen vberiveffen
ond mebr Halten fan, Dif wil ich dir mit etlichen droben bep No. 52. 60. 63. abs
gehandleten Erempeln betveifen.

Cin Faf / deffen weitte am Boden iff 19 / die theffe am Baudy 22 / vund alfo
omb bas fechfte theil / oder etwad weniger / theffer am Baud) dann breitf am Boden:
das hat sivifchen beiden Bdden nach dem geraden Walger gehalten 3290 / efc.
pnderm Raiffen oder am Citronenrunden Giictel 735 / gufamen 4025. wie bei No. 60
sufeben. Wann aber eben difed Faf vmb dasd BVepbel cine Scherffe gebabt bette
onnd von dannen gegen beiden Bdden nicht gebogen getveft toere / fonbdern gerad /
fo twere fein ganper Raum gegen dem geraden Walger oder Wellen gtvifdhen beiden
Biden / nemlichen gegen 3290 getwefi /7 wie 361 gegen 421. Multiplicir die vbermaf
60 mit 3290 / fompt 197400 / dad dividir mif 361 / fompt 547 / die fefse §u 3290 /
fo findet fich der ganfe Naum 3837 / omb 188 feniger / dann wann 8 stoifhen dem
Benbhel vnnd Boden Cirdelrund gebogen were / darmit dividir 4o25 / fo findeffu 21
onnd bei gwap driteheilen / wivt alfo der Civdelrunde Baud von einem Boden jum
andern allwegen vmb die 21 oder 22 Adtering mebr halten 7 dbann wann der Baud)
pom Bepbhel gegen dem Boden gerad were,

Damit du aber wiffefi / von wasd Faffen diff Crempel lautte / {o mevde / bag jhme
droben fein lenge gegeben worden 27 / da der diameter am Boden gehalten hat 19,
onnd am Baud) 22.

Gefie dag halbe theil eines jeden fepe fo lang / vnd weil dann die vierung von 27
iff 729 / onnd die vierung von dem vbermaf 22 vber 19 nemlich von 3 iff 9 / o wirt
mit jufamen fefung 729 onnd g / die vierung su der halben Taufellenge fommen 738,
Die ! vierung aber von 38 / (fo lang were jeso der diameter def Bobdens) iff 1444 /
deffen balbed theil were 722 / iff alfo die halbe Taufellenge / mit der vierung 738 /
nach der 73. onnd 75. Lebr gar vmb cin geringes lenger dann die Defterveidhifche
Fabform vermag.

Das ander Erempel No. 60 / iff mit ganpem Fleif jur Oefferveichifchen Form ges
richtet / dann da helt der Boden 3 7 der Baudh 4 7 die Lenge 4(1231. Dann wann
id) die vierung vom Boden 3 nemlich g halbire / fo wirdt darauf 4(s. die vierung
der halben Taufellenge vom Boden biff jum Beibel nadh art def Defterreichifchen

z0) beiden febit 31) DOM sfalf vON
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Faffes. Dannen nemb idh hintveg (25 / iff die vierung der vbermafh (5 def halben
diameters am Baudy vber den halben diameter am Bobden 1(5. Wlfo bleibt mir 4(25
ift die vierung gu der balben Faflenge. Sudhe nun die tourpel hievauf , die iff
2(06155 onnd doppelt 4(1231 iff die lenge def gangen Faffes. BVund hat alfo dif
Faf die Deferreichifche Form. Difed nun hat droben gebalten / nadh der Citronens
tundung gevedhnet / 43(88, aber nadh der et eined gedoppelten Kegelffodsd nur
39(93 / tweniget dantn juvor vmb 3(g5 das iff bepnabe der eilffte theil weniger.

Gibe da / wann idh hundert Unlagen hette / die alle mit einander I. einerlen
diametros an den Boden / ndmlich vberal 3 / I1. einerlen Tieffe am Bauch ndm:
lich 4 ¢ TI1. einetlen Wifier anff dem Defterreidhifchen Hemflab nach der quer / vnd
alfo einerley leng an den Taufeln / ndmlich 4(24 bielten / fie hetten aber dodh nicht
einerlen bdgen vom Beibel an gegen dem einen vnnd dem andern Boden / fondern
Dasd eine wdre gand gerad vom Beihel an 7 biff gegen jedem Boden / alfo dasd e nur
allein omb dasd Beihel einen bug hette / dag andere aber / hette vmb dagd Beibel
einen Fleinen bogen / mit den vbrigen enden der Taufeln lieff e8 nach den Bdden
gerad binaufi 7 dagd dritte ware nod ¢in wenig mebr ploderet / ond entlich wdire cing
von dem einen boben vberd Beihel heriiber gegen dem andern boden gans gered
Cirdelrund gebogen: fo fondte bep aller oben aufigedingten gleichheit / nur von
bifer einigen binterfielligen ongleidhbeit wegen / nod) das ein Faf omb die ailffte
Maaf oder Emmer mebr halten dann dad anbere / vnnd wer nicht die Feiimme
ptoifchen dem Beibel onnd Boden inn adyf nimmet / der fan mit gutem grund nidt
fagen 7 ob ein folded Faf (dad vmb dasd drittheil titeffer iff am Bauch / al am
Bobden) jehen ober ailff Emmer halte / wann er {dhon die Defferreidifche Bifiers
ruthen oder fonflen die gewobnlidhe Fafredhnung braudhet. Nodh mehrere Epempla
finbefin bep No. 63.

Dif bat abermal an den langen Reinfaffern nod) einen mehrern aufifhlag vnder
jbren felbffen.

Bnd endtlichen wann man allerhand Reinfaffer mit allerband Deferreidhifchen /
obne einige bedingnug gleicher Baudhe vndereinander hernimbt / onnd die alle nach
der Bifier gleidh Halten folten / fo fan fich dad fpil mit No. 77. aud bifweilen gans
ond gar verfebren / alfo dad ecin grof vnud wol gebaucheted Reinfaf / mebr halte
dann ein weniger gebaudieted Defferreichifched Faf.

Dif gubefcheinen / wil ich dir hie an ffatf allerhand Crempeln / ein Tafelein fite
Augen fiellen / inn reldem der Boden vom 25ftent thail bif auffd halbe thail defi
Dauches abnimpt,

Merd aber / weil wic hie von der Cifronentundung handlen / welde fompt auf
einem Girdelfchnifs / fleiner dann cin halber Civdel / fo bat ein jede art def Faffesd
fein gemwiffed $ibl ond maaf / tweldhed ed mit der tieffe deff Vaudd nidht vbers
fdhreitten fan / fonffen blibe e8 nicht Citronenrund / fondern tourde endelich Upffels
rund; dife maaf toirdt jhme beffimmet durdh die Kugel / weil fie gleidh das
mittele helt gwifchen dem Apffel ond der Citronen / ond mit der Kugel die Apfiels
rundungen jbr endfchafit + ond hingegen die Citronenrundungen jbren anfang
nemen, '
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Alfo aibt nun die Kugel dem NReinfaf / dad der BJaud) auffd HidfE gwepmal
fo tieff fein fan al8 der Bobden brait iff: onnd dann belt die alfo abgeffupte
Kugel Bepnabe ovier dritthail def doppelten abgeftupsten Kegeld , der Odrein Dif if ju verfiehen

gerecht iff. Dem Oefferveichifhen ¢ibt fie jum
groffifien fdhick / wie faff 5 gegen 3 / {cherffer
200000 gegen 123607 / tan alfo der Baud nicht
jmaier Bidden tieffe haben / ond bhelt alddann
dad Faf fiben 6 thail feind doppelfen Kegels
fiods obder Botunge. Das vberige findet fich im
Lafele 7 dad halte gegen dem andern 7 No, 78/
da toirffu finden / tann in einem Neinfaff die
proportion deff Bodens gegen dem Baud ift /
wie 7 gegen 8§ / dag algdann dasd Neinfaf nadh
dem Kegel gevedhnet / ombs 20 theil reniger
balte dann ein getaded Oeff. Faf / dad mit
jbme einerlep Wifier oder jwerlini hat. Vnd
bingegen belt ¢8 nadh der Citronenrundung
vmb das 20 theil mehr dann nadh dem Kegel,
Darauf folget / wann ein Reinfaf diefe tieffe
am Baudh) habe/ onnd darneben Citronenrund
fey / fo balte e die Defferreidifche Biffer fo
gut ond geredt / ald ein Defferveichifchesd ges
raded Faf. Hette ed nodh einen tieffern Baud) /
fo wutde ¢8 das Defterceichifche gerade nod
mebr vberreffen: wann aber der Baud) feicher
ift am NReinfaff / dann vmb dad 7 theil def
PBobdens / fo mag ¢8 cinem geraden Deffers
reidhifchen nicht gleichen / wann e8 {dhon Citros
nenrund iff / gugefdhiveigen s dag ¢8 einem
Deferveidbifchen an Form onnd tieffe gleidh
gebaudbeten juvergleiden fein folte s dann
wann gioep folde Faffer an Form vnnd tieffe
gleich gebaudet feind # da bleibt ¢8 bey dem
Téfele No. 78.

Derohalben vnnd damit dodh aud) ein twenig
ein gewifibeit albic aufgeseichnet werde / fo
merdet ibr Weinvifierer / {o wenig von hoben
aber diirren / Das iff gegen dem Beibel juges
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61. 63.
58. 59.
54+ 55
51. 52.
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45. 45.
42. 41’
39. 37.
36. 34.
330 31.
30. 27.
27. 24

21, 18,
18. 1s5.
15, 12,
11. Q.

8. 6.

theil der Citros
nenrunbung

Geometrifih  vnbd

nidt Binberifd /

—1 bann man fan fein

fo grofi gebaudes

ted Faf auff bife
form maden,

fdherfiten Beuchen gubalten / an Deflerreichifhen onnd fivgern Fdffern / foviel
defto veidher feind die hobe / wol in Cirdel geordnefe Beude, Bnnd jhr Reinlens
der haltet in allewege an ewren langen Faffern diejenige groffe Beudhe in ehren /
da die faugen nach der lenge twol inn Cirdel gebogen feind / onnd toiffer fiie
gemwif / je groffer der Baud) / wann er alfo vecht in Cirdel gebogen / je mebhr cudh
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etwer rechnung verfithret 7 da ibr gwifthen swvepen Cylindris oder Wellen / einen im
Faf den andern vmb dasd Faf 7 nad eined jeden aufigerechneten Leib oder Raum /
dag mitfel nemet / wie eudy deffen droben No, 6o, vand 63. Erempla filr augen
geftelt worden, War ifid / wann die Taugen vmb das Spontlod) cinen Bug oder Klad
betten / foie die Nomifchen haben follen / alfo das ein jede Tauge ywen gerade theil
hette / gegen jedem Boden einen / fo thete dife ewere rechnung der fachen yuvil, Wann
fie aber toie jeso gefenst iff / durcdhauf gleich gebogen feind / fo thut ewere rednung
der fadben oil gu wenig. Hierauf dann aud) der Hodbhgelebrte Heer D. Hartman
Bayer Statt medicus yu Frandfurt / leidhtlich gufdlieffen bat / an weldhen Sorten +
der Fdffer jhme fein Medium Conicum juftatten fomme onnd an welden ¢8 jHme 10
bingegen nur binderlich fene.'
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Bon ubereitung vnnd gebraud) der Oefterveidyifchen

Weinvifierruthen,

8o. Wie ein feder Haufitvirt eine gerechte Wifierruthen nadh dem ges
vechten Sinfier {chuch oder cacmentirten Maaf beveitten / oder ein anz
dere probiven mdge: jtem von dem Defterreidhifchen Emmer snd

Achtering.

Madh dir eine gerade Ruthe von Lerdhenbaum / odber fonft einem ges
raden Holls / mebr breit dann dict / fpise diefelbe gegen dem einen Ende
nach der breitte gemdahlich su / alfo das fie vnden faff eine gerade {hneide
getvinne /wie ein gerades Schrotts oder Stem Epfen / verivare die {chneid
onden mit einem Silbernen oder meffinen Schudh / damit dife fhneide
burdh das vilfeltige fiiiren onnd ffupffen fich nicht bald abnupen fdnbde,

Bon difer {hneide / madye die Rutbhen einer Linter Klaffter 7 dasd iff /
fedhg Sinier Schub lang 7 deffen dir hieneben in bepgefiigter Figur ein
gerechter halber Schub / beim Stattgericht ju finf caementirt, pnnd
in feine 6. 3B abgetheilt / firgefelt toirdf. Einen jeden ol theile
ferner$ in 19 gleicdher puncten / fooil feind Sar in einem Mondss
Cirdel / ober inn der gulden [abl 7 die Jdrlich vornen an die Calens
det / gleichronl nicht Gulden / fondern nur roth gefest wivt / dad merde
von befferer gededhtnus toegen. Alfo wirt dife ganse NRuthe in 1368
puncten gehen. Diefe gleiche vnd Fleine thaile foltu auff die eine fhmale
feiten der Rutbhen ordenlich nad einander veryaicdhnen 7 alfo daf der vn:
derfte punct nedhff an der {chneide / mif det iffer 1, der nechffe drfiber
mif 2 gegeichnet erde 7 onnd {o fort an / Bif ju dem aller oberfien / da
fol die piffer 1368 fallen. Gin verfiendiger waifit jhme wol ju thun / wann
et gleidh nidht alle 1368 puncten mit jren giffern jaichnet / dargn dann
die ruthe viel ju eng fein wurde,

Hietauff nun / hab id) dir ein Tdafelin hienadh gefenst / anf weldhem du
feben Fanft 7 auff weldhe puncten die geichen fallen /ju einem jeden Seidl /
Achtering / ond Emmer / welde gaichen gerad gegen vher auff der einen
braitten feitten miiffen cingefhnitten werden. BVund merde / das dir ein
fede giffer nach dem gaichen (. Dedeutte den gebler ju einem Bruch /
deffen Nenner iff allveg 10.

Fernerd iff gumerden / warumb idh Odreperlen Emmer fese, Sn dem
vergleich der 5 N. O, Landen Anno 1542, gefroffen / werden 8 Adtering
auff ein viertel gejeblet / dabero die Udbtering den namen befommen /

ond 4 vievtel oder 32 Adhteringe flir einen Emmer / Dif iff die rechie (fo
genennte) alte Maaf, Wie nu hernad) ongefabrlich vor 7o, Faven erfis
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lich dasd Bngelt / darnad) Anno 1562. die einfade ond entlich Anno 1569, die
doppelte japffenmaf aufffommen / iff die angabl der Kandeln in einem Emmer /
von 32 Kanteln / exfilich auff 35 7 bernad auff 38 / entlich auff 41 geffigen. Damit
ift der Tan auff die weite halfe geleat worden / die fich mit verringerung der Maaf
nit haben mwollen eingiehen laffen. Dergleichen ordnungen feind aud damallen in
Wiirtenberg ond anderdivo gemadt worden,

Sonfien fan idh auff allerhand beridhten fovil verfiehen / dasd obiool allein 41 die
rechte angabl der Kandeln in einem Emmer fepe (foviel ffeben aud aufi den gerediten
vifierfidben gegen dem geichen cined Emmers gerad vber) jedodh fo einer jme einen
Emmer mit Kandeln meffen leffet / beut man jhme nur 4o Adptering fiir einen.
Hingegen olte der Kauffer gern 42 darfiir baben / ald ob der Schend wol 42 auf
cinem Emmer aufifchende. Weil dann beiderlen / teinere vnnd grofere durd den
aigen nugien / neben dem den die Landdordnung gibt / auffommen / bab idh fie
omb mebrer nadrichtung wilfen jufamen gefest / vnnd an feinen orfen drunfer
eingemifchet / oieoil meiner puncten auff einen jeden Scud) vnd Joll gehen.!

81, Was fiir einen Baud) dad jenige Faf gebabt / auf welchem die
Defterveichifche Bifierruthen hergenommen / gemeffen oder cacmentirt
foorden.

Wie droben bep der 13, Lebr meldung gefdheben / fo gebet der Defferreidhifche ges
braud) der Wifiervuthen nidht anbderfi redyt an / e8 fepen dann die Faffer einander
dbnlich / oder ob fie einander nidt dhnlich / dad dod) fonfien die Fafformen vnders
einanbder gleichgiiltig fenen.

MNu hat ¢8 fich goar bey No. 75. befunden / dad die Binder in Deflerveich cine
tegel baben / nadh deven allegeit der Boden gegen der Taufel cinerlen Shid behalten
folfe 7 ound bep No. 76. dasd dem bebalt nichts merdliched benommen twerde / wann
fhon der Binbder fein Regel nidht eben auffs genauneft treffe. Jtem No. 77 / wann {hon
die Faffer / fo nad dem Schidt der Taufeln onnd Bdden einander dhnlich / nicht eben
gleiche Baudhe haben / fondern etlide gar einem Cylinder sder Walger gleidh fenen 7
anbdete aber theffe Daudye haben / fo fern das dodh die Baude vmb dasd Beihel rings
herumb eine fcherffe haben / von dannen fie gegen den Bdden gerad hinauf lauffen /
als waven ¢g jwo anff einander geftirte Botungen. So ey abermalen dem Deffers
reichifchen Faf mit dem Baud nidhtd gegeben / andh nichtd merdliches benommen /
ond halte ein {o gebaudbetes Faf aleich fovil ald wann e8 allerdings gerad vnnd ohne
Baudh todre / onnd dod einerlen BVifier hette, Dif gioar / fpredh ich / hat fich bifhero
alfo befunben.

Wietwol nu gemeiniglidh die Faffer / je groffere Bandhe fie haben / e mebr fie in der
mitten gachrund /2 ond alfo einem doppelten Kegelfiod (wie am 62, blat) bepnabhe
gleich feben: Sedoch vnd wann audh bifweilen Baude flirfommen (twie bep No. 79
gemeldet) die fein rolgefchidt in einen Cirdel gebogen 7 vnnd alfo mit Wein wol ans

13) benn sfasz ben
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geffillet feind: da wil gleidhrool ein wenig ein vngleidhbeit auch ondern Defterreichis
fchen Faffern entffeben / die iff aber deffo weniger yu anten / oder yu adten / weil e8
der augenfdhein gibt 7 daf dag erfie Faf 7 dbaraufi man die Vifier genommen / nidht
ein putlauttere gerade am Baud / fondern gewiflich cinen runden Baud gebalfen
haben miiffe 7 Derotwegen dann alle andere Faffer die aud alfo gebauchet 7 abermalen
ibre Bifier geredit halten / die aber fo eftwad weniger am Baud) haben / nidht vmb
viel weniger / onnd welche mebhr gebaudbet / nicht vmb viel mebr in fich Haben / dann
ibnen die Wifier gibt,

Diff alles guermeifen / beddiefite e nidht il ombihwaiffend / wann man inn
Deftereeich auch ein cacmentirtes gefdf hette / dagd cinen gerechten Cmmer ielte:
dieteil aber der Emmer nur allein auff der BVifierruthen caementirt iff / fo miffen
wir von der heutiges fags gebreudhigen Udhtering anfaben 7 vnnd auff den Emmer
jurnd vedhnen, Derbalben fo laffet ons erfilich nemen die cacmentirte Vifier anff ein
Adhtering / die ift gleicher / obeingefithrter puncten 100, Wann nadh diefer ptoerlini
burch die 75. Lebr cin Deferreichifches geraded Faflin gerechnet wirdt / fo getwint
¢$ am £eib 604600 / halb 302300.

MWann nu das erfie Faf feinen Baud) /7 ober aber einen gugefcherfiten Baudh (weil
baided im Deferreichifchen Faf gleidh ailt) gehabt hette / fo miiffe ein halbe Wchtes
ring nicht mebr in fich balten dann fowvil meiner thail / jeden einet Vnitet lang brait
onnd hod) verffanden. IJh hab aber bey der Statt Dbrigleit ju Ling ein Caementirte
balbe abgefordert / onnd mit groffem fleiff su etlich ' onderfehidlichen malen gemeffen/
Das fie mir angefitllet hat eine runde blechine Bitchfen / die am Boden gehalten hat
meiner puncten in die leng 77 / onnd in die braitte 74 fampt 2 drittheilen.

Sn dife Biidbfen bab ich die ertvehnte Hhalbe gegoffen / die hat fie angefiillet / meiner
thail 68 hod. uf difer Hdch vnd diametris am Boden findet fidh) nadh der 24. Lehr der
Naum def Wafferd 307055 7 bad iff vmb 4755 meiner getofivffelter puncten mebhr /
dann droben dad Defferreidhifche Halbe Fafilin mit ciner Walger gerdde auff die
Bifierlini 100 gevednet / gebalten bat. Sibeft alfo das ein Oefferveichifthe Caemen-
tirte halb Kandel bmb dasd 6sfie thail mebr belt 7 dann wann ein FiFl obne Bauch /
auff die BVifier einer halben sugericdhter wurde,

Darauf dann folget daf dasdjenige Fafl / auff welchem die Defferreichifche Wifier
genommen worden / nach angeig def Tdfeling No. 79 / vmb das 20 theil tiieffer am
Baud geweft fein miffe / ald brait am Boden: fo anderff die Taufeln redht Civdel:
tund gefriimmet getveft,

MWiare aber die friimme der Taufeln quf der Parabola oder auf einer Hyperbola,
Dag iff omb das Beibel gdchrund / vund gegen den baiden Boden aufiwdrs gerdder
getwefits fo Fan der BDaudh ool vmb ein qutes tieffer gemefit fein. MWie dann gmeinigs
lich bie Fdaffer mit gar theffen BDiudhen dife form gewinnen,

@3 iff aber faft glaublid) / weil die alte / in andern Landen braudyige BVifier redhs
nung fich fonflen auff den MWalger oder Cylinder fundirt, fo werde audy derjenige /
weldher die jeso gebrdaudhige Wifierruthen anfenglich beftelt vnnd caementirt, in dem
mwobn geffedt fein 7 dag folde rechnung nofwendig vmb efwas verfahlen miffe / wenn
dag Fap nidt vecht Cylindrifch oder Wellenrund fepe / vnnd rerde fid) derotvegen
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nach folchen Faffern vmbgefehen haben / welde gar vnfichtige Baude aebabt 7 ond
einem Cylinder ober Walger am aller ehnlidhifen gemweft feind. Sonderlich wivt ev fich
omb mebhrer gewifibeit willen / an die groffe Defiereeichifche drepling gehalten haben /
die fonden von fhrer fdhtvere vnd von der gefabhr wegen im Walgen / feine hobe
BHaundye leiden.

Dodh bin idh nicht in Abred / dad dif ein gar fubtil Werd / onnd nidt fo fharpff
drauff sugeben fen 7 wie e die gablen geben. Dann bebend twie flein meine theilung
fen 7 ba 19 puncten einen Joll maden / wie leicht fan e8 fein / dad ¢d miv in der Hdch
defi MWaffers vmb einen {olden theil gefablet habe / darmit hette ich fhon omb den
68 theil def Waffers gefeblet 7 bas iff {hon fhier der 65 theil 7 auf welden 65 thail
wir bifibero den Baudh gerechnet.

Nem idh dann nun die Hd def Waffers inn meiner biigen 67 / fo blibe dem Faf
gar fein Baud) / alg wann es ein gerader Walger getwefit wdre / nem idh fie aber 69 /
fo fellt fchon der 4o theil auff den Bauch / vnnd muf er alddann nach aufweifung def
Tafeling No. 79. omb dasd 12 oder 13 theil def Bodens tileffer gereft fein 7 aud nad
ber Citronenrundung,

Sch Halte aber nicht 7 daf ¢8 mir mebr dann vmb eine foldhe Vnitet fahlen folle.
Bud iff gwar aud) diff ein gar geringer Baud) / wann ¢ gleicd) vmb dasd 12 theil
theffer ift / dann ber Boden / da hingegen die meiffe Unlagen ond fleine Faflin /
fo mir nod firfommen / vom 1ofen in sten thail tieffer am Baud) gewefit feind /
dann am Boden, !

82, Wie dad Fap aeffaltef fein folle / dDamit die Bifierruthen
dich nicht verfithre,

Anfangs wil ich widerholet vnd erinnert haben / dad meine meinung nidt fepe /
daf man durdh die Defierreichifche Bifierruthen / etlicher fiirgeben nadh 7 bey einer
Achtering wiffen tdnde / wieviel ein Faf halte: dann tie bep No. 63. mit Erempeln /
ond No. 79. mit mehrerm grund erivifen / iff folches bifhero nidht allein den Defiers
reichifchen / fondern audh allen andern Weinvifierern snmiiglich getweft. Dann das
efliche jbres aignen bedbundeng fubtile RNechenmeifter fich onderwinden ddrffen 7 bey
cinem Glaglin aufigurednen / toie viel dad Faf halte (wanns nidht brait gedrudt /
nicht bodenbol / fondern junen glat fene / feien fie darju) bagd heifit miidlen fefigern
ond hummeln ver{dhlnden / was willen fie vil bon Beulen ond Boden fagen / fo fie
dody noch die Bendpe nicht fennen?

2af dir derohalben die Deferveichifche Bifierruthen wegen jhres leichten gebrands
ond guten vortheils lieb / vnd vor allen bifhero veritbten Bifiercichungen wolbefolhs
len fein 7 ob fie dir fhon nidht eben bep einem Glaflin / Uchtering / BWiertel oder
Emmer (in den groffen doppel Dreplingen) gutrifft / angefehen der aller glebrieffe
Rechenmeiffer 7 der nodh fhrfommen / mif aller feiner Kunft 7 dir nodh wol vmb ein
mebrers fallivn fan.

Doch fan e nicht {dhaden / wann du didh nach denen bifihero erwehnten vnders
fthaiden 7 ond wasd fonfien einer vnund der ander anfdinget / fleiffig richteft / darmit

20*
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bt mif dbemjenigen / was du auff der BViffereuthen findeff / juhengen vnd yu dispen-
sirn wiffeft.

Crftlich / fol die Faf Taufel mit fampt den Feofden anderthalb Boden lang fein /
nidt viel lenger /7 aud nidht viel tirger 7 bann baider orfen wirde e8 die BWifier nidt
fo wol halten,

um andern befibe e8 / ob ed cinen vbermdffigen ond plodereten Baudh habe /
bann die Bifierrutben gehdrt aigentlich nur auff folde Faffer / weldhe nicht vber dasd
12 thail auffd maiffe / tieffer am BDaud feind / dann brait am Boden ; oder aud auff
foldhe / an welden die Taufeln / twann fie nodh theffer gebaudet / yoifchen den mitteln
NRaiffen gachrund gebogen feind / ond gegen den Boden gerdder hinauf lauffen / vnd
fo beren feind wdre / twurde dir die BWifierruthen ju wenig fagen / dbann die hobe ond
ploderete Baude feind veicher,

Dodh fol dad Faf audh nidht gar glaft fein wie ein putlauterer Walger / fondern
ie gefagt / {ol der Baud) vom 20fen biff ind 12 thail / mit einer wol formirten run;
bung herauf geben / oder {0 er gddhrund vmb die mitte / fol er nod) weiter herauf
geben: fonfien wurde dasd Faf feine BVifier nicht {o wol Halten.

Fiirs dritte/ fo dir aber ein langed Reinfaf firfime / mif ecinem tfeffen ool inn den
Cirdel gebognen Baud) / dad mag mit haltung der Wifier einem redht gebaudieten
Defterveidhifchen gleichen 7 vnd fonflen gar nidht / wie No. 79 ertvifen.

Biertens 7 ob der Boden / oder ein Taufel etiva theff eingebogen todre / da braudhe
Didh def Uugenmaffesd / wicviel etiva ein folder bug auftrage / dad geuchftu billich
von der Bifier ab. So man dad Faf auff den einen Boden auffrichtete / lieffe fich
difer fehl am obern Boden mit Waffer eichen.

Gondetlidh aber onnd jum flinfften Hafiu didh an den theffgebaucheten Faffern
wol fiegufehen / dag fie vings herumb gleich gebandhet 7 onnd nicdht efrwa | oben vmb
bag Beibel mit vilen braitten / onden aber / mit vielen {dhmalen Tafeln befest fenen /
ond gleichfam am ruden ligen 7 vund den Nabel (Das Beibhel) vberfich febren; dann
wa difer febl fich befindet 7 da fanfiu aunff den plodereten Baud) nidht {o viel fdhdken /
el er nur oben / ond nicht jumabl auch onden / (o toeit herauf gebet, Na ed wirdt
bir algdbann die BVifierruthen vmb ein merdlichsd yuoil fagen 7 weil e8 oben von einem
fo hohen Beibel viel weiter iff bif an die Bdden / dann wann dasd Beibel vuten ges
madf wurbe.

Hingegen vnd gum fechften / wann etwa dad Benbel eingebogen twdve / das fan
gar Bald ein nambafftes aufitragen / fo die Wifier ju wenig fagt.

Fiird fibende fol basd Faf an Boden vund Baud) nach dem Naiffen recht Civdelrund
fein 7 bann die Defterveichifche Bifier iff nicht auff die Walfhe Lageln gemacht. MWies
wol bie fein fonderliche gefabr nicht iff / dann ob wol die Bdden mit dbem twetter fich
werffen 7 nadh der feit eingeben / ond dag Hols fich jufamen treiben laffen mddte /
Da bingegen die hiddy vnoverenderlich / vnd die Fabre jhnen nidhtsd benemen laffen:
fo gibt fich aber bingegen der Vaud ettvad inn die braitte vnnd nidere wegen der
fchwdre / fompt alfo eing dem andern yu Hilff onnd jubuf.

Entlich onnd gum achten / fo die Tafeln intoendig vngefchrounglidh did rodren / fons
derlid) an den Bdden / von der flerde twegen / alfo daf dad Faf innen nidt glat

16) daf statt dag
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wdre / das [af ich den Binder verantworten / die Meffunft nimpt fich omb dagd nidt
an / was vnordenlich iff / wann mans eder feben nod greiffen fan.

83, Wie die Vifierruthen jugebrauden aunff die Fdffer
onnd Botunge,

Dad wirdt mit hievorgehender Figur fiie Augen gefielt mit jwepen vngleichen /
aber einander allerdingg dbnlichen Faplein / bey welden A vnd O dad Beihel bes
deuten / AZ ond AC die Bifierruthen weldhe mit dem geichen 27 Cmmer ober Adhs
fering ang Beibel vaicdhet / im fleinen Faflin vaichet die Vifierruthen OK oder OT,
ans Bepbhel 7 mit dem geichen 1 Emmer oder Udhtering.

Hie ift aber jumerden / weil inn einem Faf dad Beibel nidt ein foldher punct fein
fan / ! toie bie in der Figur bad A snd O, fondern ¢8 muf ein gimliche neite haben /
fondetlich andh) vor der Vifierruthen twegen / dad man diefelbige vngehindert nach der
goee binein fenden fonde: fo wil o8 eine notdurfft fein / dad man guvor einen gewifs
ferr puncten (nicht anffen fondern) inwendig an der offenen Taufel geichne oder in
finn neme / onnd die ruthen AZ, AC an denfelbigen innerfichen puncten A ju bais
den mablen anfihlage / anch wie tweit difer punct an der Vifierruthen rvaiche / ans

27

27

T
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Y

merde; dann fo man nidht von nur einem puncten / fondern herdiber von der einen
fenten deff Beibeld / hindber aber von der andern feiten meffen / oder aunffen anfehlas
gen 7 vnnd dad Holfs jum Wein oder innerlidhen Raum rednen wolte 7 tdnte leidts

20 lich die Wifierlini vmb einen Joll ju lang oder ju furh genommen werden / das triige

in cinem groffen DOrepling nabend jwen Emmer auf.

Die 22. Figur.
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Bifierung der
Botungen.
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Wann nun difer gemerdte puncet / ond dasd Beibel mit jme / nicht eben gerad in der
mitte ffehet / fondern AC efwas lenger iff / ond alfo mehr Emmer oder Udhteringe
seicdhnet 7 al8 AZ; al8 yum Eprempel AC gaigete 8 Emmer /AZ 10 Emmer / o nimbt
man nur dasd mittele jroifchen baiden fitr die geredhte Eneh / ndmlich 9 Emmer / vnd
fchadet dife halbirung der aemwifibeit nichts, Hite dich aber dad du nicht etiva dad
mitfele nach der gleichen thailung nemefi: dann ¢8 wihede div in den Fleinen Faffern
omb viel fablen. Inn den gar groffen gwar friige ein folder Heiner onterfhaid ond
deffen halbirung weniger auf.

Nlfo Haftu didh) audh feiner jrrung dabero subeforgen / wann efwa baide Bdden
nicht gleiche Felder hetten / darumben fich doch andere Bifierredhnungen mit fonderm
fleiff onnd verdrieflicher Urbeit annemen miiffen. BVrfach diefer baider poffen iff /
weil e8 in der Defterreichifhen Fafform febr menig aufitrdge; bey andern Fafiforten
lief ¢8 fich nicht alfo verrichten. Defibalben dann dife avt su BVifieven fonfien in feiz
nem Land alfo angebet / wie in Defferreich / man braudye dann aud) dife Form der
Fdffer.

Dife toeife s Vifieven gebet aundh auff die Bottungen: weldhe auf cinem Faf (gerad
vmbg Beibel entywengefhnitten) gemadt werden / oder fonfien nit viel niderer oder
hiber feind 7 dann ein halbed Faf; da fepet man den Wifierfiab andh auff dagd ein
Gnbde deff Bodend /ond meffet vber ywer bif oben an den rvanfft / gerad gegen vber;
Dag fan man alfo omb onnd omb verfuchen / 0bs fiberal gleidh eintreffe 7 oder ob man
mitfeln miffe: Allein ju merden dasd die angahl der Emmer vnnd Wchteringe / fo auff
Der Wifierruthen anjeiget toirdf / den Bottungen nur Halben gelte.

84, Wann fein sugerichte BWifierruthen gur hand / oder dife
onfere von 6. Schuben su {eht groffen Fdaffern nicht lang gnug wdre /
wie algdann die Defterreichifche Faffer nichts minder
bebend sumefien.

So nimb cinen jeden fiab / braud) jhne / wie man die Wifferruthen braudet /
balt ibn darnad) gegen dem Linger Schuch / gufehen / wieoil Schudh obder I5Me die
Bifier oder gioerlini im Faf halte. Dann im Tdifele auff die Vifierruthen geflelt
No. 8o / findefiu fchon tievil Emmer ein jede angabl der I8lle bedeutet,

Bum Crempel / basd Faf bette nach der yroer 4 Schuch ond 10 Idlle 7 die bedeuten
inn der Tafel mehr dann 33 Heiner Emmer ju 4o Adteringen / vund weniger dann
33 mitferer §it 41 / dann jene haben 1096 meiner puncten / diefe aber ha'ben 1106
derfelben /7 abet 4 fchubh onnd 10 §8lle haben 1102/ dad iff vmb 6 mebr dan 1096/
onnd eftva vmb 4 toeniger dann 1106,

So aber ein folder fiab lenger tourde dann 6 Schud 7 alfo das dife lenge im Tifes
lin nicht g1 finden todre / fo nimb dad halb thail oder dritt thail oder vierthail der
gefundenen lenge an Schudhen / I8len vnd Heinen thailungen / fudim Tafelin / wasd

5) Hittte 13) vernichten 17) Beihl 34) 1202 staif 1102
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¢8 fitr eine Epch angeige / die multiplicir mit 8. tann du dad halb thail genommen /
oder mit 27 / wann du das drif thail 7 ober mit 64 / wann du dasg viert thail genom;
men / fo hafin audh die gange Ench defi grofien Faffes.

Bum Epempel / die vifierlenge mit dbem Linger fhub gemeffen / bielte 10 fdhub
onnd 3 jdlle /7 weil e8 nun mebr dann 6 fhud / fo halbire ed 7 vnnd fud 5 fhub onnd
anderthalben 3olle / das iff 1168 Heiner theilungen im Tdafelin / da findeftu dad 1140
geben 36 mitferer Gmmer / vnd 1179 geben 4o mitterer Emmer / der onderfeheid
ift 39 onnd macht bie 4 Emmer/Nun iff 1168 mebr dann 1140 vmb 28 / das ift bey:
nabe drey viertheil von 39/vnud madt weniger dann die 3 Emmer / hielte alfo diefe
halbe vifier nicht gar 39 Emmer. Bnd roeil du die Wifier halbirt Haft / o multiplicic
39 mit 8 / fomen dir 312 Emmer nidt gar 7 das iff bey 311 Emmern / fooil hielte dag
Faf.

Gefest 7 der ftab were 15 Linger {hub onnd flinfithalben yoll lang / hie fanfiu nicht
dag halbtheil nemen / bann e iff ing afelin aud) ju lang / nimb derhalben das
drittheil 5 fhub onnd anderthalben yoll / dagd gibt / toie juvor / etvasd fveniger dann
39 mitferer Emmer; feil du dann das dritte theil genommen / fo multipliciv 39 mit
27 / bag madyt 1053 / bielte alfo dag Faf bey 1050 Emmern: onnd alfo fan man
alle Feffer vifieren / bif auff den halt 1728 feiner Emmer 7 dasd iff fiir Deffecreich
meineg wiffend gnug.

Su Hepdelberg aber ligt ein Faf / deffen Tauben oder Taufeln feind 27 Schub lang / Qagme A

Der Boden 16 7 der Baudh 18 {dhud) hod) / wie in einem defihalben aufgefertigten
Kupfferfiud vermeldet wirt. Redhne von den Taufeln einen {hudh auff die Belgen
ober Frdfche / bleiben 26 fchub / vnd die Halbe leng nad) dem MWein 13 fdubh /
rechne nach der 74. Lebr feine giverlini / die twirt nicht gar 22 {hub. Nun dif Faf
iff nicht vil lenger dann die Deflerreichifche Form , Gefest / ¢d fen gerad die
Deft. Form onnd der Linger Schuch / wieviel wirdt ed Defferreichifcher Emmer
balten? $ie fanfiu toeder dad halbe noch dad drittheil nemen / dann du findefk
e nidht im Tafelin, Nimb derbalben das viertthail von 21 Sduben / das iff 5 Schuch
3 Rble 7 die geigen im Tafelin /7 ober auff der Oefferreichifdhen Vifierruthen
42 Emmer, Weil du nun dasd 4 theil genommen / fo multiplicit 42 mif 64 / dbas macht
2688 Emmer. Wie dann im Kupffecfiud bepgefest wiedt / dagd Faf halte 132 Fuder /
oder 795 Dhm vnd 3 viertel 7 das trifft ongefabhrlich alfo ju / wann man bey vierthalb
Defterreichifcher Emmer auff ein Pialsifhe Ohm rechnet,

Nicht vil anderft fol man jhme aud) dann jumal thun / wann eine lenge ju Bis
fieven todre / Bivier dann die leng eing feidls$ / wie drunfen No. go. ¢d die noth ers
forders / dann man duplivt oder friplivt die lenge / ond nimmet hernadh das 8 vber
27 thail von feiner End.

23) 16 statt 13 24) 21 statt 22
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85. Wann dad Faf nicht mifte auffgebeibelt rerden / wie jhme als:
dann mit der Oefferreichifchen BVifierruthen / oder an deven flatt / mit
jrem Tdfele bey No. 8o. bengufommen,

Meffe mit einer ruthen von gleicher thailung/oder mit derfelben feitten an der BVifiers
ruthen / wie bodh oud brait ein jeder Boden XZ onnd GC abfonderlid) fepe: findefin
ben Boden nidht Civdelrund / fo nimb dagd mittere yivifchen der Hihe vund der braitte
eines jeden Bodens. Jeud) hernach ein Band omb def Faffed Baud) herumb / das
doch das ! Band fich nicht auffiveden vnnd aufdehnen laffe wie cin Faden / ond auf
difem vmbfraifi / vechne nad der 6. Lehr / wie lang der diameter vom Baudh fen mit
fampt dem Holfs / meffe aud) an Frdfdhen die dide der Taufeln / yeudh ab folder
diden swo / vom diameter deff BDauds / alfo bebeltefiu den diameter AY def bloffen
MWeind 7 dba das Faf am dideften ifi.

Entlich meffe aud) mit einem auffgefperten Civdel / toie roeit e8 fene von dem mitteln
puncten def Bepbhels A bif hinauf an baide Boden /X vnnd G, da mufiu die lenge
der Frofde vnnd deff Bodens dide wiffen verniinfitiglich su fchdpen / onnd darvon abs
gusiehen / dDamit div die baide lengen AX onnd A G nue allein nach dem MWein bleiben.

Hieemit haffu gu dem einen halben Faf dife Maaffe GC, AG, ond AY ju dem
andern aber X7, AX, AY.

Gudye derhalben hierauf nach der 74. Lehre baide lengen AC, onnd AZ, al8 wann
bu fie mif der Wifierrnth oder fonft einem ffab gemeffen hetteff. Wann dir dann nu
bie Wifierlenge bierauf befant worden / fo thue jhm fernerd wie du bep No. 83. 84.
gelebret bifi.

Gtliche gebrauchen fidh eined pergamentd / darauff die Emmer alfo auffges
febriben feind / roie auff der Wifierruth / allein omb foviel lenger / al8 viel CG
ond GA jgufamen lenger feind dann AC: feien aud) an / onden am Boden C,
fabren vber die Frofche bep G, ond fireden dad pergament bif ind A / ba jeiget e8
die rechte Epdh / allein dad die Fro{dhe bep G der gewifibeit etwas wenigesd benem:
men mbgen.

Diefe toeife wirdf von den BDiidhfenmeifiern auch ju abmeffung der groffen Stide
gebranchet: ond fan ein {old) pergamen / auff die Fafiend gerichtet / obn einige ver:
enderung aud) dorthin gebraudbet werden / ndmlid) alfo.

Wann alle fiude onder einander bepnabe einerlen Sdid haben / vnund einander
ebnlid) feind 7 audy auf einerlen Seng gegoffen feind; fo laf dad fleineffe wegen /
Wifier 8 hernady mif einem foldhen pergamen / wie cin Faff / ndmlich fee mit dem
pergamen ju onderfl am Muntlod) an / fabr oben hindiber biff and Iindlod) / oder
gar erhinter an dasd end / vnd merd / weldhe gabhl dber Cubifhen Thailung oder Emmer
auff dag end falle: die halte gegen der jabl feines Gewichtd von Jentner oder Pfuns
dens hernadh Bifier ein jeded Stud mit demfelben pergamen / ond merde die ans
gabl der Emmer / fo baftu dren gablen die geben dir durd) detri dasd Getvidyt cinesd
folchen vngewegnen ffuds,

21) herauf 27) F statt G
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86, Summatifdhe widerholung vrnd infiruction / ¢in jedes Faf
auf feinem rechten Grund gurednen,

Deffer bedatff man inn Defierreich ju den Landfdffern gar nidht: die BVifierruthen
ift fo richtig ol fein rechuung nimmermebr fein fan, Aber die Yuflindifde Faffer
feind von fo vielen vnd manderley Sorten / dagd e8 dannod) aud) flir die BVifiever in
Defterveich nicht ein onebner bandel 7 daf fie foldhe onbraudyige Faffer recht Vifieven
lernen. Dann ¢8 wiffentlich iff /dagd taglich viel aufildndifche Faffer ingd Land fommen/
cinfweder voll mit Reintweinen / oder angufitllen mit Defterreichifchem Wein / ond
auffer Sandts gufiibhren.

Gonberlich aber iff difer lepste theil def Bihling audh fir die andeve Ldander ges
meinet / die fich der Oefferreichifchen art ju BVifieren nicht gebraudien finden. !

Meffe mit der oben befchribnen Wifiereuth 7 ond derofelben gleidh aufgetheilter
feitten / a8 du an einem Faf meffen fanff / ndmlich L. die goetlinien AC, AZ wie
MNo. 83 / dodh hie mit der gleidhen / vnnd nicht mit der Cubifchen thailung: o aud II.
die batde Biden GC onnd XZ wie bep No. 85, Jtem II1. die tieffe AY fiie {ich felbft
ond gumal durd) den vmbiraiff / wie bep No. 85. Dann o du auf dem vmbiraif
nicht eben das jenige findeft / wasd dir dein ffab / nad) AY bhinunter gefendet / an:
seigef / fo iff der Bauch am Faf nicht Civdeleund / dife vngleiche rundung am Baud)
magfiv and) erlernen durch einen aroffen eingefrfimpten €ivdel / oder durdh Par-
allellinien.

Dann fo meffe aud) die lengen AG, AX, mit einem Cirvdel / toie bey No. 85: vund
weil du mit abfehung der Frofche vnd deff BDodens / al8 in einem blinden Werd /
verfablen modteft / fo laffe didh von gewifibeit wegen nidt verdrieffen 7 diefe lengen
audh gurechnen / auf den 3 gemeffenen linien AY, AC onnd GC, durch die 74.
Lebe.

Wann du nun alfo diefe linien alle gemeffert vnnd gevedinet haft / fo fuch erfilich
bef Faffesd gerade lenge von X gegen G, auff der 74, Lebr / ndmlich alfo. [end ab
den halben diameter eing jeden Bodend vom Halben diameter def Baudhé (oder
wann fie nidht Cirdelvund / fo nimb die mittere leng auff dem lengfien vnnd firges
ften diametro ¢ined jetwedern) wad bleibt das multipliciv in fidh [eIbff ond seuds ab
von der vierung AG, fo bleiben die vierungen su der einen vnnd der andern halben
Fafleng 7 die iff die Wurgel darauf.

Mmit diefer balben Fafleng onnd mit dem Diameter GC, onnd feiner Civdels
flach / fuch nach der 24. Lebr den MWalger oder Cylinder, der auff dbem Boden GC
fiebet; alfo thue auch mit dem andern halben thail / twann fie gar vngleiche Biben
betten /feind fie aber gleich/fo bedatff e$ nidht doppelter arbeit/fondern nur bloffen
duplirens def einen gefundenen MWalgers. Hiermit hetteffu den einen ond jwat grifjes
ften thail deff Naums odber Weins im Faf / ndmlidh fovil deffen nach der gerdde jivis
fchen Baiden Bdden GC ond X7 iff. Hernad iff es einig vund allein guthun vmb den
pberigen thail deff Weind / foviel deffen vnbdern raiffen ffedt / vnnd omb den

12) Miffe mit der obnen 21) lenge
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gefundenen Walger hernmb gebet wie ein Gitetel, Wietwol aber fhon allberait die
flienemiffe linien befant gemadit feind / fo fanfiu doch noch nicdht geraded wegesd fores
geben / toeil du die art difer Gfivtel oder Baudhd noch nidht waiffeff / audh nidht ein
jede art deffelben redhnen fanft / wie droben No. 64. angejeigt worden, Muft didh
derobalben auff swen tvege thailen / ond auffeinem cin folde Gitrtel vechnen / weldhe
gewif weniger iff 7 bann die am Faf /7 auff den andern eine folde die gewif mebr
ift 7 oder doch gerad das redhte Maaf: damit du wiffeff daf dadjenige / fo man
fudht / fich gemwif innerhalb difer sweper gielen halte,

Der erfie weg nimmet dad Faf an wie einen gedoppelten Kegelffod 7 vud redhnet
diefe sugefcherfite Gitrtel nach der 52. Lebr / auf baiden diametris deff Baudd vnnd
def Bodensd / onnd auf dem allberait befanten Walger / auff dem Fafboden ffehend:
diefer fagt gewiflich sutvenig.

Der andere MWeg nimmet diefe Giietel fiir Citronenrund an / redhnet diefelbe auf
der 63, Lebr. Diefer weg fagt vndermeilen redit / offt aber fagt er juviel,

Wiltn nun entlich wiffen twievil ongefabrlich ein jeder su wenig oder suviel fage /
fo muftu sum flinfiten durch cin gefchideed Infirument erlecnen 7 wasd dad Faff an
der Taufelleng fitr eine rundung habe, So dich nun geliifiet dif nadh aller {hevfie
sutechnen / fo nimm cinen vievedten glatten ffab / fo lang cin | Faf fein mag / der
fich nicht leichtlich biege. Un difem ffab follen fiinff oder {iben Mittterlein / jeded mit
einem gugefpisten fiefit / bin vnd ber gerudet werden mbgen / fo dad fic dodh fefi
fteben / ond nicht hin onnd Her wanden / ein jeder fiefft fol auf dem Mitterlein von
dem ftab herfite gefchrauffet merden mbgen / dodh der mittere ffefft mag mitten am
fiab angebefftet Bleiben / der ol aber eftwad fenger fein dann fein raiff an feinem
Faf mit fampt den Banben did iff. Wann du nun wiffen wilt /7 wasd das Faf am
Daudh fite eine rundung habe / fo nimb fiiv dich die cine Fueg am Faf 7 anff diefelbe
fess deinen ftab mit dem fefen ftefft auff/ gleich mitten am Baud def Faffes / hernad
tude an dem ffab je stven vnnd goen auf den vberigen flefften in gleider weit von
dem mittern ffefit gegen den baiden Bidden hinauf / an foldhe ort / ba die fleffte
sifchen den raiffen auff die flirgenommene Fueg binunter rvaichen mdgen / die
yoen eufferfie rude gav auff die Frofde Hinauf / vnd jroen andere nabend su jhnen /
da bdie etffe raiff auffhdren / gleidh weit voneinander, Schrauffe die feffte alle vom
ftab berfliv / fo tweit / Biff {ie alle fo wol al8 der mittere vnbetwegliche fitfamlich anff
die Fueg raidhen,

Wann du nun alfo fitnff oder {iben puncten von der gebognen Fueg def Faffes inn
dein Infirument gebradyt / fo leg den ffab fittfamlich nider auff einen flacden Tifch /
ond toa ein jeder fpisen hingeigt 7 da frag einen puncten auff den Tifch, Wann alfo
alle fitnfi oder fiben puncten auff den Tifch auffoetragen / fo magfu ohne fonderliche
Jrrung aleich thun 7 ald wann die friimme jvifhen jwenpen onnd jwepen eufferfien
puncten ein gerade lini wdre / oder ald wann ein gerade lini / durcdh folche jwen
cufferfte puncten gegogen / gleidh su eufferiff am bogen anfiviche. Derohalben fo
hanbdele mit foldhen gwoen anfiveichenden linien (auff jedem end einer / deren
bie nur die eine BC) ond mit dem ovberigen bogen (bie nur balb / ndmlich
BV ober BO efc.) mit difen / fpred) ich / Handele nach der 65. Lebr / jeudh die
lint BA (doppelf) onnd AF, pidne aud) den puncten C, onnd thail den windel

8

jo

40



10

20

i

30

Bifter Bitchlein

CBA inn gioep gleidhe thail durdh BN, merd aud) den puncten N, onnd fanfi alé;
dann nach diefer befchaffenbeit dem bogen feinen rechfen namen geben / wie du
dafelbft gelehret Bift tworden, Wann alsdann der Bogen (dburd) die 5 oder 7

puncten angebildet) bep dem puncten N durdh
gebet 7 fo bebalt was du nadh dem andern tweg
gerechnet baft / dann {ovil wict basd Faf gewiflich
faffen., MWa nit / fondern er gehet oberhalb N durd) /
ald in L O. ober V. fo laffe die gange lini NC ben
ganfien onderfchaid baider rechnungen gelten / vpund
fo ein groffed fiud von difer lini jwifdhen dem
puncten N onnd dem bogen flebet / fo ein grofies
ftuc von dem onderfchaid baider rednungen foltu
von Der letern redhnung def Faffed bintveg
werffen. MWann aber der bogen onder N durdh:
gieng / ndmlich BE (weldhed dodh nidht offt ges
febeben wirdt / wann ed redht jugeber) fo bielte
dad Faf nod) mebr / dann nach dem andern weg
gerechnet toorden / vund mifte man alfo auch {os
viel Hingu feBen von dem onderfthaid baider vech:
nungen / fo ein groffed fiud NE fdve von det lini
CN. |

®ewif iff es 7 das difer process nad) der redhten
fcheiben giele / dann je Eeiner CI, CO, oder CV, je
nebener ¢8 bey dem erfien facit bleiben muf: das

aber hierdurdh eben dagd fhwarie getroffen weede / nad) griindlicdher Geometrifdher
Kunf 7 dasd wil ich nif fir gewif aufigeben haben. Andere Geometrae mdgen aud
fuchen / ich hab im Lateinifchen Werd mit erfindung viler newer demonstrationum

meinen ehren gnug gethan.

87. Wie man durd) die Deferreichifche Wifierruthen allerhand
auflendifche Faffer / Lageln ond Stantner BVifieven / vnd
den grifiefien thail der hicvor befchribnen verdrieflichen
raittungen vberfragen fdnde,

Wann dad Faf lenger iff dann die Defferveichifche form vermag / fo begreiffe mit
einem Civdel dag viertheil der Boden braitte / ftich derfelben drey vom mittelpuncten
beff Beibeld gegen dem Boden hinauf / wa der leste punce felt / da geudh einen
Faden / Borten oder Band omb dad Faf herumb / der fich nicht ddhnen leffet /
darauf etlerne nach No. 6. den diameter am felbigen ort / dodh yeuch ab die Taufel
pund Raiffddide von baiden enden deffelben diameters, damit dbu Habeft die Hiddh

def bloffen Weind am felben ort,

a0*

F
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Die 17. Figur,

fange Faffer.



Kurge Faffer.

fageln.

Stantner.
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Meffe hernach die Baudd theffe mit einerlen Maaf / trag baide diametros def
DBauds onnd def erweblten Cirdels auff cinen ebnen Tifdh gegen einander vber / ond
ordne auff jede feit die abgeffochne leng der Taufel 7 oder die 3 viertheil deff Bodens /
alfo das eine Spiefiedete vierung auf diefen vier linien werde / dod) alfo geordnet /
dag die baide goerchlinien vber ed (oder von eim ed jum andern gegen jhme vbers
fiebenden gegogen) cinander gleidh fepen, Dann fo Vifier dife gwerdhlini mif der
Defterveichifchen Vifierruthen / fo findeffu twie viel Weing in einem {olden langen
Faf fen 7 swifchen jwepen foldhen ermweblten Cirdeln: Bleibt dir alfo nod) vrgemeffen
vbrig / wad baider fent pwifchen difen Cirdeln vnd jwifden feinem benadbarfen
Bobden ecingebet, Wilte nun dife gwey nad dem finn abgefchnittene fiud / oder
RKegelftdde nadh No. 24, vnd 49. 52. rechnen / dasd fiehet dir fren, Wiltu mir aber
folgen / fo fep bie nidht allyufubtil / fondern meffe nur allein mit dem Eivdel / wie
weit ed nod) an der Taufel von dem euffern gemachten puncten bif jum Boben
(innerlich dem Wein nadh) fepe / vnd madhe auf den drepen viertl def Bobden
diameters foviel thail 7 al8 vil Emmer du auff der jwerlini gefunden / febe hernadh
dag vbrige von der Taufel drauff / wie du e8 mit dbem Eirdel begriffen / fo fibefu /
wiepiel Emmer inn difes nach dem finn abgefhnittene find def Faffed 7 ond feinen
gefellen am andern Boden / eingebe / dad fehe yu dem / wad die Wifiereuthen
gegeigt: Da tirdt dir offtermablen eben bdasdfenige fommen / wag du mit der
Wifier nach dem gemeinen toeg gefunden haft / ndmlich / danjumal wie No. 79.
gemeldet / wann dad Neinfaf vmbs (ibende thail Hober iff am Baudh) dann am
PBoden,

Wiare aber dasd Faf fitrgier dann die Defferreichifhe form haben wil / fo trag abers
malg anff einen ebenen Tifch die Baud) vnd Biden Hobe ju fampt der Tanfelleng
auff baide fepten / richtd gu einer vievedeten Feldbung die ywo gleidhe ywerchlinien
babe / etlengere bernad) die Taufellenge vbern Boden hinauf / daf dad Fap die
Defterreidhifche form befomme / vnd geudh ein newe Bodenlini / BVi'fier alfo die
soerlini an difem erfengerfen Feld / vnd fovil e8 Emmer jeigt / foviel gleidher theil
mach aufi der erfengerten halben Taufelleng / da fibeftu bald / wieviel thail an dem
fiud fepen / dad an die Taufellini gefesit worden / foviel Emmer jiehe ab von der
gefundenen BVifier.

Stem fo eine Ldgel fitrfdme / die fonfien mit der Taufelleng gegen der hidhe def
Bodensd den Defterveichifchen fchid oder propors bette / fo BWifiere fie nach dem ges
meinen teg: wieoil du nun Emmer oder Achtering findeff / inn o vil gleicher theil
ftiche die Bodenbdch ab / hernady begreiffe mif cinem Cirdel die Boden braitte 7 die
fe auff die abgeftochene Hdbe def Bobdensd / fo findeffu / wieviel von der Wifier
audfag warbafftig inn der Lagel fepe 7 vnaefabrlich. Dif gebet auf der 25. ond
24, $ebr,

Ginen ginnen Stantner gu BVifiern / veiff ein windelredhtes vievedeted Feld auff
einen Tifdh / an weldhem die oo feitten jede deff Bodengd braitte haben / die jwo
vberige aber / jede drep viertel vond Bobdend braitfe / an difem Feld Vifier die
swerlini mit dem BVifierfiab / ond fovil WUchtering du findeff / in fovil gleicher thail
seetheile die drepvieetl vom Boden 7 nimb hernadh die Halbe Hoch def flantnerd / bud

33/34) nad) den gemeinen: toeg
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mefje fie / wieovil folder gemadbter thail fie habe 7 dann fovil dhtering werden inn
den Stantner geben / dodh Heber / weil die Stantner feine Beudhe haben.

88. Iurednen toie viel Weinsd auf einem Faf fommen /
oder noch drinnen fepe / wann e8 gerad auffligt /
ond nidt gehebt iff.

Dif fol ein Kunfi fein / dann dem redhten grund nach prangen die Meftinfiler fo
febr bamit / dbag e8 meines wiffensd nod) nie an tag fommen / vund iff jivar wol ein
rechted Creud fiir die Kinfiler / ond gar nidht jedermans ding.
Coignetus gibf dife Lebr / man folle von dem aufgelebrien Raum /7 oder von der
hobe def TWeind (weldhed nu weniger) dasd mittele nemen nach dem Boden vnnd Grfier weg / fons
nad) dem Baud) / fo aud ywifehen Baiden diametris dag mittel / oud den Girdels v gt Siffer/
fhnits fuchen / nach No. 17. Dann dad ganfe Civdelfeld gilt die ganpe Faf End) / b?'?fj::u ;:irm;em
dag Feld aber am Schnif / gilt den Thail def Fafjes. Difer weg thut es oben vnnd
vnbden im Faf nicht: omb die mitte faget er gar nabhe hingu, Wie aber suerfundigen /
wie hodh der Boben oben vbern Wein aufgebe / fol jeso angeseiget erden / bey eins
flthrung meines process.
Smwar hab idh im Lateinifchen Werd auch einen process gegeigt / der fundive fich
aber auff No. 18, onnd 55. welde nod nicht ecleuttert 7 hat audh fonflen fein rechts ﬂlnbem weg im
maffige demonstration nicht / fondetlich det miteingefdhree Circulus Metator: il “por e o™’
derbalben difmals einen andern verfuchen. richtig.
Sum fordetiffen muf man bep allen drepen wegen abgichen von deff BVauds
tiieffen (mit den gleichen puncten der Vifierruthen abgemeffen) den diametrum def Dritter vnd ges
Bobdensd / wasd nun vberbleibt / dasd Halbirt man , onnd iff dDif die erhdhung def e 2
Beiheld vber die Boden.
©o nun der thail vom Fah welchen man meffen folle / niche theffer iff: fo vednet Erfer falt,
man auff dife hdhe drep fhnise / vnnd durch foldhe den vierten nadh No. 67 7 der iff
der Naum im fiehabenden theil deff Faffes.'
Sum Erempel fen die Baudydtiteffe 22 / der Bobden 19 7 die leng jwifdhen beiden
Biden 27. Da wirt deff Bepbeld vberhdbung fein / anderthalbs, So widllen twir
nun feen / die aufildrung oben / oder die Weindhdhe vnden / fey nidht grdffer dann
diefe 1(s 7 laffe ¢8 gleidh gerad dife 1(5 fein 7 dann 8 iff ein ding.
Da findet man nach No. 10 den diameter def Taufel Civdeld / dasd er fey 123/ Droben fol. 47,
ond nadh No. 17 feinen flachen {hnis 7 der irt 716200000 / Wann man difem
diameter gibt 200000: Alfo nady No, 38 / feinen Kugelfdhnit 1850000000000 /7 HUd
entlich roann die oberhbdhung 1(s5 gegen def Baud) Civdeld halben diametro ges
Balten wirt / findet fich auch deflen fladher fchnils nach der sinus theilung 930000000/
aber nad) feiner verjfingung gegen dem vorigen / nach der 13. $ebr / 29750000.
Auf difen drepen folgt nad) No. 67 der Citvonenfhnib oder vaum def theils Faffes
77 0000000000, Dife Hidd 1(5 hab idh nidt vergeblich vor andern fleinern ju einem
Crempel erroehlet.
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Dann o der fiirhabende theil def Faffed theffer iff dann die vberhdhung / alfo
bas fchon die Biden angetwendet (vder / wann man mit dem Neigl im Faf handlen
muf 7 nody) im MWein fiehen) fo muf diefer {dnif nach feinem raum inn alle wege
guvor befant fein / fambt der ganen Fafeich onnd dbem Walger jvifchen den Boden /
auff No, 24. Dargu muf jeso auch mit der theffe def fikrhabenden theild vom Faff /
gerechnet toerden def Baud) Cirdelsfhnits / nur nadh der sinus theilung / nach
MNo. 17.

Entlich nimbt man die vberhdhung def Benheld von der theffe def flirbabenden
theils defi Faffes / fo bleibt die hihe deff Bodenfthnifed / den der MWein abgeichnet /
Die gibt dburch No. 17. dad Feld difesd [hnises / nach der gewonlichen CirdelStheilung,
Alfo volgendd gibs dife Hdbe vnd der diameter deff BVodensd audh den Vogen mit
difem fdhnig abgefchnitten 7 durdy No. 10. Der Bogen aber gibt den Cirdel gaan
darauff 7 nadh No. 17. nad der sinus theilung, BVnd wann ich den {hnifs vom Jaan
abgiehe 7 fo bleibt dag Feld def Triangels / dad muf gegen def BDaud Civdels
diametro perjfingt terden,

$Wann diefe notdurfiten firbanden /dann fo nimmet man mit dem bogen def
Bobenfchnipsesd / von der gangen Fafend den befchaidnen theil 7 ald ob ein fpaltl
anfi dem Faf HevauBgelhnift werden mitfte / wie auff einem Apffel. Darnad
nimmet man audh mit dem Feld deff Triangels / wie 8 iff nach der sinus thailung /
den Bfchaidnen thail vom MWalger / vnd geudt jne ab von dem vorigen fpaltl: fo
bleibt bas groffeffe fiud von dem aufgeldbrien (oder vnden nodh vollen) raum: dem
geben su Baiden feiten nodh goen Fleine gugefpitte [fadlin ab / die feind baide gus
famen niemablen griffer dbann det Fafifchnif auff die vberhdbung geredhnet / werden
auch gdbling / fo bald die Bdden angewendet / fo Hein / daf ¢8 der mibe nidht
werth / folche anfyurednen / aber omb der Kinfiler willen / il ich auch dife recdhnen
lehren / ond toil erwarten / ob jemand mir den grund hiersu vmbfioffen / oder cinen
getoiffern frbringen widlle.

Derobalben fo fehe ju bem aufigerechneten Baud) Cirdelfchnifs / dad verjiingte
Feld defi Triangelsd / von det Summa geud ab den Cirdeljaan 7 fo bleiben dir die
stoey fleine fpibfeldlein vom Baud) Cirdel. Nu haffu juvor ju aufredhnung def Faf:
fhniged auch haben miffen den fladben fhnifs vom Bauch Cirdel / auff die vbers
hobung gehdrig. Sibe da 7 von diefer geringen fidlin wegen / miffen wiv foviel
mebrere notdurfften haben / die wir fonfien wol Bnden vngeredhnet laffen. So fprich
nun durd) detri, det flache fchnifs der vberhdbung / nur nach der sinus thailung ges
nommen / foie er anfenglich fompt / gibt feinen Fafis oder Citronenfdhnif / wasd gibt
die Summa difer toenen fpicfeldlin 7 wad dir fompf fhlag ju dem vorigen / o Hafiu
Die ganfie obere aufilebrung / oder den ganfien vndern Wein, '

Bum Erempel nem ich abermal dag vorige Faf / dagd hHat bey MNo. 59. 60. ges
balten 40250000000000 / am MWalger 32900000000000. Nun fefie / e8 fen vmb
6 theil von 22 aufigerunnen, Weil dann 6 mebr iff dann die vberhdbung def Benbhels
1(5 / fo miiffen aunff dife vberhdbung der flache vnnd der villeibige {hnits befand
fein  bie feind nun eben darumb guvor epempeld weife gerechnet worden / vnud iff
der flache fehnis geweft nady der sinus theilung 930000000 7 aunff die Hobe 1(s5. Aber
fefso woirt auff die grdffere hddh 6 / vom Halben diametro 11 der Baudhcivdelfhnif
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gefunden 6941000000, In gleichem / wann die vberhdbung 1(5 genommen toice
pon 6 / fo bleibt 4(5 die hobe yum Bobdenfthnipe / der vom Wein entbldffet fiehet /
onnd gibt mit dem halben diameter def Bodens o(5 / feined Schnited Feld nad) der
sinus theilung 5690000000,

Serners mit 4(5 / onnd mit dem diameter 19 wirt nach No. 10 gevedhnet der
sinus 85029 / obet nur der sinus versus 31034 / die geigen in Canone sinuum dent
halben theil def abgefhnittenen Bogens / der iff ganfi 116 Gr. 29 M, 12 Sec, Mit
difem Bogen findet man den Cirdelyaan 10165400000: darvon abgesogen den
Cirdelfchni 569 efc. bleibt dad Feld yum Triangitl 4475400000 7/ nad) der sinus
theilung / aber nad der verjiingung gegen dem Bauchcirdel 7 weil der Boden iff nur
19 breit 7 der Baudh 22 / wirt e durch No. 13. 33383 00000. Dad weren die Notz
turfften.

PWann dannt 360 gradud gelten die ganke Fapeidh 4025 efc. {o witt auff den
Bogen 116 Gradus etc. fallen 1302 4000000000 / dad twere gleidfamim der fpalf auf
dem Faf vom innern Grat hevauf. BVund ann dasd ganke Cirdelfeld 314 efc. gilt
den ganfien MWalger 3290 efc. o wirdt def Triangeld Feld nadh der sinus oder
Cirdele theilung / namlich 4475 etc. darvon hinweg nemen 468 6000000000 / dad
jeud ab vom Spalt 1302 etc. Bleibt 833 8ooooooooo / vud iff der theil vom abs
gelauffenen SBein 7 der vechnend wirdig / nemlich efwad mebr dann der filnffte theil
vom ganfien Faf. Dad vberige feine Naigl def abgerunnenen Weind redhnef man
alfo. Der verjingte Triangel 33383 efc. onnd der Baudcirdel{hnits 6941 efc.
macdhen gufamen 102793 0ooco. Nimb hintweg den Cirdeljaan 101654 efc. fo bleiben
bie gwen fpisilein 113900000, Wann dann der Civdel{hnip auff die vberhibung ges
rechnet / nemlich 930 efc. auff jme fieben hat den Citronen{dnifs 77 efc. wie beim
erften fall/ fo wivt auff 1139 efc. fommen 94300000000, Sibe da ben medtigen
abgang / in 10 Emmern ein Adbtering. Dody fee ¢ ju 83380 efc. [o findet fidh der
ganfie abgefloffene Wein 843 23000 00000.

Am lessten Blat def Lateinifhen Werds L. aldt. fiir 3922 s. fe 39229 s. Bund
dann bald Hernach / fiir 81429 s. Lefe 46121 /7 DIf ift alda der aufgeldrte theil def
Fafies. Aljo auch 1. defici. flir 3640 Lefe 36400 / vnnd demnad fiir 72672 Lefe
39912 / Dif iff aldortfen nach dDem andern tweg der aufaeldrte theil def Faffed. Jeho
mag der fleiffige Lefer alle hie vnund dorten gefiihrte processe gegeneinander halten:
allein gumerden 7 daf im fateinifdhen auf cinem doppelten Kegelffod geredhnet
worden / bie aber auff der Citronenrundung.

BVertfirpung deff Processes.

Dife Nedhnung ift alfo befhaffen 7 dad fie mit dem grdfiefen theil def abrinnens
ben Meing / den vbern Fafifchnis / oder was obern Biden fiehet / gdbling vers
feblinget (fo Bald die Bidden ein wenig berflr ffechen) vnd nur ein wenig ju beidben
feitten vberleffet / ond jroar je mebhr gdbling / je fendher der Baud), Demnad mag
det process ohne fonderliche vnriditigleit omb ¢in guted abgetfiriet / vnnd baide
fihnige auff die vberhdbung / der flache vnnd der volleibige / fo aud) der BVand)

15) @Grad 25) 1239 sfatf 1139
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febnifs auff die anflavung / onnd entlich die verjingung def Triangels / fambt allem
andern / was im andern thail darauf gerechnet 7 vnderlaffen werden.

B | g0
g 2R
g | gF
= | 2%
i
8 s 2
¥g g =R
s _8| g
- a
2 1| 6
3 2 15
4 3| 24 |
5 4| 33 |
6 5 42
7 6| 52
8 7 62
9 8| 73
10 9 85
11 10 98
12 11 | 112
13 12 | 127
14 13 | 142 |
15 14 | 158
16 15 174
17 16 | 190
18 17 | 207
19 18 | 224
20 19 \ 241
21 20 | 258
22 21 | 276
23 22 | 294 |
24 23 | 312 ‘
25 24 | 330

salieQ uabuod gaq nagy

Damit aber dodh niemand ju toeit hinderflivt terde/
hab ich biebep ein ' Tafelin / auf difem Eprempel
onnd auf andern drenen / o droben No. 63. 67. ju
finben / beplduffig proportionirt, darben jufehen
wienil MWeingd obern Bdbden flebe: in jedem Faf /
deffen Taufeln wol rund oder Citronentund gebogen
feind. MWann aber die Faffer sugefdherfite / oder in
Der mitten / gdchrunde Baudhe haben /fo helt difer
obere fehnifs oeniger.

Gebraud) diefed Tdafelins,

Dividir die ganke Fafend) / mit dem gefundenen
theil deff Faffes / fo fompt / wieviel obern Biden
fEebe.

Qum Epempel/ dad Faf hab die titeffe am Baudh
onnd Boden ivie 7 gegen 6/ dasd gibt den s2ten theil,
So nun dad Faf bielte 4025 / o dividirte idh8 mit
52 / fompt 77 / foviel hielte der {hnis obern Bobden.

Die brey Féffer Fol. 52. 56. haben gehalten 7454,
26762, 47113, die Propors iff geweff 10. 15, 18, ju
9. 14.17. Seiget derowegen den 85, 158, 207 theil /
dividir fo findefiu 88. 170. 228, oberhalb der Biden
foie oben.

Dad Hepbdelbergifche Faf bat am Boden 16 am
Baud) 18 7 dasd iff wie 8 gegen 9. barmif finde ich den
73 theil / nu iff droben No. 84 fein Eidh gemeff
2688 Deft. Emmer / dag dividir mit 73 / fommen 37
Gmmer ober den Biden flehend.

89. Ctliche sujdse su dem Crfien theil /
onnd vriadhen def vorigen processes.

Ghlieflich ond damit der Kunfiliebende vnd Scharffs
finnige fefer fich def grunded ju diefer 88iffen Lehr
defto beffer guerholen Habe / fan ich jhme nicht ons
gemeldet laffen 7 Das eben dadjenige wad im Las

teinifchen twevd im dritfen theil ond deffen Mo, 4 su end / Paragr: Rursum gufin:
den 7 audh hie im tentfchen werd an feinem ort aufigelaffen ond vberbupffet worden.,
Gepe derhalben droben yu No, 15. ober 17, dife ergensung.

18) biielte
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Gerechte onnd ablenge Civdel{dnifie gefellef.

Wie ¢4 fich nun verbelt yoifchen den Feldern eined gansien gerechten vnnd vnders
fdhidlicher ganper ablenger Cirdel / wann fie alle in einander gefet / vnnd die
Ablenge mit jhren giipfieln an dem gerechten anfireichen: Nicht anderft iff es and
mit den Feldern in ibren Sdniten / abgefthnitten durch eine gerade lini / tweldhe
windelvedt auff ibre gemeine plini eintrifft / dann dife Felder correspondirn vnd
thailen fich mif den triimmern von diefer jhren vndergognen linien / oder aud) mit
dem lengern vnnd den Hirern diametris,

Sefie ferners su No. 18 difed vor dem Paragr. Am Cirdel / difes.!

Parabolae gefellet.

Hicrauf dann folget / wann allerband Parabolae fleine ond groffe mit jhren
giipffeln in der Aplini gufamen fireichen / ond ed wirdt ein gerade grundlini windels
techt durch die Wplini vnd durdh alle Parabolas gegogen 7 basd alddann die Felder in
difen Kegelfdhnitten fich mit denen friimmern der durdhichneidenden lini thailen /
aufi welchen fie fieben,

Alfo su No. 34. fese dif.

Parabolica Conoidea fo alle ¢in Hodh baben / balten fich sufamen / toie die Felder
an jbren Boden Civdeln / nicht anderfi dann wdven e8 gleidh hobe Kegel No. 48.

Fernerd ju No. 4o. fese dif.

Gerechte onnd Ablenge Kugel{hnise gefellet.

Wann ein Ablenge Kugel oder Ay in einer geredhten Kugel drinnen fiebet / mit
baiden giipfeln anfiveichend / ond ed gefthicht ein {hnitt durd) baide / windelrecht
auff die Ay su 7 {o halten fich die gemadite Teimmer oder Schnife yufamen / wie die
Cirdelfelder durdh den fchnit gemadyt / nicht anderd ald wdiren e gerade vieredte
obet runde Seitlen Mo, 24, vnnd 44.

Aug difem grund hat der Spisfindige efer yu fehen / warumb droben bei No. 63,
prnd 67. (darauff wir ons bie bep No. 88 fundivt haben) ¢8 faff aleich geaolten / man
habe gleich durch linien gehandlet / oder durch Felder deven Cirdelfhnise / die auff
Den linien geffanden / vnnd warumb ¢8 dod) nidht gar gleich gegolten, Dann wann e
nicht weren Civdelfbnise gewefen / fondern eintweder Schnise von Parabolifdhen
Kegeljbnitten / oder von ablengen Cirdeln / twie jeio beim erfien jufals gemeldet
worden / fo hette e8 allerdings gleidh gegolten.

Dietveil ed aber laufer Cirdelfthnite feind / die alle beim Beibel yufamen fiveicdhen /
fo fangen die fchnife der Heinern Civdeln / etivas mehrerd vom Feld / dbann von der
gemeinen BVodenlini: vnd wurde die Heine Citronenrundung grifier / wann man
fie nach dem Feld an {hrem mittelfchnite redhnen wolte. €8 gefhabe aber audh der
fachen juvil / dann fie laufft beiderfeits auff einen fpi6 hinauf wie ein Kegel /
dabingeaen der SKugelfchnits / auf weldem fie gerechnet wirdt / auff eine runbde
fdhneide binauf laufer.

41 Kepler IX
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Fernersd ift auf difem grund gufehen / wie ed {idh halte mit der eintheilung vnnd
yvifachen rechnung def groffern Citronens oder Fafhnies: dbann difer {hnis laufft
aud) auff ein runde (dhueide hinauf / wie der Kugelfchnis 7 derbalben / vnnd tweil er
am fdhnitt in der mitte einen fchnip von cinem fleinern Cirdel / alf der Kugelfchnis /
madet onnd abywadet / wirt er billich nadh deffelben feines fchniged Feld gerechnet /
al8d weldesd jhme / wie billich / mebr gibf / dbann die BVodbenlini: onnd wirf ferners
billich durch difes Felbesd nebenfpitlein / in die Hod) def ablauffenden Weing eins
getheilt,

Anlangend fein wifacde redhnung No, 67. iff bie abermal jufehen / wann er auf
der fleinen Citronenrundung geredhnet wirdt 7 daf ed eben foviel wdare / alé ob er
eingd thaild durdh die gerade Bobdenlini (wie diefe feine Citronentundung felber)
aufi dem Kegel gevechnet wdre worden / darmit whirde er veetheilet 7 dann er arfef
fich nicht alfo wie die Citronenrundung / nach dem mageren Kegel / fondern nach
dem braitfen Kugelfchnis. Hingegen vnd fo er firadd wead auff dem Kugel{dhnis ges
rechnet wirdt / nach dem Feld feined {chnittd: mag ¢8 fein / daf er efwad guviel bes
fomme, Dann ob er wol aud auff ein braitte fhneid hinaud lauffet / wie der Kugel:
fchnifs 7 ift diefe fchneide doch nicht fo braitf toie fene / fonder verleurt fich allgemach /
ond artet fich je mebr vnnd mebr nach dbem (pis der fleinen Citronenrundung,'

Gntlich yu No, 28. fol. 25, fese difi.

Su wiffen wie grof ein jede Kugel deren diameter befant iff / gegen dem Wiirffel
oder Cubo deffelben diameters: Multiplicir difen Cubum inn dag Cirdelfeld durdh
bitlfi def Téfeling fol. 10. wasd fompt / dividir mit 6. Dder yum widerfpil / dividis
den Cubum mit 6. twas fompt / dad Multiplicir in dag Cirdelfeld.

9o, Wie man ohne {hivdre Redhnung / nur allein durd) den gebraud
Der Wifierruthen / ReifCivdels / ond eined Tafelingd / erfabren moge /
wieviel Uchteringe abgehen von jedem Emmer der ind Faf gebet.

Weil ein jedesd Faf / nach offt widerholter erinnerung given {dheinbarliche theil bat /
den Wein fo groifdhen den Bidden s onnd den Wein / fo drumb herumb 7 vndern
Taufeln vnnd Neiffen ftehet / {o lefiet fich diefed MWerd auff ein mal nicht abentridhten:
fondern du mufi notwendig Walger vnnd Gdrtl von einander {dheiden / ond von
einem jeben bie gebfir nemen.

Die {cheidung gefchicht alfo durd) die BWifierruthen.

Yuff einen flachen breitten Tifch bringe vnnd ordne jwen diametros pom Fafs
bobden / vnnd gwo halbe Faplengen (nad) dem MWein) in ein vieredetesd windelvedhtes
Feld gufamen / fo dasd deffen beide gwerlinien oder Diagonij von e¢inem ed jum
anbern gleid) lang feven / Vifier foldhe jwerlini mit dem Defi. Wifierfiab / nach der
83. 84. 85. vnnd 87, Lebr: fo findeffn wievil Emmer jwifhen den Bidden fiehen.
Hernadh vifiere dad Faf felber 7 ond erlebene / wicoil Emmer ind ganfie Faf geben.

3) Sugelfdnise 25) Mefdi Cirdels
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Reuch darvon ab wad jwifchen den Biden {tehet / fo bleibt dir / wieoil Emmer ober
Achteringe vndern Taufeln oder in der Girtel fieden.,

Die gepiir aber von jedem theil nimbt man alfo.

Theile def Bodensd hobe in 5/ein jedesd fiinfitheil wider in 5/ fo werden der theil
25 / halbier fie /7 fo werden jbr so / halbir noch ein mal / fo hafiu 100 7 halbir jum
dritten mal / {o feind ¢8 200 / die jeble von oben vnberfich,

Darnadh jaichne an difem aufigetheilten diametro def Bodensd / ie toeif der
Wein gehe / dbasd gefdhidht alfo / wann du meffeft die hodh def Baudesd vnund def
WWeind / onund die halbe Baudshid von defi Weing hddy (ober diff von jenem) abs
sieheft: twag Bleibt / fol vom Centro defi Fafibodens gerad vberfih oder vnderfich
geftredet werden, Dann wo dife Lini hinreidhet / dabin reidht aud) der Wein ins
wendig.

Man fan audh ein lang durdhfichtia Nor von glaf onden an cinen Lafzapffen
tidhten / fo merdet man obhne meffen oder vedynen / twie hodh der MWein drinnen auff:
fieiget 7 dann fo bod iff er aud im Faf 7 thut jhme felber nicht onredht: Wlfo auch der
$Heber / laufft {o lang bif er dad Faf fo tieff erfchdpfiet / ald tieff er mit feinem
Aupguf gebendt iff 7 bernad feset er auf,

Da merde nun / wiewil theil vom diametro (in 200 gertheilt) wifden den oberfien
giipffel def Bobdensd ond yivifchen dife Lini fallen 7 die fudh in bengefiigtem Thfele /
da findefiu im erffen fad) / tieoil dteringe von jedem Emmer / der jivifchen den
Bobden fiebet / abgehen: Im andern aber / wievil Achteringe von jedem Emmer der
in der Giirtel ffedet / abgehen. Multiplicir diefe gefundene gablen der Adhteringen /
febe in fbr angabl der Emmern im Walger ond in der Giirtel / onnd bring beide
Gummen jufamen, '

Nimb dasd vorige Erempel 7 vnnd fesie 7 man hab durd) die Wifier gefunden im
Walger o Emmer / inn der Giivtel 2 Emmer / wann dann der diameter am Fafboden
von oben vnderfidh in 200 gebet 7 vnd man miffet mif einem Stab die Weindhohe /
nimmet auch die halbe Baudhtiieffe darvon / fo raicht das vherige trum vom Centro
def Fafbodensd bif an den 54 theil vnnd 6 ailfftheil vom s5ften (Dad tweif idh jeso
ongemefien daber / dieweil ich droben gefest / von 22 fepen die 6 1ahr) fudh sur
linden def Tafeling 54 mit dbem Brudh / da findefiu o Udteringe /7 vons Walgers
Emmern / fuchs audh ju der recdhten / fo findefin 14 s Adbteringe von der Giivtel
Emmern, Neun mal g iff 81 Wchteringe / ond 14(s5 mal 2 iff 29. Summa 110 Wchs
teringe: fooil wer auff dem Faf / ond gar ¢in wenig mehr / wegen def obern Fad:
fhnifes / fo difmals nicht yufchdsen / wie bep No. 88 ju end erwifen ift,

fWann ed aber ein gar groffed Faf wdre 7 ond die Biden wdren noch nidht anges
wendet / guiviffen durdh die Viflerruthen vngefabelich / wieviel MWeind auff die Fal
gebe 7 oder toieviel auff dem Bandbichnifs Fommen / obne die rednung No, 88 / in def
dritten tweges erfien Fall,

Wann dad Faf nidt theffer iff am Baud) dann der Wifierfiab / fo nimb einen
ftab firger dann die Faftdeffe / fend jhne in den Wein gerad onderfich biff fein
eufferiftes junen am Beibel anfiebet 7 oud miffe die hiod) def [dhren theild / biefe
lenge Wifier mit der Vifiereuten / fo aud die ganfe vherhdhung def Bepheld vber

40) nidht febir
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Tdfelin wievil Adpteringe von jedem  die Bidden / die du allererft Haft lernen t
Emmer auf dem Walger ond aufder  pomen / wasd du nun beider orten auff
Giirtel fommen. der Cubifthen thailung an der Wifiers

23| =z o _29 . @ ruthen findeft / bag fefie mit fambt der
EEZ Zgo| BE | Sge | i def Daudfibniges (auf dem Tds
§§5 5 Eg‘-’;‘ §§§ 5 ggfg‘ felin Mo, 88. genommen) in die Regel
'Eg,% & o §§§ | & | detd, fo fommet die tievil auff dem
f:_:’:g 28 ;’:Eg =gs Fah fommen,
&8 | g | &= | % Laffe did) aber nicht jrren / das diefer
" a Dergante | process nidht allerdings richtig / wann 1o
0 o o | Deuds man jhme nadraitten / vud das Facit
12— | 1 o3 1| gegen dem obern process halten wolfe /
19 + 2 1(1 2 dann der Wifierftab mit feinem Nufien |
;‘15 i i :Eg 2 aehdet onbder die handgriffe / die bediirfs |
36 — 5 (2 s g | fen feiner folchen Subtilitet, wie die
41 — 6 10(3 6 & Rechnungen.
45 + g 14 78 Wann aber das Faf fo tieff ift das
g: T g ;EE; g & | die Vifierrnthen nidt auff den Boden
59— | 10 27(8 10 2 reichen mag /o fendet man jhr hinders
63— | 11 33(3 11 Z | theil hinunder / fellet die fordere fhueid zo
67— | 12 393 | 12 2 1 jnoendig an bag Beibel / onnd bedarff
71— | 13 456 13 & ;
75— | 14 52 14 & man alfo bie feing andern [Fdblins.'
79— | 1§ 58(5 15 & Sum Crempel / dad Hepdelbergifthe o2
g; _ ig ;g& :g € | Fafi bat 18 fbub an der Baudstieffe /
90 + 18 80(9 18 onnd 16 an deff Bodend diametro /
94 + 19 83(3 19 aebet alfo der Band) vmb einen Schuh
98+ | 20 | 96 - vber die Biden auf: der jeigt auff der
122 _ :; igj(:r :; Defterreichifchen Bifierruthen 12. Adhs
110 — 23 119(1 23 teringe / bebeuttet aber ben ganfien
113 + [ 24 126(6 24 Bandfchnis 7 oder allen den MWein der 30

117 -+ 25 133(9 25
121 -+ 26 141(5 26
125 4 | 27 148 27
129 + 28 154(4 28
133 #+ 29 160(7 29
137+ 30 166(7 30
141 + | 31 172(2 31
146 — | 32 177(1 32
150 + 33 181(8 33
155 — 34 186 34
159 + | 35 189(6 35
164 36 192(8 36
169 + | 37 195(3 37

oberhalb der Bidden fiehet / wannd Faf
voll iff / der iff nun droben auff dem
Tafelin No. 88 gefunden worden 37
Emmer. Gefie nun dad Faf tere
omb drep [oll aufigeldbret / basd toill
ich von gewifibeit toegen tripliren,
wie droben No. 84 gelebret worden /
thut o 30lle s die jeigen auff der
WVifierruthen 5 Achteringe / dbarvon ges
bore anff die 3 306Me der 27 theil / 4o

Hiudpldpnogs uadgo woa sva 18y

igf . gg iggﬁ; gg onnd alfo nidt gar ein finfitheil einer
188 40 199(7 40 Achteringe / nun fprich durdh detri, 12
200 41 200 41 Achteringe auff der MWifier gelfen 37

| Adhtering | | Udptering | . omiivefiab mit feinen  14/15) bediiefe
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Cmmer im ganfien Bandhfehnife / wievil gelten die finff 27 theil einer d)-
teringe / folgt 185. 324 theil 7 Dasd ift bepnabe 23 Udhteringe, Sovil weind muf man
baben / dag Hepdelbergifthe Faf anfsufiillen / wann ed 3 IOI wabhn oder lehr ffebet.

Nicht anderft thut man jhme aud dannjumal / wann der MWein die Boden nidht
mehr berdihret: allein bedarff e8 alda feined fidbleinsg / fondern man nimpt die
Vifierruthen felbfien (wann fie lang gnug iff / wo nidht / fo erlengert man fie mit
anbindung einer fiangen) fendet fie gerad vnderfich / mit deven vorderem theil oder
sugefpidter {dhneide.

BVund were hiemit fiir difmal grugfam gehandlet von dem BVifierfiab / willen
fbne auff ein feitt legén / onnd darfitr den Heber braudhen / dann ich mif endung difes
theile durfiig worden bin, Uber hintveg mit dem lefitern ondeen Vandyfchnitse / der
Heber mdcht nicht geveichen : auf dem vorigen obern BDauchfchnifs iff leichter subeben.!



Anbang defy Vifierbiidhling.

Bon dem Deferveidhifhen Gemicht 1 Elen ond Maaf su Wein ond

Traid / onnd vergleidhung aller Sorvfen vnder einander vnd einer

jeden abfonderlich gegen etlichen Auplendifdhen alten vnnd newen /
jifem pon Mefallen vund allerhand wagmdffigen Wahren,

91, Briprung def Getvichts.,

OB ol dagd lange Maafi dem Menfhen von erflen jur Hand gehet 7 vud mit den
Glicdern defi Leibs gejeigt wirdt / dDabero die NMamen der Maaffen aufffommen /
Finger 7 Daum / Hand / Spanne / Schuch / Schritt / Elen / Claffter oder Ladbter;
bann Elen hat den namen vom Elenbogen / ond wirdt gemeffen nad dem aufiges
firedten Arm 7 dodh vnder{chidlidy / Claffter aber nad) baiden aufigefiredien Armen /
oder nad) eing Manng hdbhe: fo feind dodh diefe lange maaffe gar vuder{chidlich 7 vnd
verenbern fich nach der jeit vnnd Dre; weil die Menfden am Leib einander nidt gleidh
grof feind.

Warum man auff  Dann e iff hiermit nicht alfo verfehen wie mit dem geblen / da ein jeder redht fors

jebne geble,

mirter Menfch geben Finger hat / derhalben alle Menfden auff jebne seblen / vnd
hernadh von eind wider vorn anfaben. Dergleidhen iff nided 7 basd vnd die Natur yu
einem gemwiffen langen Maaf fiirfiellete / dasd in beffendiger griffe blibe / aufigenom:
men Sonn / Mond 7 vnd Sterne 7 die vnsd aber ju hodh 7 vund den Erdboden / der
ong ju groff vnd vntauglich iff / onfere Maaf notdurfiten durch jhne guvervidten.

Wann dann alle Mefijorten nach dem langen Maaf jubefiellen wdaren / mddte ¢8
leichtlich gar vmb viel fablen. Sum Erempel fey die Wifierruthen: da belt die Vifier
einer Achtering 100 puncten / wann man von difer Leng nidt mehr dann den fitnffs
fen thail hinweg thut / verleurt man darmit fhon dag balb thail an der Endh / dann
8o puncten thun droben im Vifferedfele nur 2 feidl.

Seind derowegen die Menfdhen mit den langen Maaf nidht verfehen gewefit / fons
dern Haben nad) dbem volleibigen Maaf felber trachten / ond fhnen da ein gewiffesd
Maaf aufermdhlen miffen.

Demnady aber der leibhafiten Creaturen jwo Sorten feind / felbffendige harte
Gtude / vnd Flitffige Materien / als feind andh der volleibigen oder vaumlichen Mefs
forten gtoeperlen / die Gefdffe ond End) jum Wein ond Waffer / dad Getvidyt aber
tun gangen fiuden. Bnd weil man nidht nur Wein / fondern audh andere Heine
tdvichee trudene Materien hat / ald Mebl 7/ Teaid vnnd dergleichen / vnnd der Wein
vom Staub / dbasd Traid aber von der Naffe gefichert fein wil / haben aud baiderlen
Gefeffe miffen von einander abgefdhaiden fein.

MWann dann vnder Eich vnd Gewicht die wabl ju nemen / welched beffendiger ond
gewifjer / findet fich hiergu dad Gewicht / dann je dadjenige daurbhaffter ond beffer

24) balb btail
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anff jubebalten 7 auch Beffer su merden iff / dad da bart ift ond bepfamen bleibt /
dann dag da gerflenfit. Sonderlich weil ¢in Jeng fhwdrer dann der ander / da fan
man viel fiiglicher ¢in flein vnnd fhiweres ding sum Geidt braudben ond auffbes
balten / vnnd nad) demfelben ein theil Weind oder Waffers ab'twegen / dad da ein
Achtering oder Emmer haiffen fol / vnd demfelben ein gerechted Gefaffe surichten:
dann bad man gum gegenfpil / dag Gewidht auf der Maaf hernemen tolte,

Alfo haben nun vorgeiten etliche glebree / die gern jhre Maafforten mif den abrves
fenden vnnd Nachfommen communicirt hetten / fich omb natficliche beffendige Ges
it Sorten smbgefeben / etlidhe ein Hennenan 7 andere ein Nuf / ein Bonen / ein
Waiens oder Gerflentdenlein erwdhlet. WIS aber aud) hie groffer onderfchaid fiirs
gefallen / bat man endtlich die natfirlich formicte dinge fabren laffen / onnd auf
Gtain / endtlich auf den Metallen / die {hrodrer vnnd harter feind / etwasd formirt /
weldhes den namen eing Gewidtd haben folte: dargu feind am aller tauglidhfien ges
et die Miinfen. Jwar haben die Ndmer anfangs ald nodh nicht viel Silbersd ond
Goldes in Jtalia getveft / nur Hipfierne grobe pfiindige Miingen gefthlagen / pondo
genennet / dannen vnfer tentfhesd Wort pfund abfolgef / vnnd die tweife sureden / ein
pfund Pfenning / ein pfund Haller. (Nota e8 iff bey vnd nod) toeitter fommen / dasd /
weil vorgeiten ein pfund Geltd in dem werth getveft / vie heutigs tags der Gulden
vom Gold alfo genennet / der Gulden aber 240 pfenning hat: wir aud) 240 Haupt
fraut oder haufflen Nuffe / ein pfund ju nennen pflegen.) Dife Minfh / pondo, haben
fie gebaiffens ein libram aeris, tweldhed vom Wagen den namen hat / als ob jhr Miing
pondo, bag fleinefte ond erfie wagwirdige fiud wdare. Haben alfo Ming ond Ges
wicht bepeinander gehabt / ald ann wir heut ju fag fein andered caementirtes Ges
wicht hetten / dann den Taler,

Al8 aber das Kupffer bald gmiein vnnd vnadtfam morden / weil e8 yum Haufrath /
MWaffen vnnd Webren verbraudyt worden / aud) im Fewor vergehret wirdt / fo twol alsd
Rin vund Bley / in der Erden oder im Wetter verivefen Fan / iff ed endtlich bey veis
nem Silber vnnd Gold verbliben / die feind {hdn an Farben / dasd Silber gleidhet
den Sternen / bagd Gold dber Sonnen / baide bleiben im Fewr befidndig / baibe feind
felgam ond weniger gufeben / bann andere Metallen / derotwegen man fie werth helt /
ond gar nidt yu Pflugs ond Rofeifen verbrandiet: das alfo ein gewiffes fiud Silber
oder Gold gepraget gleidhfam dad ganfie Menfchliche gefchlecht ju hittern hatt / alfo
Daf ¢8 etlich taufent Jar bleiben vnd vndern Menfdhen vmbgehen mag. VBud billidhens
die Dbrigfeiten feing wegs / das man geredite guldene ond Silberne Mitngen brichet
onnd Gefchivee drauf machet (wietwol aud dife nur ju ehren ond gepring aunffbehals
fen werden) e8 bat aud ber jiingfiabgeleibte Konig in Frandreich / auff lang jupor
befdhehenes anbalten (iwie Bodinus deffen gedendt) feiner Stende / bep hober fivaff
verbotien / basd fein Gold yut Bovten / Gulden ffuden / Eifen vnnd Kupffer ju vbers
gulden / fite einigen Menfdhen jutragen verfhmive werde.

o balb nun ein befiendige Gilberne vud guldine Mitnh aufffommen / haben die
Medici jhr Upoteder gewicht darauff gericht / onnd jhre Aper onnd Gerfientdrner
fabren laffen. Davauf dann endtlich erfolgt / dad folches alte Minsgericdht jum
Apoteder getwicht worden / auch dem namen nad); dann was fie drachmam haiffen /
bad iff vom Getwicht vnud Namen vor jeiten ein alte Griechifche Miing geweft / bund

Alt Rdmer Miing.

Pfund.

Ein pfunt Kreaut,

Giold vnd Snlber
bieedelffe
Metallen.

Upoteder geridt,

Drachma,



Denarius.

NRom, Bewidt AS.

Mina Attica ferg,

NRdm. Maaf.

Semissalis. Hemi-
na, Griedifd
Coryle.
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feind yur felben peit gleich 96 drachmae quff ein Rémifdesd pfund gegangen: Ihren
Gilbernen denarium aber haben fie ju jeiten der drachmae gleidh ju geiten {chiodrer
gefhlagen / alfo das deven nicht g6 fondern 84 auffein Rdmifdhesd pfund gangen.

Wiewolnun hernad die Miink vevendert worden / iff dod) dagd Gewidht alfo bey ben
Apotedern gar biff auff vnd gebliben / vnnd gebef heutiges tages wie | die Upoteder
einbellig begengen / durch die gange Welt in gleidher fthwdre: wie dann Villalpandus
ondet einer drachma, die jhme auf Hifpania nadh Rom gefchidet worden / vnnd vnder
deren fo er ju Nom gefunden / nicht den wenigfien vnderfhaid vermerdt.

92. Daf das heutige Upoteder Geticht einerlen fen mif dent Alf Rdmi;
{hen: jtem vom Getvicht eflicher alter guldiner Miinten: oom Loth /
Karath ond Grdn im Gebalf,

Diff yuerteifen feind mebrerien wege / bebelffen fich aber alle der alt Nimifchen
thailung: da anfangs yubebhalten / dag jhnen alles dagd fo da gan iff / vnd fich thais
len leffet 7 AS gebeiffen / bas Pfund 7 die Kandel 7 der Schudy 7 dad Jodh ders / der
tag / die fiund / etc. deven fie ein jedes in 12 gleidher thail gethailt / Vnciae genennet,
MWeil bann anfangsd 96 drachmae auff jhr Pfund ober Assem gegangen / als iff
drauft erfolgt / bad fie ¢in Vnciam Haben in 8 drachmas (quintlein) getheilt / fonz
fien thailen fie die Upoteder inn 2 Loth / die RNomer aud) in 3 duellas, in 4 Siciliquos
obder didrachmos (feind halbe [of) in 6 sextulas, in 18 Tremisses. Der siciliquus hat
wiberumb ¢in Fleiner As, oder Assarius gebaiffen 7 ond iff gleidhsfalg inn 12
Obolos gethailet worden. Ein drachma hat 3 scriptulos pder scrupeln, ein scrupel
2 Obolos, jtem 6 siliquas oder Ceratia, ein Ceratium (Karath) vier Grana, vnd alfo
¢in scrupel 24 Grana gehabt. Warumb aber die Upoteder Heutigesd tagesd den scru-
pel nur in 20 Grana thailen / findet man in praxi Medica Heurnij.

Weil dann dife alte Romifhe thailung maiften thails nod Heutigs tagsd ben dem
Apoteder Geivicht gehalten tives alf ift gleich anfangs vermiitlich / ¢8 werde audh
nod die alte Rdmifde {chivdre haben.,

Nicht weniger haben fie aud jhren Sextarium (Schdpplin 7/ Kdpfflin 7 oder Kandl)
audh in goelff Vusen /7 oder Cyathos vaciales, Bedjerlin oder Trindlein getheilet /
perfiebe Nomifche / dann wir Teutfhe haben teitere Halfe / theilen onfere Halbs
fandlen nidht gern fleiner dann in groen Sendlen, Do haben fie audh BDecher oder
Cryfialline Glefer einander nad) gehabt wie die Orgelpfeiffen / von einer BVug oder
ol Bedberlein bif auff den Bwelffer / der einem ganfien Assi oder Sextario gleid)
geeft 7 deren Namen geweff 7 Vncialis, sextans, quadrans, triens, quincunx, semis-
salis, septunx, Bessalis, dodrans, decunx, deunx. Dife vnciae bleiben aud) nod theild
ben den Upotedern. Sonfien bat audh ¢in Sextarius gebalfen 8 Acetabula, ein
Acetabulum 6 Ligulas, snd alfo ein Cyathus 4 Ligulas, Sextarius aber hat dabero
den Namen gehabt weil deren 6 haben geben einen Congium, wie onfere Adtering
den namen dabero bat / weil vor 8o Jabhren 8 devfelben ein BViertl geben baben.
Bier Congij haben gemadht eine Vrnam, hat den namen vom Taucben / ond fo

9) 93. sfaff 92, 20) Assarium  34/35) semissis sfasf semissalis  35) (Randwote) Semissis, al. Hemi-
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baiffen wir beutjutag den Wimer am Sddpfbrunnen / helf and fafi foviel / swo
Vrnae haben gemadyt ein Amphoram, ond hat das anfehen / al8 wann difer Nam
alfo von det Romer eit Hero / damal fie nodh Herren vber bife Lander 7 namlich vber
Noricum Ripense pnd Pannonias getoefen / gebliben fene. €ntlich haben 20 Am-
phorae gemadht einen Culleum, oder Faf.

Enbdtlich / ob ol der Romifche Schuch iff gefchapet worden su 4 Hand'braitten /
ober gu 16 Fingerbraitten / haben fie jhne dbodh nebens aud) wie ein Assem, in 12
Vncias ober 36lle abgetheilet.

@3 feind aber jhr Schuch vnnd jhr Amphora alfo Einfilich auffeinander gericheet
gemefit (innmaffen idh ju cingang def Biihling bep No. 3. meldung gethan) dap
cin Gefef oder Gefchire / jbred Schudsd lang braitt vnd hodh / vud alfo MWitrffelvedht
(dabero fie jhm den namen geben Quadrantal) gerad ¢in Amphoram, vnd gerad drey
Modios ober Traidmaf gebalten, Damit aber dife jhr Amphora nidt verfalfchet
werde / haben fie die mit Brunnivaffer angefiillet / ond {oldhed getvegen / dad hat
ibnen getwogen jhrer Stattpfund 8o / darauff fie jhr amphoram vnnd andere deren
anbengige Gefeffe beftdttiget / onnd alfo mit dem Gewidt geeichet haben: Dann alle
Brunns Cifterns NRegens oder fiffe Trindwaffer feind am Gewidht gleid / alfo das
Villalpandus bey einer Deferreidhifchen Halben oder 20 Vupen nidht vber ¢in drach-
mam psnder{haids auffd Hodfi vermerden fdnden.

Dieweil aber / als obgemeldes / fo wol jhr Schuch vnnd Pfund /7 als aud) jhr Kandel
in 12 Vugen gethailt worden / vnnd man offt ive worden / was fir cin Vnh Weing
ober Waffers man gemeint haben wille / ein Bng nacdh dem Gewicht / oder ein BV
nadh ber Maaf: haben etliche nadgefunnen / wie fie dife dreperlen Vnsen in runden
jablen 7 die tool gubehalten / yufamen vidhten modten / alfo / dad ein Bk von einem
Sextario, gerad gioo Vnken am Gewidht madhe 7 vnnd drey Wiirffelgeredite Gefeffe /
jedes einer Vnben oder Jolld lang brait sud hod) / anfiille. Darmit Famen nidt So
fondern 96 pfund auff ein Amphoram (foviel drachmae inn eim pfund feind) vnnd
wiirde der Schuch lenger /7 vnnd mebhr dem Wltgriechifchen Schuch gleich / der vmb
einen halben Boll lenger geweft fein fol / dann der Romifdhe.

Wann man nu dife der RNomer alte Thailung / Gewidht ond Maaf alfo in adht
nimbt / gibt ¢8 onderfchidliche getiffe nadricdhtungen / daf ¢8 nicht nur vermuthlich
onnd glaublich / fondern warbafitig war / dagd jhr Gemidyidfchiodre bey den Apos
tedern gebliben,

Rar folte der erfie vund getiffefie weg fein 7 durd) die alte Mitngen / weil dasd
Apoteder Gemidht erfilich auff dem Miing gewidht hergenommen tworden / wann nod
beutiges tags cin Griechifthe Miins gefunden wurde / die vorgeiten ein drachma
gebeifien / oder foviel getwogen hette: Wie dann Antonius Augustinus ein folde alte
Griechifche Miings befcbreibet / dasd darauff geffanden dasd Worf APAXMH, vnnd
Bodinus berichtet / daf der Kaifer Augustus habe didrachmos aureos, oder halbs
[Bttige guldene Pfenning geminget / die man nod) heut ju fag finde / dem vergleicht
er den alfen staterem Atticum, auff den heutigen / ein Spannifche Philippifche Dop:
pelcronen / jtem einen Englifthen Rofenobl. €8 berichtet aber Villalpandus dars
neben / daf er vnder diefen Guldenen Pfenningen Auvgusti ¢in grofie ongleidbeit

43) (Randnote) Hachraeorum
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am Gewidht gefunden. Weil dann pom Kdnig in Taprobane gefdhriben worden / er
bab fich darumb pber Kepfer Augusto fo hodh verwundert / daff er (um widerfpil
defi Villalpandi fiirgeben) gefeben 7 bad Augusti Miinken alle gleidhed Getoidht ges
balten: geb i erfabrnen Alchimisten gubedenden / ob nidt der Sufap an Silber
oder Kupffer 7 inn 1600 Fabhren ju Gold / vnnd alfo die Pfenninge {chiverer orden /
einer mebr dann der ander /nach dem feder inn einem Erdreich vergraben gelegen /
lang oder furfi, Dabin aud) diff andeuttung gibt / dbad Bodinus meldet / ein Miinss
meifier vnnd die Goldfhmide ju Paris haben eine guldene Miins Kaifers Vespa-
siani o hodh | am Gold befunden / daf derfelben nicht mebr dann der 788 thail fein
abgangen: aud fonfien faft alle alte guldbene Minpen reider am GSold fepen / dann
Diefer jeit Mitngien / vnd nidht vber den 1ooiften theil jufased baben / da den vnfern
felten weniger dann 24 thail fein abgebe: ond die Minger fir vnmiglich fiirgeben /
fo bodh Gold ju miingen.

So beridytet audh fernerd Bodinus, die alte Guldene Miins fen von Augusti geifen
biff auff Constantinum Magnum jrnerhalb 400 Sabren am Gewicdht nach ond nadh /
ond entlich gar biff auffd dritte theil verringert worden / alfo das def Kepfers Con-
stantini guldene Mitns nicht meht 2 drachmas, fondern nur nod 4 scriptulos oder
24 Ceratia getoogen. Dife meinen die alte Medici, wann fie fagen / dag 6 aurei auff
ein Bnp geben. Diefe {hwdre fagt Bodinus fey vor geiten in Frandreidh gar gmein
gewefit: ond foll einem Engellotten gleid fein; dife fhrodre meint er aud / wann er
fagt 7 bad der Niderlendifchen NReidhSdbucaten 6 auff ein Vufs geben: tdmen 72 auff
ein Apoteder pfund. Dabero e8 meins eradhens fommen / dasd man in der Teutfhens
auf Niderland Her erfolaten Miinbrednung / die fein am Gold abfonderlich / bif
auff 24 Karath geblet; wie fonfien die fein an Silber vnd Gold ind gemein bif auff
16 [ot gegeblet wirdt; dieweil ndmlich / wie 16 lof eine gange Mard / alfo 24 Karath
bamablen einen gangen Ducaten gemacht. Wann vnd twie offt dife {hivdre def Gul:
dens in nadhfolgenden jeiten in Frandreidh geanderst worden / findet man bey Bo-
dino. Dahero die Medici vor difer seit / thails audd nodh heut ju tag / den Ducaten
dem alfen Rdm, Denario gleid) / ond 7 anff ein BVus fhasen / fimen 84 auff ein
pfund. Nod) geringer iff die Heutige Fransdfifhe Sonnencrone / wigt ein drach-
mam, i¢ Bodinus pnnd Heurnius angeigen / wie aud) ein Spanifher Silberner
Real, geben 8 auff ein Bnk/onnd 96 auff ein Upoteder pfund. Wid