QU&rec&t @uler3

ctntger

Otutiimetiicl)cit graaett



-%f>A|\/| Antl«na*A

S |.

Sttt frageti 1Denn von einer 33tiiioft bte S«I>1 >Un
pert nad? ber gemeinen CDelfe ber ©ubtraetiott
unb Ju triberi>oiteninalen fo oft abgewogen wirb,
bid nichts (02_ ithrig bleibt, x»fe viel Ziffern $u
fetyreioen 1>1etju erforbert werben |

L- / | X

tet

% (X \i_“tfe Be» Wenig &rteb(icE)fit unb ite Y3eanfwor
tung erforbert roeber @d>arffiun noc) A'unferiffc: fobaib

A bicjclbcabel In einem weitemd krjtanbe genonmen wirb,

* 1 fo ba§ bie beiden gegeberen Saufen, weidje Bon elnanbee
bejUnbig Jjogen werben folien, nid)t bestmmt, fonbem nur burd
allgemeine 2 udjjtaben angebeutet werben: fo fefof uie ene anaiytu
fdK 2ufiefung biefer iyrage fdjon In ane gdlee ‘Secicgenljelit.
dian fielt jlc) gejwungeu, auf gewifle #ifénHttel ju betifen, auf
weiche mau burd) anbere Unterfudiungeu nd&t fo leifit gefallen wi*
re. Sin @afc folget bem anbern, unb wir geratsen burd) bie Siufi
I&fung biefer cinjigen Aufgabe auf mehrere, welche unfere 2iufmcert»
famfeit nictit weniger Berbienen. Skue @d)wienigfertcn geminen bal)
> SI 3 bel
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ter 2fofiefung jeDet Defer Aufgaben unfem Fortgang * Die 33egicrbe
turD firtfet/ unD, InDem Da 'SertfanD olle 3)Ae amoenDet, Defe
0 #nlengfeten Ju beében, fo raD Dafele je linger je gefc&icitet
aud) in nufdicfien Unterfucflungen mit em>inf$tem Fortgange arbel
len ;u fSnen. Ob id> alfo dgeicf) nidst leugnen faun, Defj gegat™
mArtige Schrift one 9iwen fcp, roem anberft etirad Deg Den Ocr*
ftanb allein fc>Mt, unter lie unnityen IDINge geregnet  roerDon
fann : fo f$mei$(c id) mir Darmo#, Da§ De fonDerbare Unterfust
jungen, aufwedhe id> bep Der Betrachtung eoen tiefer $rage gefau
en bin, Dar Siufmer?famfcit Dar Sttatbermatifer niefct giHlicfc umair*
Dg fenwertem 3 # »erDe mit Ger Beantwortung Der rage, fo toe
Dicfeloe tyie »orgelegt worben, Dan Anfang nmechen.

2. ©a ere Million 1000000000000 au™ 13 Siffern, uD De
3 a>f 100 auo 3 Siffcrn befielt, fo nuffen deicf) oor D ctftcnSub™
traction 13 + 3 ba$ ifl 16 giffern getrieben werben,

SM nun femer Ger burd) Die erjle Subtraction cntflanDene iKefl

1 Million— 100=998999 999900 nur no# auo 12 Ziffern e#
ftebt: fo wirb mau bte jur mepten Subtraction 12 + 3 Des itf If

Siffern ju fcfjraben baben.  UnD well Der Ddnar entftanene  wep™
te SKgl!' 999999999800 fowohl als alle folgenbe, bid men ndm(i$
ju ber 3M)1 99999 999900 baa itf 100000 Millionen— 100 g&*
fommen, gleicfifalo aui 12 giffern be”*cn: fo D man fo off
12 + 3 ooer If £iffern fArelben miffen, a# @ubtractionen
jwifd,en 1 Million unD 100000 Millionen enthalten jinD : Deas
Ift, man wirb fo oft 15 Stffem ju fHrelben baben , als

| Bitione— toc000 Millionen Einheiten entolt; folglich 9000

100
oftUionen 1If maloDer 135000 Millionen Ziffer,

?fuf
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Siuf ere <9rlide 21« »itb »an wBdEt begreifen, baj? ma*
»on em tKeft 100000 Millionen — ioo ob« 99999 999 90«
bis jum TKeft 10000 Millionen 100 ob« 9999999 90a

100000 SMonen— 10000 'Mionen . ( 11+ 3) Siffetn, bad Ift.

100
900 Millionen 14 mal ob« 13600 UMionen Siffecn |u fcforeiben Babe,

ferner »irb eoti bem SKefl 10000 Millionen— 100 bis ju bep
fKefi: 1000 Millionen — 100 bie 2injal>1 b« ju feftraibenben Siffem
feyn, 40 Milionen . (10 + 3) bad ijl 1170 SWillionen. Unb *

»elt«.

2i(fo »irb bie »«langte 2tnjal)i aller ju fdjreibenben
bur# bie Sibbition folgenber 3at>len gefunben;

1 13+3) Siicit 16
2. 9000 Millionen .+ ; C<fldtt  1jfo00000003
3. - 900 Millionen 11+ 3) Siffem 12600000000
4. — 90 Millionen 10+3) Siffern 1 170000003
f. 9 SOicionen 9+3) Siffem 108000003 -
6. 900000 8+3) Siffem 9900003
7. 90000 7+3) Sffem * 900003
8. 9000 6+3) 3iff«n 81003
O- ---- 900 i + 3) 3iffen 7203
10. 90 4+ 3) Siffem 633
11. 9 3+3) S<fn 2
Slifo In alfemn 14888888890«

Siffem.

Offde nun biefe ftrage beantwortet »orben, fo tomen arck
alle Ubrige Stagen ton gleitet 2(rt aufgelofet »erben, MG »irft
ndmiidf) ouref) ahnliche @xf)(Uffe bie 21njal)( all« beren Siffem
aud bringen/ »eiue gcfe&tieben »erben muffen, »enn ene Kg(icfe

: RO
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gecere 3abl *on einer anbbem gegebanen gré&&em 3ab(, nach In
gerenen 2(3cife ber ©ubtraetion fo oft aogpnogen wirbe/ st et*
recte’ we In tiefemn ftalle, nidt$ (o) doer are 3™)1/ fo ffare*
o* bie ju fudtraljtrenbe I|t, Ubng bleibt. 3d) werbe nun jeigen,
trie aud) hefe Qinjab( ber Siffem fonne gefuen werben, trenn bie
eviben gegebanen 3at)kn n<tt eigentlid) beflimmer, fonbem big? auf
are algemeine 2irt bur$ 32uct)jtaben anseteutet »erben,

gi Ill
\' k * A T v QO - o~

$£$ roerben $vocy  )Un a unb b gegeben: wenn bie
ffeinere berfelboen b ron ber gro|?ern a nad) ber
tjftpe/tilid;ctt 2(rt fo oft abgewogen totrb , bis ei-
ne 5al>l fleiner i1|I als b Ubrig Dbleibt, fo fou
bie 3 n$a|)l aller £ier$u erforberliefen Ziffern burd,;
eine analyttfd;c Sormul ausgebrudt werben*

3BV B8 ju tiefem £nbc, bie $af)l a beftefle aui n Siffern,

unb bie ju fubtrabirenbe Mabl b au* m3tfHmM.  92un ne#
le id> Uoerhaupt an, bas, well bie gr&stc £al)i wn anet beftimm#
ten Maee 3iffern, 3. £. tan n Ziffern, aua u neen emanber ge/

festenSfteunem (9) beftebt, bifelbegar™ becpem burc® 100 1 e
beutet warben 76me. 2(fo riar> bie alergrdl3te gafe( Mn n— 1 gif*

fermn = 10111: tan n— 2 Ziffer = 10!1i 1: bon n— aniffet,
n-3

= 10 —1i, ub fo weiter feon, £ernaci) i(l au? bem foorberge*-

foerben offenbar/ ba8 men fo oft werbe n— mSiffem ju foforelben

tiaben, bil ane £abl tay n— 1 3iffemn Ubng bleibt ; Inget<Aon

wirb nen fooft u+ m—e1: n m— 3 u.f. w, Siffcrn fc&alen

t «W" /
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itthffe/ bio man auf Kefteton n— 2/ n— 3 n—4: u. f. m. 3if*
fctu fommt. ; S

ferner wirb es nicBt ferner fcl]tt einjufetyen, ba? bie 3Injal)l au

ler (gubtractionen bi« jum eften Oeeft ton n— 1 ;ifetn imtd) fon
n-I
a— 10 -f-1
grofdten Cluotienten ton ----- [------ — aul3gebricftwerbt. £>eu>

n-1
a— 10 4-i
tenwir nun ISiden griffen Duotiententon -—— -———— aud>

| e AN

ft——— j——————- N1 fr w«ben bis Ju bem erften SKeft ton n

nri
at | — 10
Stffcrn (n+m) ft—— —-———- gafylen gefcijnelben werlben muffen.

©a auf dre gleidje SBeife fae ?(nial){ aller ©ubtraetionen tont

Anfang an bil3 ju bem eften Uieft ton n— 2 Siffern lu<t> ben
n-2 n-2

| a—10 + | at+ I-*-10
MWBjtgr&fjten Duotienfen ton-------------- ooer burch>ft------ ---------

«ngebcutet wirb: fo muj bie s(njal>1 aller ©ubtraefionen ton bem
erften Sweft ton n— 1 3ifF«n big ju bem erften Sieft ton b— *

| n-2 | - n-i
a+ | — 10 a+ | —»I0
Ziffern fen = ft—— jj——————- ft-————-————- Unb ba man

ﬂugf > eoen fo oft n + in— 1 Siffern ju fcﬁ{etben I=¢f, fo werben in al

n-1

a+1 — 10
lembil3 ju bemerften Uieft ton n— 2 giffern (n+m) ft—————

n-2 n-i
a-hl—TO 1+ 1 --- TO f
+(N+m—1) @G----- —  —(ntm—1) ft--—---- N-—--— Bal

len erforbert werben. 58 2faf
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Siuf ane a>nlidie 9lrt wirb man iedat genal> werben, baf] ble
Chjaty aller @Jbtractlonen oon bam afren 9vcfL tan n— 2 3ifferw

n-3
bié ju oementhKeft&m n— 3 Ziffer fgn »erb G?--!-_---}E)--- —
n-1 1
ft4—10 -f ., 1 ~
Q ( —- Unb ba nman aud> wieberum eenfo oft n+m —t

Siffcrn ju fcyaben Pat/ fo wirb oam Anfang an br* ju lem erften
df ton u— 3 Ziffern, Qe SInjal)! ber ju fobrelbenben Silfan alfa

N—-X
) a+ 1— 10
auigcbrucft »erben: (n+ m) Q———- --————--- e (N +ra— 1)
n-t n-1
a+i1— 10 at+i1— 10
¢ R — —(+m—1) G --  + (rn-m—2)
n-t * n-1

Glg® . e 1) Bl

Sfsann man nun biefe @xf)idffc weiter fort feliet, fo wirb mea
fic™ iciest Ubcrfulireny ba§ bic verlangte 5(njal)i aller ju fofyralbonbctt
3»ffern, namfid) bon Sinfang an, bra ket men ju erem 9t
jommt, fo weniger afd mZffem t>at, fgn merbe,

n- I n-2
at+ 11— 10 at1—10
+ (n+m) Q-----—-- N— + (FHM—1) G------— —
n-3 n-4
+ 1— 10 a+ t— 10
+ (tm—2) € — + (n+ra— 3) i —
n-i N-»
~_a+1 - 10 i+ i— 7o
a §n+m— )Q B — (n+ m— a) S — |
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v Aati —io " Ml WO NLATS i
(n+m—3)0 -------- — —(n+m—4)Q_ ----- "
N-N+1N-I

lint foWelter bil3 jum©liebe + (N + M+ m—n) O.————’B

[Rber ba mutt aufjer bam festen, ailejeltjc jwet) unb jwel) ©(je*
ta beguem jufammen bhnngen fmm, fo wirb bie begehrte Sinjaljl
ellier ju febralbenben Siffcrn alfo auldgebrueft werben: =

_ - n-1 _ n-2 n-3
a+l — 10 asa-1 — 10 ft-h1 — |o

Ober befler/ wamnt blefe EKerbemgeFefyn getrieben wirb,
Jn-i m m ti

*+1—10 a+l—10 a+i—Io
Q K 4- 0. '[) 4- &C. ¢4« 4 Q-——--- 5

Unb bie 2(njol)l aller ©lieber biefer 3wvelllc befauft ftg auf
n—m-+ 1.

4. ©a in bar %u$gabt eigentlich t=orau¥gefe® worben, baf b
ton a fo oft abgegjogen wirb, a3 d3 bie Sab* a julaffen will, unb
wir In bar Sufi&fung nur gefegt buben, baf b fo oft unter ben 9Ste*
flen gefelneben werbe, bil3 a@ne 3al)l berauld f&mnit, bie auld wett«
gerSijfernbeliebt,all3 bie ju fubtrabirenbe Salji b bat; fo wirb un»
fere gefunbere ~ormui, wenn fte ben 35e0ingungen bar Slufgnbe
sANjlicj) ein ©niSgen leiden foll, Noc& einige gufa™e unb ~eranbe«
SO runget]



i 2 frithmetifthe grftgrtt.

jungen n&thig haben.  9%n Wirt) ju biefem £nbe auf O i
<T\dt 5(d?tung geoen tniiffen, trb wen befunden roird , a8 dicfcbe
fo wie bic fubtrabitenbe 3ab( b nod) a* in 3>ff«n befielt, fowirb
men bon D anggjeigten Sinjabl alet ju fdbralbenbon Ziffern bic
3adl mabiiellen muffen. Uno wemn liefet Idde SKell aud weniger
a* m Zffem befiebf, fo wirb man )u bet gefundenen $ormui bic
Sinjabl Der Sifftf «oen biefetf Tficftt No<$ binju ju tbun baben. 3>
Icte Kt aber wirb/ wie befannt, buelc De wirfiicfce ~beilun$

et ®*urd; b gefunben.

3)a nun au$ bet $Patut foor J)ibifion crbcllif, befj bet DefT bon
- et ju (balenben SoW a weniger bam feilet b mit bem nddff

ficinften Duotient bon - benmebit gleich fep, wenn wir tiefon nacfrf

ficinjten Guotienten bon  bureft g™ anbeuten, fo werteen wit au#

bic exen erw™nfe (Beaingungen mit in bet anatytifoen ftommul foU
Jenbet 2(3cifc eintragen finnen.

25amn nam(id) bet igfdc fiKcll a— b. g™ aus mZffern beftet/

fo wirb bie benangte 2to»ad aller ju fo'Yabenben alfo aus™
gelrueft werben,

+ Qoo — 4+ &C............ + G- o —#m

unb wemn a— b. q% aus weniger ais tn Ziffern, jum Tempel ar*

r Siffem befielt/ fo witd bic benaiifite 2(njabl aller 1u fdiretbenbert
Siffern fegn; b

o
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m-| m N mff
a4i—io a+ | — 10 a+ | — 10
2 M 0.-----=-= ~==--- + Q.--mmmm- — -h Q---------- _
mf t n-£
a-f-1— 10 A ‘ a-f- i — io
) ——— R"""&C""""""A .......... + Q---------- — % To

*. Cintre QIcmpcI follen blefea noc’\ beutlldxr meceen,

| ©ie 3a 12. wirb con bor 33N 1763 fo ofi abgejogen, bi<
cinc 3al)i bie fleiner ilt atd 12 Ubrig bleibt; man berlangt juwif*
fen, tfuDiel Biffetn ju fc&eben ticju erfordert werben? iier ||t
oifo a= 1763; n= 4; bE oo =£

at+l = 1764 4
b * n
jh-i—ejo=iluQ -~ '7?4 =147 - 46'@4— f 88 12) %2763 14%
V*
1664
+i--100 =1664 « - - Q = I3 B
WV - > . *
764 _
a+a--1000= 764 - -  Q ,, =:64 S=
©umma - - 7913if-9ieftii:a-bqj-ti

/ :
Sieben wir nun femer ben in Demdorf>erge(Knben 8.gebaefrfon Umftani
In Srwagung : well ber lee 9ejt a— bg. ~ = 11 add 2 bal’ ift

au« een fooM Ziffern beftet/ alf3 bic Safyl b= 12 I>at, fo »erben
ton ber eoen gefundenen 3al)( 791 uo# biefe 2 aoganogen werben
muffen.  Stifo Ift bie »erfangte 2Injat)l aller ju febrelbenben Ziffer«
791— 2 bal? ift 789.

5B 3 b N«
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TT. Slan e de 3al)l 12 werde tin 1/6f fo oft abgewogen,
bi* ene 3al)l/ de Hancr itf als 12, Ubrig bleibt, und 6 wirb ¢gg*

fragt: we biel BuchM Reiben efodert wetden? Da au
foa= 17/65; u= 4" b= 12; m= 2 fowrd _
t+i —1_7_6_5§ % . Lin
17*6 a= a
*+1.—10 =i7S6 4~~ —588 =i2) 176" (147= q
1666
»+ T— 100 =1666 Q ~ —f39 56
8
/66’ A S
*»]—1000=: 766 Q ——— 64 k '
&
€dhma - - 79 3iffctn, 0SSt 1= a— b~

«Qnjeigt ut* de wirflithe Reifung, daf der ldde9eft nur au
einem Biff« befielt, folglich mu§ ju der gefundenen 2fnjat)l der
fem 791 uoeb 1 D)itiju getban werdfli.  2ilfo wird die berfangtc Sinjabt
«ller ju fdrelbonden Biffan in defem $aU feon 791 + 1 dad 17792,

Il SCBam de Bl 10 @n dr gafyl 10 fo oft abogos
8en wird, b|$ n|d1ta ubrlg bleibt, fo fragt man; we biel Bltfern

Jju fahraben ﬂlerju erfordert weroen? £Bcil hier g<.p ud alfo 10

durd) 10 theillar ift, fo fann der im 4. §. enénte Urnland nicht
Otatt finden, und die im 3. 8. geggbere $ormul wird und die bet*

langte 2Injal)( aller iu fehralbenden Ziffem folgendemalien geoen

) alfo a=io : n=p+i: b- 0% 01=4+1, fowird
N+ 1— 10m_x 10— 10 +1 P-q p-(
Gmmr ~ Aee—l» - i+iZio

-
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m N Omfi .
atl— To - atl—1 - *
Q-——-- F— =IO P q— 10 4- 110 -—---- — = 1®p . loa-I*

m+2
a+i —io - 3
Q------- a— =10 P 10 4-1 &C.

©a min bie ?Mjal>( aller biefer ©lieber n—m+1 = p—qg
ifli fo wirb / recn baé efte ©lieb ain = ag+2 mal genommen

p-q
wirb, bie ©timma aller ©lieber fecn (2 +p +q) ro  + p—"
2 3 4 . p-q . .
IO—I0 — X0 — 10 — — 10 . folglich well
* 3 4 5 pq 0T
10+10 +io +io +io + .... + o0 = |OX -
fo wirb bie ?tajal)( gller ju fd)relbenben Siffcnt feon
pg ol
(2+p+qg)io — 10X - p—Q
IBann 33illion
- - - 12 - 2 i
unb b= 100 fowirb a= b=10 ; p=12; g= 2 fog*
tic!) bie »erlangte 2Injat)t aIIer u fdjreyenben Siffern fepn
10
10 xo — |
16. 0 — 10X -——-—--—-- 4- 10 = 148883883900
fo foie Dcfalle doen gcfunten wor&etn
G. $ian erlaube mir Her aeinige @Sice, ben ni4»i greffeit un&

nM)fl fleinften O.ucticnten ber 37tid)e betreffend, anjttflbren; ba
Id] jumaten tue flnftige Gfter werbe ©elegenl)cit fydoav biefellben mit

SSoriljelle ju gebrauchen.

rfe- . ; |. SBann
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l. 23cnn a—b. g- = o avet wenn a butifc b tyelibat tft,
fo «D = gf = I-

Il. SBcnn a—b. -} o doer wemn a bur# b nic&t g>ctidar >,
fotorb == gf + |

In. Q- = c+ Gt det= C+] +qj);

V. *+ L Gt=c— 1+ Qqp
V. h C—Q-lg ob« = ¢ + I—a[)y
Vi = c+QradE=c4i.-0p

W%’ﬂ%@t—’o—: qig_ia unb qlie-";aEZC qbc’ié1

VIIl. 2Bcima+c—b (gM"+ 9% > Db

fo il = a*+af ok = qf+ +*
X. 2Bom ad-c— b (MY <b |

foft rf-t* = dE£+«£-.06«= git+tal
. 2Beant—c—b (@™ — Qqf) > Db

folftQ ™ = - Uptader=02—g™- ..
Xl. SDchna— ¢c— b(q-g‘ — qR-) N b

! _ N — N
fo'ft 5 aDH 10D « M 10

B

3
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Seh FHnnen nodh meutere dergleichen @ajc (infieren, 6a
ober tnefe wenige ju meinem 'Sorhaben fd;oti Uberfldffig fini», fo
will idh <3 nur Inmee hierbeo bonenbon (affen.  3ch glaube auch
nicht/bafj d3 netl)ig feon m&chite/bic SBewcifcOidfer ©éfce bctjjulegen,
well biefelben mit leid)tet SHfihe auld der Titatur ber ~tici(lung heo
atte geloracht werben F&en.  3ch fahre fort meinen Unterfuchungen
frelen ?auf ju (affen.

7. ©ur$ i ek jweoten @afoel Q- = g+ LF5iv

nen wir fogield) fee In ceam 8. gefubere Sormu( In eine a#
tere »erwanbefo, worinnen, .anflatt ber nachfl grof3ten, bic Naehfl
ficinflcn O.uotienten ber Briche twHommen.

N 3 m-I m mf |
a+1 — 10 ca+1 — 10 a | — 10
2 m Q----------I-O—~ + Q- 5 S C I — S
mf 2 n- |
a+ | — 10 a+ | — 10
+ Q-------- 6 ----- + + Q---—----- — +m + n

wirb ndmlich bie 3injal)f aller Biffetn anbeuten, wefdc gefdnidom
werben muffen, wenn bie 3al)l b »on m gijfcro ten ber 3al)l aoon
n Ziffern fo oft fubtrahiret warbe, bil3 nd=tl3 Gong bleibt. >
fcfoen wir némlich jum »oraul/ baf] bie 3nhl a burch b »heilbar fai).

SBenn aber bic 3al)l a burch b richt theilber ifl, urb ber iege
iKefl a bgt- nodh aul3m, ald ifl/ auld aen fooiel giffetn be*

fleht/ all3 bie ju fubtrahirenbe Sahf b hat/ fo wirb bie 2injal)l bie#
fer 3 fem &>

2 Mm
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m -1 1 m ti
a+ 1 — 10 a+t—|o a+ 11— 10
| Ta----- — + a--—-——- - a-———- S—
tnfs N-1
a+i1 — 1o a+ | — 10
+ G-------- O— L +lQ g 1 oo N

~4~1 1 -m/ 1wt | - K 1al

ubv\emberla‘de[]efta—bq’\ nur au r, ba* Ifl, au* we>

niger Ziffernf al* bie & fubtraljirenbe 3"bi b bat, belicht/ fo wirb
bie verlangte Bnjabl alle« ju faarelbenen glfern fen

.
aH|—|omI a+i—io a+i—ioIml

j ma-——-g—  +a-——- 95— a----- S—

m+t Nn-—1
a+ | — 10 a+ | — 10

+ G-------- B + Q’"'SS" h +m + n+r

.. B St © B | By ..<H P ws
111,

tX>enn enter ron ber ¢ bis $ar fl mit am®

tiefcNoffen , «lle mittlere Sailen, Ijjrer natirii=
dien Xcilic nad) fcMciben rcolltc, fo tmrb ge=
fragt, tme fiel*tjfer Vitvsu erforbert werben?

8, S1f3'crnc Wef>t ift Piar etgentiie”, bie foergdlegle ftrage bur?
Nulfe bet im 3. 8. gegdoeren Sprmui ju  beantworten,
ub befe™ wirb auf fogebe 2t eyt ladd gefachen f&en
QBir wollen etftiefo fldjen, wictiel Siffem erforbert weroen, alle 3at>*
len ber natldichen JOonung na# oon 1 bi* a mit eingefAgTen *u
fd)rciben: utib ba den biefer 2U0bruct ut™ au# kieren wirb, bie 2*
)al)( aller jufArelbcnben giffem tan 1 b* ¢c— 1 mit eingcfAojjen
anjugeben, fo reirb u™ hie ©|fferenj biefer eyben 2uebriicfe bie
*N-TiL ¢ oor*
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»erlangte Her Ziffem tan ¢ 3 a mit engefo&folfen batren
<en ; B . § :

2Benn reit nun in Ger $ormul &R 3. S. b= 1 fc'\en, fo reirb
axch m= 1 un0 recn bie gahl a aud n giffern bcftclit, fo ract>
uni biefc $ottmitf

2

a+ i — | a+i— 10 ad-i — io

2Q ] Gl - TR ¢ — —
3 n- |

a-hi — 10 a+ i — 10

4- Gt---------—-- s 4 Q---------—----

rl » i

bie 2(1ual)( aiict giffccn Anbeuten, reelle gcfahneben reerben mifien,
recn »on ket 3nl)l a bie 3al)l 1 fo oft abggjogen regroen redirbe,
bic nichts (0) Ubrig blelbt. ohm fielit i Ieid>t ein, ba8 hierzu
ncet nur alle Sohlen Goit 1 3 a ju fthtelben ctforperf reerben,
fonoettt ettt reirb auch Ubet bal3 bie 3abl 1 fo oft fthtelben mifiery
a3 ©ubtractionen Jreiffchen a utd 1 enthalten finb. ©ald Ift, u*
fere dmn jet geogbare ftormul reitd bie 2n$ahl aller Siffern, «ei*
derefchen 1 unb a mit engefchioficn enthalten  finb ,  anGcuten,
unb noch Ulet bal3 a Sittern: folglich retrb Gefe Sinjahl aller gif*
fem»on 1 bR jur einer 3al)l a»on n Siffern mit eingcfchlojfon feijn

2
a+ 1— | a-hi — 10 a+ 1— 10

+ Q- -h.«** 4G l-------———-- < a

M
t=a nun jeberjeit Q— = M Ift, fo wirb doen biefe 2(nja’™( aifo au#

2 3 n-i
ficbrucftwerben/(n+)a+ n—i(i+io +10 + ... +10 )—»
' ~ N | r

ober fiirja n (a+ 1) — —— -
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<¢efen wir nun Me 3w c— 1 bejv* au$ mBijfern, fo wirb auf
are <ynlickc Aeife bie Sinjaljl alet Siffarn, bdde ton 1 bioc— |
it onﬁ‘d>|o)7en entratten pul folentxt nefien auoseDrucht wer™

A il Il m tffl-ilrﬂ_IL
10—I
DN mc BT/

fagid> rarD be »erangte 2injal)l aller 3ifftm/ weide efodat
werbeu, um 6on Dr 371 ¢ k* 4 mit anefchloffen, .t Stylen
ljrer natlrlichen 9\ate rech ju fdelben, fgn

D —( 0" —I
n(ati) —-jb—1—"¢ 0 —I
O —|om

ober n (a+ 1) — me-_--]O _______

9 20enn Wir affo a= 1 Million/ unb folglich n=i3fefym,
fo wirb bie ?injat)l aller 3*fF«n Uon i bit einer Million mit ein*

*3
gefchloffen feon 13(1 Million + 1) — To' —7 &a*ifl .
13 00000000013 — 1111111111111 ober 11 888 888 888 902
unb bie Sinjabl aller 3*ffcrn oon 1700 lat* 1/63 mit cingefdjioffen ift
4 4

10 — 1 10 — 1
4 X 1764---o-em=mz — 4%d70g oy

oo 4x 1764— 4X 1700 badift 4 x 64= 256
ublie 2injal)l aIIerZiffem oo nbré 1763 nt engefchigfen wirb fgyn

10 — 10
4* 1764—ax 12— ———1I~ ee Ift7056 — 24— nooobet 5932

8 IV .
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8. 1V,

ViTan foll $voey ftnben, cinc grofjetc a von n
5.ffern, unb cine tieinete b x>on m Stffcrn, bcrge®
fiait, b«f? wenn £ tieineu b von bct gtoépern a
fo oft abgejogen tmtb, bie entvocbev nidjta ober
cinc 5«i>| bie ftcincr iji& itbrig bieibt: bie $n$al)l
allev Nter$it etfotbevlifyen 3‘tfcrn bev tjrofjern
5«i)i a $leid) fey.

0. Qagt «ni «fifich jwct) foidie 3allicn aunb b fulE=n, 6a ju*

I- g(cid) a butd) b tyeiibar ijt, uni) rccit foid™cr"cfiait beal) =am
befianbisen fubtral)iren julefct Md;t$ dbrig bieibt, fo «fwbm unfe*
*e biufgabe, t&8 Da fe#

m-1 m m+ |
a+ 1 — 10 a+l1l— 10 ft+i-t-10
ama-—— — +Q ————— + Q——— —
m+ 2 n-I
[e a+ 1+ 10 a+1 + 10
+ Q . ((#.‘...Q X E “ ma

Um nun In iitefer Cleici=ung bie nacfcll greften Cutotienfen Don &ct
Cr&jje a ju befreljen, alé we($e man [=auptfMlid> ju fueren &at,
fo ncine man benV @a| bes 6 8. ju -E)uif, unb feoe fue

m- | ni-1 m- 1
atl — jo a— (10— 1) a 10— |
d — — - da— — — -1 - 1 — —
m ni
S ati1—o a 0 — | ;
thhgieleljel Q—————- — = - — (--—-0—
m +1 m fi
a-hi — 10 a 0 — |
Q=== =-—Qg— — ub Jo weitet fue alie ubneje

>t gr&gte Quoticnten. .
gregite Q £ 3 «yi«*
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Jeiabud> wiré nun unfeti Cleicinmg in De fofgabe berwanMt

ml - m il
a 0 — | 0 — | 0 — | —
(ro+n);--1roq-—-r--—-—---—- q---—--- D-==n==- q--—-- [----
10— 10—
g - @
flian faje D Siirje halber
m-1 m m+r W— 1
IO — | |1O— | IO — | IO --—-- |
2mg— g— +g— +9 -~ r*" =
fo > (M-t-n) a_ R a = foglicha= Rbg S Bdap foV

genbe 0 tocfe ju beabadten fint>; crfitic® b< m+ n: itmprm™ Rb mus
butd) m+ n— b teilbar feon: Dntter’™ a nufj aus n 3'ffcrn, fo wie
bierten0 b aus In Biffan befien.

£ler efren unb jwepten SocDingung wirft am ieichteften ein
©nage geleitet, wenn b= m+ n ~ 1 gefegt wirb; el wirb ab«
In foefen Jalle _ |
m1 . m : | .
o' i 0" —i " —
R=2M G == + St =i/~ $mfo=—T

m-1
A 10 — |
Pt Qinfn—

unb bie verlangte BnW a = R b, weldhe aber au$ n Ziffern befieh
rentnitfl. 3}a nun b<m + n, fo fann De Bahi b nicht wohl ae
mellt als aner 3xffct bdid>an / Oic B*hi a beftunbe bann aus 9
ooer mehvan Biffern; wenn wir affo feine alljugrofjc Baljien fur a
berlangen, fo fonnen wir immer ng‘w b btjicfyeai!: einclem Bli%?r,
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ba$ »1 mware = i ; folglich in unfoom $all b= m+n— i
H | d,
0
0O — | io | , 10
R 2q-—-——— -+ q— -+ g—
3 m-1
0 o — |
+g— T4y
Obx Weil 2q 0
< e 2q " Zq_h
o 3 m-|
i o 0 | 10 | 10 0 —|
otiroR=q = - 4-q — L + Qg a

WD De bajle »erlangte Bahlen a = n R ulb- = n; reo alfo
n <90 ub a mfi3 n giffern bclict.

Sait un? aifo fir n alle 3allen bon 2 hil3 9 feften, ub reit
werben folgenbe 3 al)ieti fur a unb b erhalten, welche alle bet 2(uf*
gabe an ©nlgen leiften.

n 2 4 g 6 [ 8 y
R §6 2

4 7s 2218 igAn 1*8727 1388883  1234*678

a g 108 1100 11090 111090 1111089 11111064 111111102
b 2 3 | 6 [ 8

2So0 alle Sallen fot a a3 n Zffem beheben ,:)ie allererjtcn 8
auigenommien/ weldhe aber nictfd begjioreeniger bar Aufgabe ein
©roge leiftct.  Uebarbem fo 1fr Mo allenthallben bie Heinere 3at)C b
bet Sinjahl ber Ziffern bet groiem a dlechi #nb biefe a hinmeloe#
rum budh jere b (hellbar. 4+  'fri

213 f&nen nun audh/um ber iten55ebingung b <m + u ain
©nigen ju leiter/ B8N b = M+ n— 2; obr b= m+n— 3,
oloer
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dtar o) b= m+ n— 4 unft fo werter; aber man wirft ftdj fadjte
fibetfuhren fonncn, ftafj wemn ateftamn aud> R b ftath) m+ n— b
thellbar wirft, ftic fur a gefunftene 371 dionJ aus weniger alo n
Ziffern, wifter ftic jtc Soeftmotting befielen wurfte.

| 1. Sftun (a8t uni facc Bat>Un fur a unft b fu#ten, ftaf a + 1
fudc b teilbar wefte SA%Wl ateftamn 1>dm§g< iy V 0 afe*

ra-|
atl —10 atl |o . o
(8.6) a------- 5— = q fo wirft iuan fbU
yerite Olciclung auljul&(en mben
mfi n-r
x
(W_Q__quj_g 10 _ qlo o _]-Q a+

IR nadtefc fiad Seid)«1 + gilt, wen b aud e ate einer
Ziffer behebt/ unft fta$ Seiten— wirft alfomaf <Mattl;»i6en, wenn
b nur ene 3dfor ift.  9iun felee man wicftorum ftor Aurje I>afbcr

ra-| Ia mf 1 mfi
v o 1010 ol
jrag— +Qq— +Q~/- +0— .+q—  =R;
+m) O-*1 n
fo Wirft@---m)-’\-:----z--— R —1 = a unftfdghdf) fter gefugte

hara=""h "tk

then— qilt, renn b aus melr oft ane giffer unft +, wen b nur
«Utf ener Zffer bcfiebt.

S)a nun o wefterum b < m+ n fgon mu§, fo last uni fefoen
b bettdle nur autf ener $igur, fad it mgp= 1; R= 2q~

a 3 n-1
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3 ! n>
) o TO [0 IO 10 IO
oocr thai g- =o;R=t] | 9" +9 b °° +Qp
| b(R+1) —n—1
ta N>Ir bann et™alUen a TFi b

Sif3obeg wohl jJu merien, a8 IW b aus einer unb a aus n gif,
fern belieben mu§ ;. zUni b < n -+, folglichn < io : mug
b (R+1) — 11— 1 budh n+ | — b teilbar fepn.

2Bir tjofen aifo fogeidh ben Kenner n+ 1— b i fo'onf

“Ser es fep wie in Dem tiorhereiehmben 8. b= n, fo wirb R _ |
2 3 n-i
10° 10 10 |
+ 4% + g4 1 «@bDegefugteSahla= nR  i»

SEcnn wir aifo fur n alle Bahlen unter 10 fcfieti, fo werben wir
aus biefer D.uelie folgenbe Sal)len fiir a unb b finben, bie ber Aufga™

e in fo fem ein ©nlfle (elten, als bie gahl a wirflien aus n 3if*

fern beftenf,
Sint

n= 2 3 4 5 6 7 8 1

R= 5 35 277 2222 18515 158727 1388888 12345678
arr 9+ 107 1107 11109 111089 (,HHB 11m 103 IO |
b=*13 4 5 61 7 8 9

1 ~=4"]

fJBo De Sahlm 9 unb 2 nichts beffoneniger ber Sfufgabe fein @
ntigen leitfen, ao gleich lier 9 nidjt aus 2 3«ff<m, we es fep folU

tc, batet

(Jnblich fo wlroe t$ uns hier ebenfo wenig/ als in bent borher™
oefyeoen 8. helfen, wemnwir nunfemer b= n+ m— 2= n—I;
ober b= n+ mM— 3= n — 2 ub fo werter fefcen Wollten ; wir
wurben baburch feine “Berthe flr a unb b erlangen, fo ber 2lufga™
be ein @entiget Iciften f&nnten, well De 3«ht3 allejeit aus weniger

«f3 n Zffern befielen wirbe.
CD 12. Stun



26 S(rttt>mettfc>e $radeit.

i2. 9un fep Qittend a+ 2 bud> b that8ar/ unb bi 3af>ien,
rra<)e In hidec JHppati)cic bet Sinfgale ein Cenygan ieiften, »erben
fogenbet Ceftolt gefunben.  3)a wir immer Poraui fefoen fonnen, bag
be 3'W b nd>t wohl au# melit a0 ener 3iffer beﬁelen fann, el

fep bann, baf] bie 3<W a fd) gro§ fem foll, t und e

*V*l

m= *, unb weither |e"tc’>Keftt>onI>|er 2|f| unb foigiidjfo, we bie
3al)( b, au# anet Sijfet befielt, fowrb manfolgenbe @ieicfounfl auf*

ul&fcn haben:
1 «|
at+i1— 1 a+i1— 10 a+ — 10 a+i— 10
»a>— —t+ta— —+Q— — .. ta—r —I>»
= m . m m _
XU 10 —gatZg o r)_ar2 (10
- n+ i) (a+ 2) o+ i
uioq -=0 (Wwenn namudjb>2) —————————— -—--.%—*(
* 3 N-i
10 eml 10 + ¢ 10 + 1
— q b q AR ES 1o 0 1= 1
2 3
: 10 + | 10 4-1 I0 4=l
Os fgo wieberum q— + ( ----- i7- + q-—- —
A y
10 + 1 10n|+1 (n+1)(1+2) _
4- q------ — ... *Q-—— ~ = R:fowith=----- —emem2 - R— i=fl

b(R+ 1) — 2n— 2.
unb fofgiicic Ce gefugte 3<W »= —n| t~17 "t------
Samit nun bet 3€)iet b(R + 1) — 2n— 2 gow§ burcfrioen Wart*
net n-1-1— b tafbar werbe, ub babop bie 3M1 &aui u ffent
bcllele, fofadt uni, wie et) benOrt)argdl)cuioeu Nppoti)efen, fefon
®+ x— b= 1 doxr b= a; ub reit wetben befommen; .
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SBeon n— 3 5 6 7 8 9
R= 35 2222 18515 158728 1388888 *2345678
unb @ " 103 11103 111082 1111087 11111094 n u i 1091
b = 3 5 6 7 tff o)

13+ ©ie b i=dlide nod) ImMmer aus eliner einjigengiffer,
aber €5 fgp m= 1 : San fi'c aber /Ao auf eine allgemeinere Qixt
ba8 a+ f burd) b tI=e(oar fe® ©a nun ber Iete 3ie|t T In biefem
$all au# nur aus ener einten Siffcr befielen fann, fo wirb man

fofeentoer ©teic&uns ein ©niigen ju felften ljaloen;

10 f+ | a+ f 10 f+ |
20t b X b
n-i
(@, f-f-i adf— 10 — f-Hi
n T 4= Q mmmmmmmmmmmm R = «
m m
- a+ f— 10 f+ a+ f 10 g f— |
*oer well Q H h 4= b
2
(n+1) (a+T) f 10 -ff 10 + f
b 2N g g ¢
n-1
103+f 10 + f
q F~ ® # # b~
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e F Def- |
A\en fefce nun Der Adrje willen iq - + O—  ----------
fl
10 -t-f— | 10 + f — |
T (1 K Ce e + g - -
fowirba= -2 R i = afoigicha= 2B AN

2 Bo wederuma aur* n Biffern befielen unbb (R +1) — nf—f
butch n+ 1 - Db tellbar fevn nufc. 9tun fce inan ju Dteftm

f 10 -t-f—I
ewie In benbothergehenben§8.8. b= n:fowroR=2 g-Jp-g— ---—---
| 3 | ner |
10 + f—1 10 +f—1 e 10 +f—1
+1— E------ +q— S-------- A S------
oo f
ober well f allcieit fieiner alt b, unb g”- =
2 S «T
104-f— | O tF—1 10 +f—I 10 hi— |
R=g— | --—---- +q— U— +q— 1— oo™ _______ -

unb bi« verlangte bepe BaNen a unb b weren fepn
a=n{R-hi) —nf—f=n (R+1 —f) — funb b=n
Wo a a# n Siffecn, b aber nur au$ ener 3iffer befielen mus.

14. "Denn aber b au$ metr al* ant einer Ziffer befielt/ unb
» + T Durch b fbciibar ijt, fo wirb man oor allen ©ingen auf bie
5(njal)l ber Seffem bel leoten Diefft f Sichtung ju geben haben, do
berfdbe namlich au# m ober aus weniger als m, 3. ff. aud n3if#
fem begehe. 3m erjien Jali wirb man biefer ©leichung
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m-1 «a
t-hf— TO — f-h | a-hf— 10 — f+ |
2 m Q—--------- e + Q------mm--- —

mTi 11-1
at+ f— 10 — f-hi a-hf— 10 —-f-h1
*2cl 1« ccooce+|j Q -------
«nOlim anbem gall fogenct Slad™u®

m- | m *

ein Ceufigen lerficn tiijfen.

2Bi1t vodien aefe beDen ©eiciung jufammen butd; De {oU
ginoc Uor|Men :

atf— 10 —f+1 atfilo —f-t-I
*nl Q---------- S —— + Q
n-| I 1
f+1\  m]
[+ Tt —-
m
| | atf— 10 —f-k1 a+f
Chetwelt a 4- T burd; b heilbar unb Q--------- e = "VA
m 1111
10 +f—1 (n+ m) (a+ f) o +f—
g ! fo tich ------ [---—--—-—- — am ¢------- [ —mmmmm
1Oin i}i?\/_rn 1(%n+i . ft K§1"E)h-i » r 1
e S UM
0 h g b ecce] b L+KJ

S 3 SRan
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m-1 I T m
O™ 4-F— | |O 4-F— |
«flan fcre nun 2 M geeeemmmmeeee e 7 TR ) R ——
| N-|
10 4-f— | : 0 4-f— |
¢q------- Ur----- . +( g —R

fowrba= {n*m) (*tl] _ R ml fOiIsRS foe terians(e

fR -ljb _ (n+nOf
Babl a= --—- nf ma g-------- welche mit ber 3aW b fo na$

belieben genonmen worben,  her Aufgabbe an b&J@# Cenugen
(elten uffen., 1

SBo aber a au# n Biffern befielen, unb \? "Il n’]b--*(n+i'n;f

i i

btirky n+ m — Db tljeiibar fepn, unb nod) Uber bem b < n 4- m
feyn mus§, fo wirb/ wie au# bem Dorbcrgcbenben erhellet/ erforbextf
bajj man fe$« n4-th— b = 1 ober b= n4--m— 1

d m-1 m
f | 1 10 + f— | 10 +f— |
« WrifoR= 2m ----- — — 4+ ]-—--- rr/ |
m fi - n-1
1O 4-f — | 10 4-f — |
t<---m- o-F e +9 nfm-1

unb bie bepoen gefudten 3<dven a= [(nd*m— 1) (a4-m)f
ui) b= n4- m— 1 @Bo Da”actor R 4- mgilt, wen ber kicte

XefH aut mBiffern, um bar Mactor R — k» wemn ber idtte SKef
f aU tt, ba#i(t, au# weniger a# m3‘ffein lgle>t*

€no/
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finbliitt fo finb bel) ticfei lejften Sluftdfttng , wel$< mit allem
Seicht eine allgemeine genannt werben fann, noch folgente ©ticfe#
bie 2[3al)l bet 3al>len m, n, f unb n betreffend ju beobachten.

SrfHicly well b= n+ m— 1 aul3 m Siffcrn befielen muf3, *
wirb, wenn wit bie Sinjaht bet Siffetn bet gabl bju 2 annebmen/
n, bald ifl, bie Slnjal)l bet 3iff<n m gabl ajum wenigfien q fep!
Imgleichen werm» wir fefcen wollen, bald bie Babl b aus 3 Siffctn be<
flehen foll, fo mul3 bie 3«bl a not>wenbig auld 98 ober mebrert
giffetn belieben. unb fo weitet. Obet fltjet, wenn wit annehmen,
m= 2: fomul3 n> 8, unb wennwit fefen m =3, fo muld n> 97,

«nb wenn m= 4, fonmuld u> 997, alfo Uberhaupt, wenn wit fo

m-t
len bald bie Sahl b aul3 m befielet/ fo mul3 n > alf3 10

+ 1— m, obet bie 3a()l a mul3 alf3hann nothwenbiget 'SBeife auf3

9

mehr alR 10"~ + 1 — m giffern begehen.

Sweptenld muld f < fepn alld b unb bet SOuchtfaben v. beutet

unf3 bie Slnjahl bet Biffern biefefd Jetten Dweft f an @ wenn abet
fi= mfowrba= (R+m) (a+m—1) — (n+ m) funb
wenn ft< mfoifta= (R—ft) (n+m—1) (n+m) f.

3d) will biefe 2Cufisfung mit einem Stempel befchlief3en.

lijtempcl* gl fepm — 2, unb well al3bann n > 8, fo laf3t unf3
fclen n= 9' femer fo fep = f unb alfo ft= 1: folglich, well In
biefem Sali tt < m, fo werben bie gefuchten Bahlen fepn
a= (R—(@) (h+m—1) — (n+m) funb b=n+m—1= 10

| L e e .Q Q...
ifl aber R=4 T L S R T
folghd>R = iiixiii4;R— (t= 11111113*. unb bie bepben Buhlen

a= 1111110/f1unb b = 10; welche bet Aufgabe ein »Migef3
«ujen leiden.
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If. 3 fim ndct umhin ook ane  befonbare Sfofl&funs Nr
porgelegten Aufgaboe bepjufagen, reddbe, db fleglei(> nict foaHe*
mein ale bie fur] parergdjenbe ift, benod) Nt Inrfner U¥#
cubli) Pel BA™Uh fur a unb b giebr, fo ber Aufgabe ein €nugen
felten. $6 f8) m= i, doer bic Saljl * behebe aligjeit nur ab
gner Sifftf/ W<32* 0 fiber aus n Affern.  9tun wirb ertweer
t burd) b ttyetlbar feon, dber nietjt.

T. Ci fepa buelt b nefct thellbar.  2Benn man ficf) bamedc
porftellt, baf bie Saty b bon et 3<W #afo dft aogpnogen wirb, bif
ane 3t/ bk flcincr ift ali b, tibng blelbt, fo elellet aus bem4. S.
ba§ bie aller ju fojreibcnben Ziffemn, weldbe mir ber Aurje
falber buef) Dn 58udtfaben N Anbeuten wollen, foon wale

n
_ + 1 — _
4Qa;“t'b—To‘ «o«»*ad 1uTO 1

Fan e nun, balj a + 1 b nudj nook are Safr Pen n Siffew
fep, unb bic 2u$A)l aller ju foreibcnben Ziffern, (wenn nimli#
b pona+ ib fo oft dpaogm werten folf, bio eine 3t Ge Fa*
ner ift ali b Ubrig bleibt, ) wirb auf eire afjnlic8e <Baife alfo auf*

ekt v

. ~a+ ib ~a4T—To-hib = a+1— 10 +ib
02 4020 +alii p——

i 3 i ] K« _
4:.<(Ia+ | — 10 +|,b_»..*.+ Cl_a+ |,— 10 +|b_R

U *1*



Stnt>metifef>c gvagett, 33
tfic aber bemoge bed IM 6. 8. angefthrten 111 @ale$

a+ib | a. a+1—10+i1b # a+1—10
a =1 +&>=>a— " =1+Q.—— -— unbfoweltet/

fohite!) wirb biefe (entere 2fnjal)l aller *u fcfaalbenoen 3iffetn fepit
x

- g ft-Hi — 10 a-+ i mio
<n+ 1)1 + 20] + a ] + & 0—
3 | Nn-i
at+ | — 10 a+ | — 10
+ G--—---- j - mMeeeee+ A/ m N1

Hoct fitjet Cn+1) 1+ N.

©amit nun fdcﬂe galjicn g<<fmt><n wetixan, nxiche 6« &ufga™
e «in ©@enligen leitfen, fo batf ftit 1 nur «in folchet SBath fl«'

fud>t werben, baj) ta fop
a— N
(n+i) i+ N= a+ ib: bataud man bann ertaft i =

nfi -b)

&San nehnt alfo 2 3thkn a »*n n Ziffern ui» b ton einet
gijfet nach "Belieben an: man fude =arec™ bie Slnjahl atet ju
fchitcibenten Biffern In fufellung doen biefer 3al)ikn a u» b, olet
man betedae ben 23erth »on N, fo ba it

9 g+1 — JO g+1 — |O
N — 2 + Q-------- — + G- A
3 »— |
S+r— 1O 8+1 — |O
+ Gl — » 4 e« m G nm —R
b b
8— N
batauf wethbe gefudt aene 3= 1 weldx tll I = i+ —b; unb Kann

roetben bie »erlangten Bahlen, weldw Ix¢ Aufgabe ein ©enligen Ui*
flcn, fepn a+ 1 b unb b.

[ *&d/



A &rtdmettfd)t graejett.

Flerbcp aberroirb notbrxYYer Gltle erforbert: enHiefr, baf
| are ganje 3°1 fop; roevtax* ba8 a+ 1 b aus n 3'fifan C*
tvie a) beflall3; Datter, baf a buref) b nichit teilbar fcp; unb eD*
1i$, ba§ bie 3-W b nur au* einer giffer befiele.

Um nun D ejten S8cbingng am iadadten en ©emyen ju
(eiften, fo fep befninbig b= n alfo bajj ba fep

1
a+i1 — 1a a+ 1— 10
= ZGLB + a *-—-—-j (g - + q--———-- T
. Nt 1
at+ | — 10 V at | — 10
+ GI *on ‘ e © o o -+ G N —_— R
| = a— N up De bgaen oonangten 34Aen a+ni
ober(n+i)a—nN ubn. * e

U. 2Bem aber a Dud) b thdlbar itf/ fo 1)i a Damoonjerge™
“enben offenbar, af? man fur N nur ju fo'yalen tee

* a+ | — 10 a+ 1 — 10

uD atebann tvirb man wie Purj torljet erhalten 1=a— N unb De
bepoen verlangten 3oHen a+ni doer (n+1) a— NN unb n.

(Jinige Tempel biefer lefiten 2ufiofung follen biefe 2b>anDiins
bef$(iefen.

Iitjcempel.
| fgp a= 100; n=3; fowrb
100 o1 | B, o .
W= 2¢& —;- + + Q*—R=100—R=99;I1=100— 99—R;n'I=3

u\i})VDegefugteBaffen 103 u*b)



Siriff)ntetifdje gragett. a5

€0fepa=200; n= 3; fottirN=2.32—R=23¢; 1= — 31,
oi= — 93/uni) folglich biebepben »erlangten alahlen 107 unb 3 fcpti;

€e fep a=120; n =3, unb roeil hwer a burch b tciibat ift, fo
wirb nachDer lefctensormul N = 124; folglich 1= —4; ni=— 12
«t» bie bepben gefugten 3ahlcn fini» 108 unb 3; welche brep paap
Sat>ien wir auch fefjon in ten |oten 1|ten unb |2ten 3 gefunden haben,

Ucheti>aupt, fo lange n— 3 |ft unb far a auch alie m&giiche
gahlen con 3 3>ff«n gcfoét werben , fo wirb man bannoch nicht
meht alé 3 paarSahl««/ namlich JO3 unb 3; 107 unb 3; 108 unb 3
«halten, welche bet Aufgabe ein ©cnlgen leiden, ©iefee ift fchon
«ue bet »orhergenenben 2(ufisfung beutlich, unb wirb burch folgenke
foe Mafel noch welter befraftiget

SBenn a= _200 201 202 203 204 20f 206i 207 208

fowrb N = 231 232 235 2306 239 230 248 243

unb i= —_ 3931 — R —RZ—-RN—_U_x¥8 P

folgicha+in= 107 108 103 10/ 108 103 107 108 103

unb n = 3 3 3 3 3 3 3 13 3
itfempelU -

II. 9tun fep n=4; unb man fchretbe fOr a lauter Sahlen tan 4
Siffern, fo wirb Inan meralep paar 3al)len erhalten, welche be*
Aufgabe ein ©enligen leiften.

Siifin ffee a = 1000 Toor 1002 1003 1004
/ fowxd 1IS= 97s 976 977 977 980
uni) i = x % 26 24

fallid) a+in = luoo noi1 11102 11107
uno n-=m1] 4 41 41 3.

€ a



% 2fnthmctifd>e Sriigett.

IN. CS feun 7, uD folgfid) foil De 3 uf)i 4 nui 7 Sifam ke~
fteben: uD reir roetDen bier auc> ftdoon paar 3 adlen e’\ufton, reef*
oe Bt Slufelibe en venlgeu leiden.  ‘eftantfi

i ~ e~ -

QRcnn a= foitirDN = uD De kenDn gefugten Rabien
1111111 inh 111f — 4 11083 unD 7
1111112 Nui 16 — 4 11084 unD 7/
1111&13 1111117 — 4 iio8c unD 7
111x114 1111r18 — 4 11086 unD 7
niuif 1111119 — 4 11087 unD 7
1111116 1111120 - 4 11088 unD 7
117117 1111122 — 4 11089 unD 7
18 ixa11es - f 11083 unD 7
1119 1111124 _ g 11084 uD 7

<R .V W™
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