S «Taft

NM unO

»0nN & «n

O>rol1ccti one ti

Per

Suact.



i0Ote 3>rojecttomn trer $uael
«( 1

$egeiftf)ntffe &etrad)fef.

I* g% SR

v f N roxc<o’e,, Augef fini> “egeifcftnitte f fcfbft Gie
JJL ottlograpl)ifd)<n ~to/cctioncn, rochn Der dylinbec ai$
ein Aegel.befrachtet wirb, 0oeffen Sijre tmenblid) groRR ift;
nut bieienigen gauc ftnb let>on ausgenommen / reenn bae 7?iuge
in ber Sbcne iedi'enigen Areifci Der Auget flcl>i / befjen
ctiun auft)cr *afeil gefugt roirb. SRan Jlctkt ft4) Don allen 'Jiuit#
rten im Umfang eines fokfjcn Streifes bei A'ugclgerabe Cinien bitf
ins ?luge gejogen tatl, tvefcfceS fcabep als ein *}>unct betrachtet
ftnrb. fDicfe Uinien liegen bemnaef) In bel Obcrfl*ci?c cince
g fttf, beffen <2vi$e bad 9luge, unC beflen ©cunt flaci c i>cr Arciil
auf ber X>berflacl)c Der Augcl ifU roare bann, &af? Die (ibene

btcfed Atcifee burefcO Singe gienge. Sie £)berfla(l)c biifcss Aegcltf
« 9| 2 witb



4 . 95wt gJrojecfionett

wirb bon bet ~afel gefcbnitte™ 1inb bie ©utchfdjnittfinie mit
I>ct Mafel ift bic ~rojeetion beS AreifeS. £>ie alten igeometet
baben baljer Die Ausei~rojectionen allemal af* Aegclfc&nitte
betrautet / uni) ea (jetjort |tit sBollfMnbicjfeit bet 2Ibt)anblun<jt>on
ben ~rojcctioncn ber fttigel, veda>c I0) im vorigen MA\)X bet?lfa#
bemie Uberreizt 1)abe, bafc id) tiod) jeige, wie eine Theorie mit
bet anbern jufammen l)inge, unb wie eben bie Siegeln flr bi«
@$erjeid)nung Der QHojectioncn aud) aus ber Theorie »on benAe*
gelfchnitten folgen. 3d) werbe In foldur ?Ibfvd)t juforberft Die
allgemeinen ana(i)tifd>en ftormuln entwickeln, woraus alle ©;(je,
btc 2ipollonttia im erften 53uch Uoti bet (;jeftalt bet Acgelfdjnitte
nad) bet Ucrfchiebenen 7age bet fdjncibenben Sbcne bewelfet, furj

unb leid;t f&nncu hergeleitet werben.

2. 8. .

®1e neuetn ©djriftflellet/ wcldje De Theorie bon ben
Aegeifdjnittcn ana(i)tifc) abhaubeln, jeigen gew&wlid> nur bei*
laufig, wiebiefeSinien aus bemgerabenAcgel gefc nitten rocchen fon*
nen, lim ben tarnen it rechtfertigen, unb ju beweifen, baj] S*
rtien bet jwepten Dtbnnng unb A'egelfcbnitte einerlei) €inien ftnb.
SlUein allgemeinere 3}etrad)tungen batiiber, wie biefe Cinien nicht
allein aus bem geraben, fonbetn auch bem fchiefen Aegel gt
fchnitten werben f&nnen, hiben In Uielcn Sollen ber ?luSubung
lhren 'Dluifcn, «nb bie obangeflubrte Theorie t2on ben ~Sto(ectio#
nen bet Auget it hicoon ein Qieijfpicl. ®ie neuere Slnalpfis,
unb befonOerS ber ©ebraud) bet allgemeinen trigonometrifd>en
gormuln, erleichtert fo, wie biele anbere Theorien bet 2litcn,
aud) biefe SBetrachtung ungemein, unb man i|f im ©taube, »er*
mittels einer eitijigen allgemeinen Aufgabe/ alles ju Uberfchen.
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3 x §*
#r. CCuletr bettad;tet In Der Introd. in Anal. Inf. T. II.
Append. Cap. IIl. jwar bie @d>nitte beS fchiefen Aegelo : allein
ber egrif Dom fchiefen £egel, welchen er bco feiner ?<nalpfi 1«n>
©runbe fc™M/ Ifl ganilid) pon bemn ©egtif unterfd>kben, welchen
man fonfi mit bcm2ipoUomua gewohnlich atinimmf.  Jiperr Giu»
lec nennt namlich einen fdjicfen Siegel Denjenigen, bejfen ©tunb?
flache eine SUipfe, unb beffen Sjre auf bet Sbene biefet ffllipfe In
Intem Suittclpunft fenfrccht ifl , tinb beffen Oberflache Ubrigen«
Weffigenfchaft hat/ ba§ jeber mitber@runbflad)e parallele 0d;nitt
eine Glillipfc giebt, bie gleichfalls ihren ODJittelpunft in bet Sjce be*
Aegels hat. ©iefet SSegtif lajjt fid; o«f Den apollonifchen fchiei
fen Aegel gar nid;t anwenbeti : es giebt in bemfelben gar feine
(Schnitte, bie SUipfen werben, unb ihren Sliittelpunft in bet Sjce
fces Hegels haben. S)et Pom Spr. 1tulev fo genannte fd>iefc £e*
gel gehort fdjon in bie klaffe einer anbetn 2Irt geometrifd;«
per, Dewegen bet Slehnlichfeit mit bem £uc(ibaif$en unb ?poll6>»
nifcfxti Rtgel ebenfalls ben Warnen eines Aegels filhren fonnen:
ober alSDaun enweitert man fchon biefen Soegrif auf folche Aot»
Per/. beten Oberflache mit bet eigentlichen Segelflache nut biefe
2lehind)ffit hat, bafd allegerabe £inien, bie ganj Iin biefe £
«fliehe fallen , fid) in eineticp 'Punft, bet bie Spflje heiflt/ fcfinet*
ben, Ubrigens aber burch ben Umfang einet ebenen Sigut gehen,
bic ene willfihvliche ©etfalt haben fann, ba €S beprn eigentlid)en
Segel ein Stcis feptt mujj. SDicfe fegelartigen £ brper fann man
fuglich wiebet nach bet pcrfd>iebenen ©eflalt threr ©runbflache
In Slajfen einthylcn, unb thnen Dat>on bie Warnen beplegen. @ o
fonnte 5. ff. bet tiotn .£)rn. iCulec fo genannte fchiefe Siegel ein
elliptifcher Sesel beifien, unb bie§ wirbe benn ein gerabet obet
fchiefet elliptifcher Aegel fepn, nadjbem feine 90* «uf ber ©runb*s
& 3 flache e



ftodje gerabe o&gt fei)i<f ftuniie. <iben fo tyciit SipoUont«o bit ge*
ttobnlid) fo genanntcn Stecgel In geeabe unb fdjicfe / nadjbem ifyu
Styen ble ©runbfi<id)e entrocber fenfrecfrt ober fdfitcf fdjneiben:
unb biefcn icbc$ebraud) rcerbe id) aud> I>ier bepbebalicn. Uebrt
genS neirb ficic Dic foiscnbce Unicrfuchuns  auf einicje allgcmcine
0a”™e cjtunben, bic i> recglen ber QJolijlanbigfcit ber ?2Iuéfal)™
rung tafcfee, ba man fie fonfl aud> beptn *>m iiulcv ama. O .

Append. Cap. Il. §. 26. fg* antrift. tvirb big)) juMleid; jut
natyern Srlauterung bes (Julcrifd;en iSortracjs bieticn.
4% 3¢

Ift bic Sage einer Gbene FH (r.fig.) gegen cine anbre
KL gegeben, rocidje (cfctcre cine befannle £age &at: man foU cine
G(cid)ung fiit bie (ibene FH jtvifcfyen Drenen rccbtroinf(id)ten £0*
orbinaten fud)cn, rootion jroco in bet Cbcne KL licgen, ficBrifte
«bcr auf ifyt fenfred)t 1|t bie ?lbfcificn folien auf bcr gcra&en SU
nic AB in 6« (Jocne KL genommen nwDen, Dewen i-age gegen
fde ©urd)fdjnitt$linie FG beyfict Sbcnen gicid)faUs befannt ift.

Jhif!. 93on eincm unbelitmmien ~uuFt M bcr Cfoene FH
fe) MQ. auf KL fcnfeedji, unD QP auf AB chenfallg fenfredit
gcfefct; fo finb AP A x, PGt= 1;/ QM—x brei) fenRedie (Eour™
buiaten fur bie (foenc FH. ®un fcc< buf? AB perian”ert init
ber ©urd>fd)niit6liHIe bepber Chenen in F ;ufaminen | fo ift
AF~ b f nebfi bem 2iUnfel AFE gegeben. Ubrigene fe> °
MS auf EF fenfre$t; unb man ¢icle QIS, fo ift (ISM = <), ber
Sftetgungflroinfcf bet>ber (Jbcr.cn, gleidfalitf gegeben. tOian iege
nun burd) Ma_unb F cinc (jTiene FQM/ fo ergiebet fid) anFeitl
IfopetiiclK# ®ret>icf/ bcifen ©circn QJ'M, SF(i, unb SFM finD*
3 n bcmfclben \\t bes Sib'wfel an F& — 900, unD bcr S&infci an

FS
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FS= 9@ mannunPFQ = «, fo roith bic <g:eifeSFa=:4<+«,
uni) man o>af tang Q.FM= fin~ +u)tang<, aifo.r = FGt

fin (4-+a)t emer witb finu = cofia —b + J
in ( ang 9. @ nu=_ cof +X 991

hun fin  +w)=fai*cofu-vcof*fina, fo foticle man finu unb

coft8 Dutd) y unb x aus, unb man ectyait bic gefueDie ejlelc"uns
X= bfin  tang <p+ x fin ™ tang <)+ ycof’\ tang (). ,

- <=/N\/ . > -0 < i~ g —

A33em bie Sinie AB mit FE jufamnicn faflt, fo n>irb
| =0, alfolin4d>=0, co/*=1, unb man crédit x —y tangty,
fo ba8 nun z con x gar nidjt abl)angt, roie ben figenfd;aften
rerlgﬁrfplz)ene bit in ben ?Zinfan<j$srinben beroicfon roerben, QU

|

N/ >> -

S- 8°

£s ifl M (1.fig.) cin 'I>unft in ber £5berflad)e cines S 5t#
><ti/tiobon KL etie S)ur<sbfd)nittefigur »orflclft. 5stuf bicfe ifl
M9 lenfrecbt, forete QP auf bic grabe Sinic AB, bie in berUbe?
re lIL cine befannte f'agc bat, fonfrecht gejogen ifl, unb man
bat fiit bes Maperé ObcrflAdje cine ©eic&uns Iifd)en ben G
otbinaten AP = x, PM = yf OM = z. @tatt ber Site AB obet
U man eine anbre FG fat bie ?ibfciffenlinic anneljmen, weicfre
nlet Coene KL (legt, unb bic oorigcunfer bem3BinfelBFG=4'
fanelbet. T>1e Stage ifl: mié bie (8letci>ung jnnfcjjen x, v,
linb z Uccanbert ceerben mufle, tpnnn Ubiigeno bie Coorbi™*
itatcn fenfcec™ bletbert. t

. lufl. lan fcijc auf AB burd) A eane fenlredite £inie,
Wadic FG In E fdjncibet, unb ne>nt E fur ben noucn ?infang®#
Punft bct Qlbfcifftti, Uebetbcm fep QS, tweidoe AB in D fe&ner

AU VAR . . ct,



8 O03on ~Moiccitottett
fort, aufFG foRedit 3ft nunAF = 6, fota man FD = yt*ng+,
D= —Tp' DS= (b+X—PD)/»4/= (b+ X)Rti4>— ytangb
fin-b, FS= b %» —PD) ro/f = (b+x) cof-p— yfin £ EF =
cV1' sa==DS + D' ES= FS— EF, SIcnnroonntt«ES=f/
So v fefct, fo erlitt

rmnv (a+ x) fln-\>— ytang-"3n-\>+ JL
fofIt

eo/4

foe efte ©@etcoung muitipfteire man mit co/f, D« jm”tc mit

fin™ unt) fubtrabite fobann De fefcte ton Der erften, fo erbéft

man vcofr— tfin-~=.y + vtang”, affoi)y = vcof4d* — tl3n">
vtongi. ©Kf fdee man ftatt y in bie jroevte Qla<twb/

= -7 W e<«/+

Af —* ** *

unt) 1= (6+)f)co/4—

tatigt = tfin*tang-b —btatigt + _A _ , folglich * =
+ vRn*' 60ra) x= *of* + vRn*- 2B<im

» Sidt booon SBettfje ftatt x unt) » in bie ftit bie Roerftfoe &*

opoelene @ekfcung gefedt roerden, fo cté&alt nwn de

Aeipett>
fudite @edung Jrotfden t, v, uni z.
2 Rcnu man AE=/fefct, fo iftf= btang”/t

MO man bot y=~vcof* —tR nN—ft

6. 8.
piae M (1. %e) an *)uH anf 5 Ooerflache efnel

f tDOVon KL etue Surd)f(feniinnifiallte ift ® hi*f«* £m*%.—-

ttate/
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werbe tan ener anbern ebene FH cjefcfjnitfen, unb € fep FG
[re Curc&fcfenittsfinie mit ber fcongen Sbctie KL, ©ic

$un<j fur bie ;OberfMd;e bod itorpcié ilt jtrofefoeri AP=*, PQ
= ijf Qh1 = z gegeben, unb bie Sgse ber <fare FH gegen BC Ifl
gleicfcfaiié bcFammi«  IHan fott eine cBletcMirrrg fiir IDurc™*
ftynittolime jWiV mit ber <Dbcvflad)c £65 Aorpere fir recjjr*
»Inflid)te Coorfcimttcn fueren.

21Ufl.  Socnn Jreo Rberftodkn einnnder fdjneiten,; und
men fudit fi3t jttc bkfer £)ocrflad>cn cnc ©kid;ung jroifcl>cn
Irccen rod>tbeinHid)fon  (Eoovbinaten/  fur einerlel)  Sibfcifitnitnii
unb 2tnf«ngépunft ber ?lbfci(fen, f> Da8 aud) bie Cootbinalcn
* uni) y furbepbe RbcrfUc&en In einerlel) Sbene liegen; fo tat
man jtoo ©kic&ungen jroifdjen breljen QEoorbinaten > roeitfe far
t>ic ®urd)fd)nittbliuk bevioer £)berflad;ieu gehdren. ©inb  nUn#
id) x=AP ty=P&; X— QM biefe brci) Coorbinatcn, fo ili z
In berben ©eiclungen einerlel), tvenn M ein QuA 1ji/ ber n
bepben Overflachen jugleid) tiegf. atfo bie cne £baflace
FH crne (Efantr bie KL unter bem 2Binfc( <>fdjneibct, 1|} femer
AF=¢e, AFE£ = 4-; fo buicft bie ©kid;ung x —bfin-\>tg8§
+x/ti'f'tg(p + g cof 4 tg$mit ber ©iciebung fur bie nnbereOber*
fidde jufaramen genommen bie Watur ber ®urd)fd)ntfié(ink MN
ou. Sillem w»af In tiefem Sail MN cinc Sitiie ton cinfadjet
Stimmung 1Ift/ fo i(l e bortljellljafter, cine ©iciehung jr>ifcben
»oom Coorbinaten ju fueren, bie In ber Sbenc ber £inie MN felbf
fiegen. 3 n fold)cr SIbfid)t jretie man OS auf bie ©urcftfchnitiiili»
nie FG becbar Ebenen FH uitb KL fenfredjt, unb roenn aud] AE
auf AB fcnhed)t I|t, fclle man FS—t, SM=1>AE=f gerner
f«d)e man nad) bem 5 8. fur bie £bovfldde boé &brper$ cine

Cleidjung jroifcent, v unb z, ©K]jj gcfchktjt, inbcm manx =t
«© v fo/N
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cof” + vfinfy, un)y veof-"—tfin™ —/ timmff nnb MHe
textil In Pa @eichung Irafcfron x y uD z [tatt x uDy fed™

$tun fyatman ubaDem fur DicSbeac FH D* ©lcidjun™ z = vtang<pf
foigiid) jtro ©adbuticen junfcoen D DrevendoorDinaren t, v, zf
fur ™e 2in* MN. Cxfct manaba AM = 11, fo I|}v =.ucofty.
£1c8 th Oe Cictcbung In>ifd)*nt, v uD z gde gtebi anc a*
Drc jafdoon t, u uD z. UoaDemaber iib z = ucof<ptangty
—ufinQ), uDwetin man Dd? (lati z fefct, fotyat man anc ©leu
durg /rafdien t uDu.  3n fda>a Sbftot fanw alfo MNad) a*
fangtf In D SBctt™ tanx uD y t ucof<p (lati v gdefct roa™
D/ fo l)af men

X —ucofty fin™ + tcof?

y = ucofty cof™ —
ta bann Dee lglDn Acribe ftaft x unb y f imiffoodion ufinty
ftatt z qcfcfct/ unnutidbut Oe sefude Giactyuns “Yaft'on t uD

u acben.

® ' ’ | 7* §*
ID|e Jtljnge feet 3fy< AC (2. $ig.) be#t fa>t<fen &«gefe
IBCD1 nebfi fccm ~albnicffcr AB fetnfe (SiruntfTrtdK f «ufe
bem rfcigutigotrinfcl b*r 2lve gegen bic Srunbfiade= a
finb gogebert: man foQttne (Blctdnmg ytoifaptn bteyen redtt™
voinllifyten Coorbintftcn fur bet &egel fueren, fo t><i$5wep
berfefben In bcc Qtbene ber (Srunbflac™e liegen, unb bte

brirtc auf fi)t fcnltcfyt

Aufi#F X legc Dud) Oc Dee£tgt(f ane (Joene auf
De ©unbfUidle fenfred)t, fo ttf De @urd)fchnttiesfi3ur BCD an
©rcpecf/ uD In Defor Sbene liegt D IRcigungtfrotnfd BACma
Do ?irc geoen Dc ©undftadoc f auf Bn T>urdinicifer BD Do
CSuDitacfoe/ rconnn fie Den Dit Goene CBD scfdjuttien rarD,
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fecurcan efnen anfcern i3S fenfv<d)t, fo tvttb Oerfefbe auefr auf
Dy Soere BCD fenfrecht fegn.  gr»rner fe> AL auf ter ©unD*
flidj« fnlted)t ; fo liegt AL in Der Cbene BCD, uni» man Fann
nun AR, AD, AL, ftir De Segp %eu Des ASrpetS anncbmen,
»omit Me fcreg CoorDinafen parallel finD.  ©emnacfr fe> »on
einem ~unft M Der AegeifMicbe Md auf Dk ©unDfWebe fenfr
red)t gezogen, uD CIP auf AR fenFrecfot  SRan fer AP = X,
PQ=i>, OM= z. ©uwd> M (ege man Die (ibene bMd mit Der
©runDflad>e paral'ff, tueld<Die «ve Des Segefg in H, De <here
BCDin Id, Al aberin L fcfonetDCf fo liegt L In bd. 57an ytu
De getaDe tinie CM, rodde in Der Dbaflacte Des Segels
tilgt, unD mit Dem Umfang Dear ©runfflaclje in N jufansmen#&(jf.
S)ie Steile ACN Jcbreicc bMd in HM, De ©rutiDflad)e in AN,
nt> eSfep AB= AN=r, AC= b, foillt BAC= AHL = &
A L= MQt—z, folgief) HL = zcotoc, AH — zcofec«. gerner-
“1fi CA:GH = AN:HM, unD CH = CA— AH, afo HM =
r(b — ycofecx)» “an”™ tM> A0 0 A MR auf m
& ®
frilFrerfit, fo 1|t LM = AQ.= v (xx + vyy). SSSai fermer Dar QG
fel MLR = GLAD, foijt MR= AP=x, LR= PR=y, unD Uber«
DemMR* = HM* — (HL +LR)*. ®©ief] giebt De Cfele&unt]

XX — 10 11§ - £F~rgo/éca) — £x cota + y y f tatt XX + yt] ~
N b — zoejeca) — xxeotx* — x”xfOi1a pjr [&on fetjiefenSegel, .

nnO DOelc Caefjug GemoanDelf figr In foigente bb (xx + yy)
= rr (b—2z7, »ttin *= $o0°, afo Dar Segel ain garaDet Segel
Ifr* r. ¢

2 & 8.
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IDie ©Ictd)«n0 (Tic ben ©djttttt bee fctjiefen Xegcla
bey jeber gegebenen ¢ «lieber ttibene bee ©djnitto gegen |He
live unb (Bvunbflhfyc beo Aegcb 3u flnbett,

21ufi. €% fa) fgh (3. gig.) fit (Jbetie beS (Schnitts tint)

fh iht ©unfcfdjnitt mit ter ©runbflacbe. $?an lege burci) Die -
">e AC ene Sbene BCD auf Me @wunbftod)e fenfredn, nsa<te
tie ©runbfli<ske In BD, unb fh in E fdneiDct.  ?luf BD fey AP
a(S bit 2Jpe bet Jlbofeiflen x fenftecbt/ unb fie fdjneibe fh In F.
feg ber 2Binfeli AFE = -f, ber ¢bene fgh WeigungeroinFei
gegen bie ©runbflacbe bes' £egel$ = <Y unbAE=/. 'iiBenn
nunM ein Gunft Im Segelfdnitt iftf fo feg MS auf fh fenfrecljf/
unb ES = tf SM = m.  9iimnit man fern« bie Soorbinaten vy
unb x bes Aegeis mit AD unb Al parallel/ trie in 7. §. fo t)at

man bie @)Ieigp/ung XX + yy

o (a— Xeofeex)2— xz cot **

£ zyzcotx. 9iach) Dam bf fdc men x = tcofr+ucof<pfi?in
unb y = ucofp cof* —tfin® —f, z-zzufin'p.  2Bcnn mau
biefe 3Bcrtl)e in bie ©eefruna leb Acgela (taitx u) yt unb™,

ut) ber Adrjc treten f = wfciet, foertit men fit ben Acscf*

fehnitt bic @Ilcid)uni) tt— zRn~fin<pcotx.tu + co/<I)\w*— zf
cof$ cofvp.u

*

0 +fin$lcototr ~  + zmlbcofecocfinty
+ xcof$ cof4 fin pcotx - — xffrn 9 cot « °
— m2 cofecx2JinQ)2

+ zffin-M t+ff— m22=0. ©iefe 8inie gehort jur jroeoten
£>rbnung, unb wenn man bie Coeffielenten bon uu, tu, unb tt
mttP/ Q, Ri bcjcicfenct, f« roels man aus anbemn ©rxunbon,

b a t
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fcaf b« ©cfai« ciix ffffipf« Parabel ober 4wetbcf fe», na<docra
4 PR—e(d pofitiPt ober = 0, ob« negat» Ifl. ff0 wirb aber
4P.R— QQ—4 (cof§+fin§ cofd*cot«)* — 4kos* cofecx*fin§™;
©al)tt wirb txc Ccfynitteine fllipfe/ Parabel dxev £5gpaid feon,
nactibiiD

bb (cof$=/»<1]) coffy colu)* > = oilcr < rr cofec *- fin G2
Cber b cof<p > = ob<r < r cofecufin $ — bfin<p cof4-cot» ober

* 1 >=ober<”,moDeraucl>  bfinu
r cofecx — bcoj'b cota coJ'P r —b cojtycofx.

> = ober < tang $

2 [3enn nun De Sibfctffcniinic ES Den Umfang ber ®runo™
flache In/ unb h trift, fo balbire man fh bep e, unb jietle Dud>
A uD e bin ©utd>mejfer bd ber ©runbfladje, welker auf fk
fenFredit 1fl; fo wirb Dk ffene btd burd) bd unb jsic 2jre Algt™*
legt De Sbene bel ©cfmifta fgh In Der geraben Sinie eg fdone™
Den.  Uebetbbem felnelbet bie fenfrecbte ffbene BCD burd) De
bie ffloene bel ©ebnittg In ES, bepbe ©urcbfdjnittiliniett fd>neiben
Die 2lre, unb folglid) einanber f<ibfl In bem ~unft K, worinn
Me ffbene betf ©dwititf unb bic 5ive DAf Segcld eluanber fdiner*
ben. 9lun bat man an A ein forperlicbed ©repeef, beflen ©eU
tenfladPen EAe, EAK , unb eAK ftnb, beffen ©eiten unb 2 [3In*
fel id> befanntet malden wie bie ©eiten unb 'SBinfef fpoanfclje™
Cregeefe beredten laffen. 3 Bel( bi< ffbene AEK auf ber ©runb™
flacbe fenfrecBt 1fl t fo Ifl bieff ©regeef an AE red>twinfli<&t, uno
«AK he JE)gpotbenufe.. ©a nun EAe = AFE = 4-, EAK =
fo Ifl cofcAK = cof*co/4 , unb wenn e bet URInfcl an Ae Ifl,
unter welcnem Cbd De ©tunbflacfte fd>neibet, fo Ifl cot s= fin4

cot < Uebetioem Ifl aLef) e bie ©pi&e cnctf f5rperlic>en C©repeefty
beflen ©eiten AekE = 90° Ifl, bet SEBinfel an eA —e, unb an eE

= $. Slifo Wirb tang EeKcolfo,n<p ¢ n<p fin4 fin $ cot ™/

unb
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snb tang AcK =-"jjA~== 35anun sofece=i\/(i+cote'%

'zz\/(i +fin"2cot*2 folll fintzi S
cofec$ Vv/I( 1+ fin™ cot&2),

ul[otangAeK=tang(pv(i+fin"2 (if_—eof* | <]$*)e
In @
abet Im ©regecf ABC Ifl tangAbC 5 cofCAD ° un& €S »at

cofAK=cofCAb=.cof*cof affa lie CAb—VQi—cofa*coft2),

Koy »*>>u*"(C

Waltere nun tang Abi > = oDet< tang A/K, necs

5cm iftf—:—b—cgj;[( 50?,Vobft < tangQf foiglicft roitb OC

Cx&nitt anc (SUipfe, *atald odet Nigyctbel, na$som AbC>
tilci < AIK ifl,

O* »

Dik Du<Pf4>nittitnte ge ( 3. $ig.) btv (gbenr bf»
Qajnitts fgh mit Der Ubene brd, tvtldje burcE bie 2fpeAC
fo gelegt 13/ taf} fitfh f>4lbirt/ ifl etniDurcmcffer b)9 Af#
gdfdjnrtte , unt> bit inttfh paralitica Coordinate» ftnb Itjni
Jujeoronct. | | V*

25cwel», ©er Coefficient eon uu In feeralfgeracinen @it
efourg 566 tar. 8. 1agt fid) fo auidriicfen
tofty* + 2 cof$ cof4 fin<Pcota + finQ* cotx* (fin 4* co/41)
m1 fin 0* cofec *3 = {cof<>+/h 0 co/4 cotx)2+ fia qR/«4*
cotal — «12fin €2 cqfeca*. «Dan & cof(p+fin pcof4 cot *
= K, cof$ ar4 + fin $ cota=; g, mfinty coftca=h, mb=r.
1’ -yi. giun



B t><<? Atlgef W t?

([ — ) A
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9R«nttvv|mfcrr*§0tangl\/l = |- ———— . Wennman au
finy finycotoc’

fo ben SHanfel EeK = >4 fc™t/ fo voir) fimp fin~ cot * = cotif*
©iefe iiBerrt): feft Mot in bie dlgemeine ©lrid)un$ flr benfett
Scfc&nitt, fo eljkat man

tt=. cot tu+ (coty2+ kk— //E). uh + 2 (rh —fg)u+tffin*
t+f — Ir=0>* L

% YaV4 -

oun Ift Ee=ffin*" wenn man alfo eS= T fefct, fo roitb
T=ffin."+ tf unb£= T —ffiniJ). ftatt f gefegt siebt
De @(etcung (T — cotmu, . + {kk— hh) im+2 (fcotyfin +
(Th—fg) u+f. cof. . —rr= 0, 9Kan jiel>cMS(3.unt)4.gig.)
mit (K parallel, fo it ber 2Ginfc( MxS = E*K=m< unb biefec
353tnfel i(l roenigftend fo lange fpifc, ala * nid)t liber 90° grof
Ifi/ (punb” aber fieiner alé 180° fNQY wall cot*1 =fin<J)fin-p
cot«, ©a nun in Dar @lcid)ung « < 900 angenommen ift;. fo
ift ax$> i~ fpfcf uni) s fallt jroifeben e unb S, fo baf] es = €S
— Ss tDih. ©efct man nun es= X, M| =V, fo notrbt* =
VBrnif unb sS=ucot\i=.V cofy, folglich X = T — ucotg
©iefe 2Beril)e in De vorige ©leid)ung gefegt geen
X2+ (fdc — hh) fin W= V. + 2{Jcofy finty-i- Qrh—fg) fin*V +
[* co/"2— rr—o. 3n Mefar ©lcid)jung fann man Die Coorbi*
naten X unb V bcrroedofdn™ 2 Qemn nam(id) Mp mitfh paraf*
lei iftf fortib ep= V, unb pM = \; bann aber $e)dren iu
Jta Sbfafie ep o gleiche unb entgegen gefefcte Coorbinaten™
©araub folgt, ba8 ge ein ©urebmeffer fcp, unb baji bie mitfk

parallelen Soorbinaten " jngeorbnet fepm

ia 8¢
5>te ([3rSf3e fcer bergen i>a(beit ©urcijfdjnittomefTer 3*

fttthbert, tropow bet eine in ge fallt/ unb fcer thfcre mit fh *
parallel 1fi, . 21ufl,



16 SSort “rojecttonen.

3«ffl. tian fdfoe Bat Adtic wegen A, 2B, C, ftatt i«
Dravon Gocfficienten in D t$ten Cleidimg jrifc><n X uD V,
fo ljat man X2meAV*+ 2BV + C= 0. 9iun fudle man bik
2Bartoe Uon V/ wen X = dift, fo faitet men ari Dt ©@*

tuing V + . V= — 9 fo(g<nDe®uticinvV=|+"Br» ;
0 2A i (9 jelny | A Q

hieraus ergiebt fiel)/ Deg Da tWittefpunft D3 Aegelfcfonit v um
D SIIfian]D — - eone entfemt feg, uD unterhalb «liege, wenn

D
'& pofttity ith  Siebet N audc Dn griffelpunft eine neut
Slbferffcnlinie mn mitfh paratfelr £)X*U

U
nate Mr— V um Des ©tief ec A ©e$t men atfo De nae

Brbinate cf= Y, fowrb V = Y — E uD Defet2 Betti>inDre

onige Claiefiung fur D fegeffcfonitt gefefa giebt folgenb« Y s =
—-X*. Catler «ryﬁl;y Halfte D< nﬁ;,fh parallele>‘>

A4 *A «e T
Cutebmeffers em= ~ N
~ V(ffin 4 cofn+ (fft-/g b/» NIr- O»~ hh)(fco/** - 1T),
N (Kk —
unb Die# 3(ffe titd- jugtlj&rigen ®ur#m<ffcri tg = A~
V'CCf3n-" cofn + (rh—fg)’iin*gh— (**— hh) (IFco/42—rr),
» . SV

Di« iSTcltalt bta Acjcifdjiu-tR $a finden, xotnn bte
ftbene t=8 OdjnUre auf ber 2jre De» Acgelo fenfred)t tf,
2tup».
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2Cufi. 9Benn 0
ijl, fofalt e in E, uni) EF i|i auf BD foiglict) auf Dic (Jocne BCD
fenfted)t, fo tfaf nun AEIl — $ roiitv uni y= EeK = /£ K= 90%
Sfficnn Ottnna# Ubcrbem >« iIBinfel AKE (2, gig.) = 900 ttf,
fo ift pe Sbene Fsf auf b« 2lye Des Segei« fenfrecbt.  2ANan foice
affo (2. gig.) 4 = o, un» AKE.= 90®, fo rar> (p= 90° — x.

5)icfe 350|’au$f(i&ung|’ngcben k= g =mcof™ + fn <pcotx=finx+

cCole cota = g cofec X, unD h = meofx cofecx = m cot».

ftoitjiid) voirt) A = gg — ,M = cofecx2 — w2 cotx2, B= r h
fg=. mrcotcL — f coftcx, C= # — rr. €07an fefe fcicfe SBot*
ic in >e @(eicfuns **HrA.V2+ rB.V + C = o, fo ergiebi fi$
Dic ©lcidjung ?

X 2+ (cofec x2— m1lcot c2) V 2-h 2 (wir cot x — f cofecx) V-t-,

o e . VA (wrcot*-£nfjc*ryy
| Ul KI ' cofecx2— m2cotx?2

_ e | | )
ik % — e et dlun it i bet 2. 0ig. GE cine £aupt

&< etf <&chnitté, un&*»enn ¢ &« $hittcipunft betf ©djnitti ifly

fo tovb Ec = =/ oofec* ~m r cot x
A cofecx2— m2cotx%
—f fin* — mrfin x cofx .
] _m2ayV “* g9Jaflmaifo biefet Jfiibrucf poji*

fo ol« negatio Ifr, fdlit c oberbafo o8er untaijaib Ff. Wimmt
man fae Stbfcifcn auf Dom mit F/paralleien Surcfemcff«, fo

tyat men (Jo. 8.), uf> Im gogemrtirttgen

IMid tvir)) BB—ac= {rhfg)2— (gg — hh) (/ —rr) = (rg
fhy2= cawfecx — mfcot x)2X2

My o C e alfa
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<fo y* —g*c‘_’fec*— nf c°t #y | T. & x4-
cojec X2— ntz2 cot e2)* cofecx* ™ mz2 pQtx2 * O*#

T. (rfin«.2— nf cofxfin «* finx™

(11— mZofx1)2 | — m2cofx' *
Ifl foe >albe gwergape =’ & Qdilt
JNEED | — m>coj 0?
Z .rbfinu(b—f cofx) AN ,
— bbo~— rr cof<t* > MO &* "a,bl fon/ungitu Shrt,
r e—viflofx _r (bfcof)

~\/{i—m2cofx2 V(bb—rrcofx2 ~acfytem aifo feit ©e*

flaft tfS Segels fo ober anter0 bcfc&affen 1fl; nn t«r ©cfjnitf-
«ne ©Hpf«, “nrabel oter .£)pperbel fegn. <& werten nemiid] til»
fe trep $Me flatt fyaben, nncPtem b > = ober < r cofx ifl, g)iatt
bat aber tang ACB - [J)—rr]:o](i . 'Siac&tem aifo ACB eit)
fpiGer, «in rechter, oter «in flutnpfer <2DiNFd Iffy Sad>tao Ifl ber
©cpnitt aene (Sllipfe, Parabel oter NDperbcl,  Solgiic™ ifl tep
Ceftnitt nidjt atiemal eine GUipfe, unt aad) in tem $all, wenn
ACB fpi& Ifl, falle ter SNittilpunft ter Gliipfe nie jn De %< te*
Segels,

©oll tiamlidj fcas festere erfolgen, fo mu§ EC = EK fepn,

©anunEK=ffinx ifl, fomidte . .o --fRn X
| — m2co] X%

fepn. hieraus folgt ffinx — mrfinu cofx —ffinx — m-ffinx
cofx2 ober yfina cofx —mffin x cofxl, folglid) r—m feofx,
oter b —f cofx, untf —bJecx. 3a tiefem gall alfo mifde
ber ©cijnift turef) tie ©pifce tcS Segels geben.  €s Ifl nimlict)
AK =/ co/a; alfo wdre in tiefem ($aU AK = AC. ®«l)er
fflan O Sttittelpunft t« Sllipf« gar ni$t in tii ?Ifl fallen, wi<
tenn
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bemn mc] |n eben btefem galle begbe #auptaven =0 vverten >
caf} De €llipfe In enemflinfte jufafflmen gelit.  Mindurc> wirb

Olfe baSjenge betatlget/ was Im 3. 8. behawtet werbeny

- v -+ j 26 fa ~ Vs \ Vi

© e e g . . 8§
2Benn In ber algemainen ©leidjung fur lbon Segelfcimitt
3. 8.) ts,, alfog—nt — 0 gefelwtrp, fo bat nett be al*

gemeine Cleicfcung fur ben ©ebnift eines fdjiefen dplinberS/ bef*
fen Ajoe gegen bie ©rutibfMcbe unter bem 2Bitife( = « geneigt It.
©le ©eicfcung felbft roirD fofgenDett
Iit— 2fin §fin” cotatu + oo(>Anf—2/co/pcolRn + 2 /[fin-"t+ff o*
F2co/@cofrfin$oot« — 2/ & cot # — ff
€ CO@at2

©er Schnitt ijt alfemaf eine Silipfe, n>cii (co/$ 4-fin P
co/nJ/ cotxy allemal poftfto ifi# 3n Dem $alf/ trenn biefet

yiueDrucf = 0 nuire, latfe man cot$ = — cof” cot#  ?oe*

taug$ \/(\—cofcec o f  cofa*cofit®)f

tan8 AESL— ________________________________________ rr}\____ 7 ®
finoc coj N coj’X

uné tang Abc — co-yrv coj& f03¢c& AcK = A6C«

©icé ift Ber gall, ba im Aegel ber ©ebniff eine Yarabef fegn
wittbe, woraus bie* ein ©gfienrjwoergraber unb paralleler ?inien
wirb, wie ben €igenfcbaften eS €glinberS gemi(j 1|1, unb bie
©leiebung om furjeffen ergiebt, wenn man wie im 9. 8. ben 2in»

fangSpunlt ber slbfciffen In e, unb ble £>rbinaten mit % parallel
nimnt,

£ a> Ss
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_ ftdc namfid) De icfdc (Seic™ung Des 9. 3¢
INn faopie 1 -

X2+ Kkkfin y2\T2+ zf(cofyfin™ — gfin )V +/* cof™~ 2—rr = o,
rceti h—O0 roirt).  Ucba&em |l k=. cofp + Z«cp cof™ cot «
ss 0/ alfo aud> coy*ppcof N + fin pcot x — fin (pcot xfin = o*
2Bell nun fin ( fin” cotd = cot~ fo radY g — cotfin” = of
tavt cofyfirn —gfinyv = 0. Saber créait man De ©leid>un<
X2+ f2cof*2—rr=o0, uD V rorb ncct faudfo X freftimnf,
Slber 6§ wirb X=% Vrr—f 2cof”2)

13- 8

20enn De Ubenc D2 @d)nitté auf Der 3fve Deé Cpfinbei#
fenfredjt ifrf fo rorD De ©(eid)ung fo oeranDert V*— 2/ fin x.
V = (rr — ff — X2 finx2. UebaDem roird0 GE cine#aupt™ e
aye D0 @d>nitté, unD wenn ¢ Der S3itteipunft Dea @ d)nittd ifi,
fo tnirD Ec=//na = EK, fo Da? Der SDIUteipuaft in Die?lj;cDeS
€t)(InDer$ falli* ©Cefct man aifoY = V —/ finx, fo criit man
De ©icidun<] Y2= rr finx2— X2fin x2, unD eéeroirD Die$aif*
te Der mit Ff parallelen 2tye = f / De £aifte Der conjugirten 5(ye
= rfina ©et fcfiefe CglinDer I>at alfo Die (Jigenfdjaft, i>a8 ale
feutd) feine Sye fenfred)t gefullten @d)iiitie Cllipfen reerteli/ Deren
IDiittetpunfte in tjcé CplinDeré 2ive fallen. «$?an fonnte Daljer Me#
fe <Eigenfd?aft mit ®€). Culer Introd. in Anal. Inf. Append. Cap.
I11. 8. f2. fut De Srflarung beé fdicfell €i)lintscre anneljmen/
wenn ed nidn aue anbem ©rtinDeti befifet reire/ tie gewdhnliche
bejubel)aitery effen jti gefd>n>eigen bald beg Diefet 1eljten Crtfla*
rung tie SOetracbtung .De0 febiefen EglinDcet« aus Ddt 2InfangS#
gtiinben gan] tcegblcibert milte.

)

- s

V tlelo™
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MtigenS eviyalt mein aus bem io. 8. B= /(co/V/f» 4
g fin V), A= (cof $-+fin O cof-cot »y = kk, C —f 2 co/4 J—rr.
9iednet men alfo Pe Sli>fefTen tom SOiitteIpunFt/ fo wirb De ag*
gemeine @ieiclung biefe: . . o'ef]
V, [’ (cofyBn-t' — gfinvi)*—Kkk (f* cof4*—rr) .1 VI
K4 K*
©le 47%lfte ba0 mit fh parallelen Sutdjmeffero Ift

_V {ficofafin-i— gfinyy — K (f2cofr2- )

(t bie £alfte bee }ugel)origen 'SmitcfimeffetS, wenn man jene»
SJusbrucf mit —I'vtmilttplieirt, >a benn y ber €onjugatton$»infef

ijl; unb cot y= fin $ fin 4* cot x,

™M | jff*. % *4- §e
toenn fee (Seftalt bes Regele gegeben ift, «lfo r, b,
tmb x, beFannt fnb, )u finben, roic grofd bie EQINFel o unb

/4 genommen wetbett muffen/ bamit ber Acuelfctmltt ein
Alircca werbe. y

21Ufl. ©ie Sutd)fdinitti>(inie ber Gbene bel @d)nitts mit
berjenigen (iIbene bureb bie Sjre, weld)e bje ©urd)fc()niftgiinie  bet
(Socne beS ©d)nttteé unb ber ©runbfitSdK Dali>irt/ ift allemal ein
3 >uxthncffer bei Aegclfctjnitts, unb bie il)m Jugel)6rigen £>rbina
ten fini mit ber ©tunbflacfie parallel, ©o (ange nun bet (Ecnju
gationswinfel ein f;liefer ‘SBinFcl 1T, Faun ber ©d)nitt Fain StelS
fepn/ well bet StelS Fane faclyc jufammengel)orige Curcfymefifet
ot/ bie fic> unter einem fd'iefeu £BInFef fcnelben. ©amit alfo
bet Segelf*nitt en ~rel0 werbe, wirb allemal erforbert, ba(? bet
€onjugatien{iminFel EeK = - 90° feg. 5ilfo mul3cot *=fm ..

£ 3 [» 4
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fii't' cotx —o fepn. 2Rcit nun nidst cot&zz o fegn Faun, wenn
Oer Aegef ein fd)icfet Segel ift, fo ift enfweDer fin<p = 0 ober
fin-b — 0. 3w ftali ift ocr ®chHniif mit Der ©runDfUcfcc
parallel, unD es ift au« Den JinfangSgriunDen befannf, Dald alsDann
Der ®d)nitt ein Sreis feg.  2Demj nun $ nicljt = o ift, fo muf3
+ = o, foltilid) fh auf BD fenfreeljt, unD Die €bene Des (Schnitts
auf Dear “eigungSebenc BCD Der 3<e Des Segels gegen De ©rtinb*
flache fenHect fegn. ©amit nun In Difem gall Dar <Bdfnitt ein
Areis werDe, wirD UberDem erforDert, Dal3 Die begDen ©urdjmeffcr,
woran Der eine mit fh parallel/ Der anDreauf/A ferfrecfct ift,
gleich grol3 fegn, wobeg ubrigens PorauSgefe&t wirD, Dad AEK
< ABC feg, Damit Dar @d)nitt in Die Afaffe Der (illipfen gel)5re,
3n Dem gall namlich, wenn (2.gig.) AEK > ABC ift, wirDeDie
SBorauSferjung, Dald Die Siycn gleid) fegn follen, eine gfeiebfeitige
#gpcrbel geben, ©ebort aber Dar Schnitt in DieSlaffe Der Clip*

fen, fo werDen lljr< S=<n gleich unD Der Oc()nitt wirD ein Stels,
R2— AC |

wehn In Der ©ler™ung T a= — H AX 1(l0.8,) A=1Ift,
Cs war aber A = kk— hh, uDwenn nmen aus Dan 98. De
foaftgen bRRerthc ftatt k und h wieDer btrflellt, abufin® — o,
uD cof'i'—1 fefct, fo erhdlt man k= g = cof<p + fin (Jcotx,
h—mfinP cofecx, uD nmen findet (p aus Dar Cleicftung cof<px
+ 1cofty fin $ cotx + fin @ cotx2— mZin Jrcafeca= 1. ©I<
PIDirt man namlid) mit coftp2, fo wirb (cot«l— m7cofecx?)
tang.<p2+ 2 cot x tang<p = tangip2 unD Pon Diefer ©leid)ung ift
tie eine 'SBtirjcl tang<p = o fur Den $all, wenn Die Gbene Des
©djnitts mit Dar ©unefiticf>e parallel Ift. ©ile antere UBurjef
gieot fido aus D Cletebung 2cof * = (1 — cotx2+ m2cofec x 2)
xtangtp, aoar wenn men mit fin x 2 multiplicirt 2cof» finx =

(fin x2— cofx2+ m2tang < folgltd] tang <
2finx cofx fin 2 X ‘c X

~m/—\cofx2—finx2) m2—cofzx SCI3ftin




et 2
am mJiichnifF- i— 2fintt COftt

nr—cofa*+fiu0

e« up kennet faudo mil— cofx* fctolbirt/ fo eclalt man
tang Q - ;]lh +CO7FLT’/:<. M ' gl MTZ2— CUfU:*') -

(. J«L« ) ><+—.J—V NN > es

m—cojx — m + COjX m—eojX  m+ COjX

IftabertangABC— N - -JIIL , Mb tang

* r — bcofX m— cojX

ADC = _ . golfilic™ wirb ta»g () =

r+ cojx m+cojX

tangABa — taug ADC/ * At (ABC—ADQC),
| — tang ABC tang ADC

alfo 3= ABC — ADC, unbABC = 9+ ADC = CGE. SieS
ift alfo be feftio coni fubcontraria ber Bften (Apollon. Con.
Lib. I. Prop. V.) ub#b afydiet jugleid) auts ber 1)id)engen Aua™
Ivit, b3 fein anbrer ©djnitt, a0 bie fe&lo fubcontraria enen
Stcii geben fonne, bafem Helt bie (Hoae ed CrfonittS it bet

CSubftac&e b<S Segeia parallel ift (Apoll. Con. Lib. I. Prop.
1X.)

d¥an fajle nun In ten gormuln bel 10. 8. 4-= 0, alfo
in 4-= 0, cof4-= 1, cot >1z=0/ ,cofH— Qj fin* — i, fo roir®

A =9gg—hh, B—rh— fg, C=f — rr, folflfi$ BlZ*AC

(99 'Z! ¢jh 1 unl) wan jenirtit fir ben auf & SRigungifiec™
ne ber %e geom bie ©runbfiadie fenfrec&ten ©cfmift biefe acoe™
meine Clactwm Y’ = ~JLEL — X*, be SokdC»

- fen

(e =~ nnH 99 — hh
1
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f« tom fWAtiitpunft auf 6or mit F/parallefen 2y gorecf>nct; unb

wenn cbec Sdiitte(puii Ift, fo ljat men Ec = — '@ = /ggz L_'m
Cxefct men atth Am 9. 8. fiaft g und h ibre bottigen .gi>crtf)c,
1]] (rg—fhy _ (r(eofip + Jin<p cot x) — fmfin $ cofec *)e

(gg—hhy  (/colp+ fin $ cotx)2— mZin 'polex?) z
(rfin(a+ Q) —fin fin$)afina* |

{x + Ccp)2— m2fintyd* , gg — aa
finCx + df)azﬁ_m ofin & "olfliicf) er)ait man DieCecfanyg Y

(r fin (X e~ —/ tnfintyy fin a* fin X2 s
(Jiti{x + (pP)2— m. fin(p2y fin(x + (py— m.fin(p2™ *
UdCcDam »itb Ec =

(co/ (p+ fin (pcot tx%/ — mzf|n$zc(§felc>l<z
f fin x fin(@a+ $) — rm fin (pfin a
7 Bn CxH4 (p)2— m2n (o*

2Bcnti nun gg — hh = j, aifo ter @Pni(f ein Atiteifi,

fo »«* Y*= Q rfir £ )»JIm fin Qy X, N
[i» 08

Fa+ mmZin $ 2=z fin x* wirb, a(fe Ifl bet Malomiffcr le*

S"*« = + un) £C =

fixp, la >m P - ABC- ADC for»
'muf, o " : "O%- mm " ®\

*6 8.
SBenn affo

K «n Coimbec >0, fo 1Ifif m= o, u™> man Yat fur ben auf
bit 9IMiung«b«»l b« 2ft 3dcn bk ©runbflacl:« fenfrechten

Jj e ©c&nitt
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Ce&nift ti< ©leid)ting ™ 2~ rr~ Bn(ec+ "y X*' und Ec —

J,, y Per ©d>nitt eltf Srcido rocrPc, muld tang

P tang2Kr dfo @= 180° — 2* feon. goiglichmirb EKA=:
180°—<p—tt—a, uiD EK= E A =/1 9tun toirbferner *+ =
180" — « flifo/«(* + (p) —fitict, und DO giebtEc= f 5)env
nack> fallt Der SEittelpunft QS Sreifetf in &c Sire bes CEGIN&CrS,

HiIO fein 42aibme(fer ijt &om ~Sulbme(fer Dar @runbfiad)e gleich.
SS roird namiicfr Pie ©leid;ung fo »eranbert Y 1—rr— XS

17- §e

©afern Gie 2fyc Des Aegefs Dem ~«(bmeffer femer ©runt*
flI3d)c gleid), aifo r=bumM m—i I3; fo liefen De Drepflinfte
B, C, D. im Umfang eines JE)aibfreife®/ Uler foicjiid) ift
BCD = 90° un0 ADC—90° — ABC. <20ID nun (p= ABC —
ADC genommen, foi(l(p=ABC — 90" AKE = 180°— («+%$>
nnD a=: 180° — 2ABC, folglich AKE = 90°, unD D @d)tiittifi
auf DeSAcgeiS Mye fenfredt* ~enn Demmecf) r=b ijt, fo giebf
jeDer auf Die %e feufoed)te ©d>nitt emen Areiti, ©a nun in ebett *
tiefem ftaII g+ (p= 90 Ift, fo rarD fn<p— cofct, unD coft=

Yl
finx. Semnnd) faIIt Per’\Dutfcfpunft In c, trenn Ec = /,—k-J el

. L e VAN
genommen wirb, unb Per#aibmcfiictPeSErcifcSt)irP = — fintt

Silit fiketDem in eben Defem $afi Der STOttefpunFt Der
©runDflaebe in De (Sbene De$©d)nittgf fo gebet F/Durd) A, unD
ift AE = /— 0, alfo Ec= — rcotu, unD Der’\albmefler Dch

Ateifer = A 7 - rcofec” |

£> 18 - 8¢
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18. 8.

©icg tlt ber galf ber fiereograpbifcfcen projection ber W o
tibianc ber Sugci, trenn bie Mafcl fclbtf ein SDicribian 1ji, rooftc
man gewtyniid) Den erften UlicriDian annimmt, uni» bas 2lugc it»
$ol Diefcs *BleriDiain$ flehet* ( 317%an teagetc™e nun >lemit De
Stotyanblung ton Den Profcetioncn ter Sugef, roorauf ic> In ber
$olge aUemef Der Atirje wegen unter bem 9famen ber »orige»
Ab”anblung benteifen werbe.) 'SBenn ber Weribian PLQ,(6.
gigur ber »origen Jibijanblung) De Mafef GPHQ unter Dat*
SBinfcl GTF = CTf fcnalet/ fo tft biefer 2Ginfcl = 900— OT//
unb OT/ 1[I ber SRcigungSwinfel ber 2reDes optifeben Segels gc*
oen feine ©runbfi<SclK, ber in ber bisherigen Jlugfutjrung = « gg#
fefct iIft 3 n &r »origen 2ibl>anblung mar G TF=y, aife It hier
cot « —tangy, unb cofec«=fecy. 2)icS giebt ben «Csalbnctfer
ber ~>ri))ectiotf= rfecy, unb feinem 7?ibjtanb oon FO, dDev
TC=—rtangy, we im 16. 8, »origer 2ibi>IMib(uji$),

19. 8.

©ie ftereograpl)ifc&c *E>onjonfa( >projection ber SienDia™
ne (al. 8. ber »origen 2ib|Mnt>lting) gcb&rt ebenfalls liel)er,
»cnn De 1afel ber Morijont Des Putifts (f. gig.) Z ifi/ unb bas
Singe Im ?1aDir (lebet. Cllian (ege burd) OT alé bic 74.e Des Se*
gels ene (Ibenc Obd auf ben 3J%ribian bpdg als beS Segels
©runbflacbc fenfredjt, unb De SDurcfrfchwttSiinie mit bem Qe
bian fa) bd; fo It 0 T6 Der 9leit(un<jSwinfe( Der 2fye gegen De
©runDflacbe, welcher bisher = « gefegt ift, unb fein 'Jftaas i|li Dec
Bogen 06 eine» grollen SreifcS ber Sugcl. 2 Benn nun, mie Im
21. 8. ber »origen 3 btxinblung, fi« 93rcitc bes £51ts Z ;= X unb
Dar ©tunbenminfel LpZ = 0 gefefit witb, fo i|l im fpbitnfcben
©repeef Obg De @eite 06=«/ 0"=50°— XunD Der SBInEci

Oqgb
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sjgb—Lp'¢=<$.  53«) b ab«ft ein fedjtet «IBinFcl, fcigiicj)
|
b fin xzzcofKfin $, U™ ccfee x = = R ¢ Acofec

Aic§ gtebfben $a(bmeffer Der projection r cofecx = rfee pcofec Aj
tvie Im 21#8¢ poriger iib~anMunjj»

20. S¢

tim GKf) bte £agc Des iFiiieipmiité C Ilw tyrofccrion auf

tet Mafeiju finDen fdNlege nan fo. ©ic (Hene Ohd fdatle De
Ifafcl In TG, foili G en ~ebeifei xS Siegeifcbhnitta/ wenn G In
Oil liegt, UebecDem fcp N« cie ©urcbfcbuirtelinie bevEafci ut>
Der ©tunDflaci)c Deé Aegeitf, fo i\l TG auf Nn fenfeeebt, unD Der
SHttelpunft C liegt in GT. Um tyn $u fuiDen, muy? man TC =
r colanebnicn ( 17. 3¢)* trat™ aber cofec x = fee A cofec <
Olfo WIrD cot az= V (ficA 2 cofec<p2— 1), unDTC= —rV {fecAx
cofec @2— 1). QBcll nun fec A 2cofecty2— 1—-cofec g2+ tangA*

t()fecty* -/ | = } :.t_?f] _9_\_ _2_:_]1!’11_:)_/1: _t_?_n_g__\_g_-t _C_(szf) :k
tang Xs(fin 92+ cofQ. ) + cof$2 tang\Zin < +fec\. cof<p™
o " fin$2 finty>
tangX2tangQl+fecX?2 _
lang™*2-----—-- "onM TC= * [* p p 1]
k/(tangK2 tang<t>: +fec\ » o
----------- tawg<p------------* I<rn« ifl off* tMriftfj« ©wpeef

BpM b B ted)troinFlidif / unb ble @ate B>= X, bet «ffiinfel
= q fo(gl.l) tang BN= fin X tang 4= cot BTG —cot DTC.

£>a%* Sebthn DTC= frt ravitangy ™
| : cO/X2 fec\~ _
| ;cof\*+ tangX2tangty2 ~V (fee X* + lawgX2tangty?Z
* tnb



SOctt rojecftonw

tan%Xtan%Q B N feic,,,,,,cd aufBTf«nfti<fo>
V {fec\2+Tang'KTttangy2*
foft DC=TC/nDTC= - — - >unl) DT =TC

cofDTC = —r tang\, beyb® reicim 21. 8. poriger Jibljrtnt»
lung.

21. 8.
<A%tin
gungSebene ber?l).e gegen bie ©runfcflaibe fenfred)t 1fi, fo bat man
4 = 0, un0O $=90°, ©amit aber ber £egelfd)nitt ein Steig

N\ " x*
werbe, mul fin 2 ftpn, ober cot<p =
- I-*. ©emnacl; wirb ba) gegenwartiger QlorauSfcfcung

Mm% — cof24d

rr
= 0, unb ml= cof2* ober » = cof*1— fin

foig(id) rr + bbfinccl= bbcoftt2 lleberbem giebt biefe Sl3orauS*
fegung fin(x + g9 — cofa, alfo ben 1)all'mclfer ber >rojection =

jrcoftt—fmi unj, £c —f aof» ~1 _mt (Sfijt liberbem bet

finet fin d
Cefynitt Durd) Den SKittefpunft Der ©rutiDfiicf)C/ fo i1ft/=0,alfo
r cofd
Der £aibmeflcr Des ©d:nUt$ — = r cotot, unD Ec
rm
finx bfin & *



p t’.-J.f | ; >' ter $u<)el.

iS 1S ? 22, N
SMefet tcte $al finbct feine Sinwenbung bey ter fterec*

grapl)ifd)en projcction btt poradejfrcife bee Slequatoré auf einem
tDlecician a'd6 Der 5:afd, wenn bae 2luge im Pol Defeg Siiribiarie
fleljet. (Jé feg in Der 9. Sig. jur porige» 2fi>t><mHun$ tvoD L 1|
»inen Parallelfreié »orltellf, biefee parallcltreifce .£5albncfler = r f
>er Suget Malbmfffer = p. 2[3enn tum e fein 5?1ttelpunftifi, uD
man jirt)ct Oe alé Die 2t icé eptifchen Acgelo, fo it Dev iftel

gungsrcinfel Diefer Slyc gegen De ©runt'flacbe = eOT = «. uni»
Oe—bh. ferner ijt T.e = bfina, OT —f —bcofa, uUD =

T e2+ rr, <tifo bb cofa?— bbfina2+ rr, wie erforDert wirb, Do#
mit Die projcetion ein Sreié werbe. licherDem gel)t Die s$;afci bureft

Den SKitteipunft Dee Parallelfreifcé/ a(fo roirb ber <a(bmeffer bec

Projcction = »coi™* = r_O_T. SBennjiun De Soreite Deé Patadel™

[
freifee = 4 itf, fowitb Te —~fin-p/ uni? r=pcof4, alfo-"- =

1 A . . .
Eé)%X— c°t4/ foigiicl) iftber #ailbmeficr,bEt Ptojcctioti=f> cot

. . rr Pi cof-pl
SBelter wirb Ec= — T/-~ = ~ Bnj~ = - pcof+cot+.S)a
nun Te= pfinM/f fo »irt Tc = p(Jin™+ cof~cot™) =pX
fin'\'2+ co/'I'* o ”
————— /MAT— = t cJec& Welclyoe mit Dem 19. 8. Der »ortgett

2IM)anMnng Ubetetn|iimmet. -

'm i, ; . *3*8*F
538> Detfteteograp™fcben “oeljonfol™Srofection<n berPa*
raiielfteife Dee 2lequatore iaft ftd) bie biéberigc "beoric (6. fiia.)
fo fitwenbtt?, 9)7%an jiebe OM, OC, unb ON/ wenn MFEN/ Der
> 3 Pa*
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ParalfeifreiS ont C fein IDiitttHunFt tju fb ifi OC Me Styi bcS
optifctkn SegelS, unb berparaUelfrelS bie®tunbfli\d;e. 5 >e (Ho*
ne beS $l?eribians OBZR ift £ic gieigungSebene bet Sivc geett Die
©runbfiViebe / unb ber SleigungStiinfel felbft ifi OCN= a. #uf
Bet (Hoene biefeS SfteigungSwrinfefS (tet>t bik Mafef BFRf fenfred)t,
nnb Jte fonelbet btc ©tunbfliwdK bel Segels unter bem 2Binfel
TEM=4- ®ei( nun TCauf MN fenfreebt ift, unt) aud) ETZ
'= 90°, fotft CTZ= TEC= 4/ unb OT€ = r80°— 4v fo roie
TCO - 90—, folgtid) TOC=: 1I80°—OTC—TCO "™ + 4-

000 9%n fefoc CO= A unb CM =r, fo bat man/» OTC: fi=

b/« TCO b cofa
fin TCO : TO, alio TO— y»0iC  ~fiilG'~ A «Jetnet

é fin OTC, bB—fn TOE, TENMOTC —Findlc—- fititx #
hb 60fa2 kbc$f(a
SH>er'TM*- TCa+ CM* affo~fin\ — = ——-+ rr-
JE)ieriliié folgt bb cofa2=~bb (cofacof-*"™Bn afin ")+ rrdn”"™*f
créer hbcofa3 — bb (cofx2caf™2— 2fina cofa fin™ cof™ +

fina2/wn|/2) -hyyfin™ 2. SUletwmao mm  -fin” fbxttcof-y*
fdjiCibi/ fo aliUt nun fene* ibbfina cofa = rr + Lbfina2

bb cof«*) X tang 4, 4olglld tang"- bblg)bco ~

v ) 3)eted> lji «etmige bes 14, §; ber «Schnitt
eln Stets

24. 8.

S5« MNalbmejfet biefes Steifes ift bermdge beé'if. 8. =
rfintt+<p—/?»/«$  f(bfinx + —ffintp)
-------- S {11 Ee———{ {10} (e— 7 S R b

/[
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lenu + U —r mfinto

INn betiinte ET ben st>flai>Ec S= ------ ] I0V— —

bf finC»+S) ) — rrfind . N
= ORI e — — " nimmt, fo ifi ¢ ber tDiittcipunii bei
SRI 5 sw™ - a

Projection. <& fep ter Sugei #aibmcfler = p fo ift 7= £¢7\Jr

Ueberbem ift fcer 2Binfei OKT = 1800— («+$), trenn ncmtd»
K bet punit ifr, roorinn OC pob» inct M«fel gefd;nitten reird. £)a

1/l Im Srepccf OKT bit ©cite OK = Ira

CDtepecEECK aber fae ©eik KC= - jnf* + Q)~' f°W
OK + KC=b ;= unl) FIM<P=bfin (* + $—

©ieé fiatt//n$ gefegt gtebt ben "aft>nxffet bet Projection =

<b1;;|—r|]';(—» ffiun trat im 28. §, bet »o\rigen 2ibi)rtirt=lung Pic 55rcU

tt beé JDrte Z = <, unb bée Paralleifrci'té Breite = 4™ $)al)c»
I(T bec5%0gen ON =4 + <), unb ZM =4  X. 3m

OCN «bec ift bic ©cite ON = 2ffini (4 =mX) ber SBBiufef
ONM =i (1800— (4 — X)) = 900— ; (4 — X)unbOCN=x«,
goiglid) t)at man im ©tepc<f OCN bhic Proportion b: coft
(4 —X) = 28fint(-p+\) \ fin», unb biefe fticbt bfinxzz

bfina=apcofl. (4 +X) = p(fin4-4=finK). ©aljer reirb bci

Nalbmeffer ber Projection

4

JeGner ift bffin («+<f=) —ff fin§ + /p> ftifo Ec =
~ ~~ ~ ~ ® f I n Ubirbem CM+ CE)(CM—CE)=
<TO
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(TR+ TE) (TR —TE}, doerrr — ff = y— TE», ©ief giebf

_ ) . — ao .
Fc=1 U bjr?]]ec T J <$Iifl dber TE IHiiiEp/() 8]138

(TE» —gg) fin<p- finty 91; femer t/»~ = CT
ftang < folgtid) f — pRn~ cot O UNO EC =
e e SU ,u, JE® blt ©,,<$,
bRBnxBn'l' bR3N<p °
fcbnittslinie bes JdequaiotS mit Dam 9)%ertfcian, fo Ifl Q.TZ+
CTZ = Q0°= X+ @ afoRn 0= co/X, undcofty —Rn X. UH
berGem rcar bBnx = p(Rn-p -j-/»X), atfo finbet man Ec =

LRn+ __ Pco/X _ - TE P«=>/* uhD

(WP fin'P +fin\ finp + B n\

folgt TE—Ec=Tc="~rp> trefcS tneberum aficS mir
ymyv '+ 3n X

fam 28. §. D »orige» 3btjAnbinng iiberein{timmcf
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