Uber k-dimensionale Mannigfaltigkeiten
im R,.

Von Otto Haupt in Erlangen.

In einer fritheren Arbeit!) wurde die hochste Ordnung be-
stimmt, welche bei primitiven Gebilden erster oder (n—1)-ter
Dimension im euklidischen #-dimensionalen Raume R, auftreten
konnen, sobald die betrachteten Gebilde gewissen Differenzier-
barkeitsannahmen geniigen.

Fiir n>4 erschopfen nun die Gebilde erster und ( —1)-ter
Dimension durchaus nicht alle Moglichkeiten. Man wird viel-
mehr, wie schon frither erwéhnt?), fiir »>4 allgemein zur Be-
trachtung von A-dimensionalen (nicht linearen) Mannigfaltig-
keiten F) im R, gefiihrt und zur Untersuchung der ,Ordnung*
einer solchen F) beziiglich der (n-—k)-dimensionalen linearen
Mannigfaltigkeiten 7L,_, (1<t <n—1); als ,Ordnung* der
gegebenen F ist hierbei erkldrt die maximale Michtigkeit
des Durchschnittes der Fj mit den L,_, oder wenigstens mit
einer bestimmten, im Raume aller /,_; iiberall dichten Mengen
solcher 7,y (fiir k=1 und k=n—1 ergeben sich die bereits
behandelten Fille). Auch fiir beliebiges & gelingt unter ge-
eigneten Differenzierbarkeitsannahmen die Bestimmung
aller Ordnungen, die fiir primitive #} moglich sind. Man findet:

DieOrdnung einer primitiven Fy kann nur zwischen
(n—k41) und (k(n—%k)-+1) liegen, die Grenzen -ein-
geschlossen. Hine Ausnahme bilden gewisse F,, welche
bestimmten partiellen Differentialgleichungen ge-
niigen und welche ndherer Untersuchung bediirfen.

1) Zur Differentialgeometrie der Kurven und Fliichen, Crelles Journal 169
(1933), S. 177 ff.
2) A, a. O, S. 178,
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Es gibt —sogar algebraische — F}, die primtiv von
einer beliebig vorgegebenen derartigen Ordnung sind.
Ferner lassen sich algebraische Fj konstruieren, auf
welchen (nicht-singulare) Punkte je bis zur Ordnung
(2k(n-—Lk)41) einschieBlich vorkommen.

Néhere Ausfithrungen zu diesen Behauptungen sowie die
Beweise werden an anderer Stelle gegeben.
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